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HARMONICES
"M VNDI

LIBRI V. QvorvM

Primus G EoMETRICYS, De Figutarum Regulariumy que Proportio-
nes Harmonicas conftituunt, ottu & demonttrationibus.

Secundus ARCHITECTONICYS, {euex GEOMETRIA FicvrATA,De Fi-
gurarum Regularium Congruentia in plano velfolido:

Tertius propri¢ HARMONICYS, De Pmllti"'r“'“nmum Harmonicarumor-
tuex Figuris; deque Naruri & Differentiis rerum ad cantum per-
rinentium, contra Veteres: ;

Quartus METAPHYSICVS) Psvcuorocicys & Astrorocicvs, De Har-
moniarum mentali Effentia earumque eneribus in Mundo; prafer-
tim de Harmonia radiorum, ex corporibus cceleftibusin Terram des
{cendentibus, ciufque effeéu in Natura feu Anima fublunar. &
Humana:

Quintus ASTRONOMICYS 8 MetAptysicys , De Harmoniis abfolutiffi=
imis motuum cceleftium , orcuque Eccentricitatum ex proportioni-
bus Harmonicis. :

Appendix habet comparationem huius Operis cum Harmonices CL
Prolemzi librollLcumque Robertide Flu&ibus,di&iFlud. Medici
Oxonienfis fpeculationibus Harmonicis, operi de Macrocofmo &
Microcofmo nfertis. :
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Serenifsimum & Potentifsimum -
‘ Principem & Dominum '
D IACOB 'V__'M, ‘
Magne Britannia, Franciz, Hiber-
nichgem,FidciDcfenfo-
rem, &c. ot
Dominam mewn ClementifSimum.

L8
i

732 V & hos ego libros Harmonices ina
1} ' tcrl_mmincs(:iu[%gandos,cxlmpcm:
20 26 toris Auguftiflimi, Domini met
3 aula, ex cius Regnis & Prouinclis
S& haereditariis Auftriacis, exipfa deni-
/3%) que Germania, trans mare ablega.
s $879 rem,tuog; , RexInclyte, confpectul
{ereniffimo fifterem: caufas hab
artimantiquas. |
 Primum enim hocnonalienum a meo munere pu-
tauis vt quia Caxfanis in reMathematica ftipendia me-
1e0, demonftrarem igicur etiam exteris , quantam gere-
ret prouidentiam, Princeps Reip. Chnftianz, diuniniffi-
morum ftudiorum : veintelligeretur ex curfu non 1n-
tercurbato Pacis ornamentorum per has prouincias,
famam inteftini belli finiftram, cumipfa rc proculdu-
biobreui extinGtum iri: Difflonantiamque hanc paulo
duriorem, vein Patheticd Melodia, iam jamquein fuia-
' s ucm

ui partim praientes,




-DEDICATILO -

uem Claufulam deficuram. Quem verd Bonicatis Ini-
peratorigdigniorem aftimatorem,Rege magno? quem
operis de Czlorum Harmonia, Pythagoram redolen-
tis & Platonem, conuenientiorem Patronum,Regeillo
legiffem, qui Platonicz fapientiz ftudium domefticis
mo ummtis-,c'%ltlgfubdi_tbmm venerationcetiam pub-
licahabemus,eft teftacus? qui Aftronomiam Tychonis
Brahei, cui opushoc innitreur, pueradhuc; ornamen-
tisingenil fui dignam cenfuic ? qui denique vir factus,
&regni gubcmiicula tractans,A dlo%';cqm vanitatem
‘publica cenfura notauic? quz fane; libro huius operis
1V:deteétis veris fundamentis effetuum fideralium,
clariffimepatefcit: Ve nulli dubiumeffe poffit, quinto-
tius huius Opernis,omninmqueecius parcium fis futurus
intelligentifiimus. L . i
Maior vero mihi caufa dedicationis ex antiquoeftifta.
Cum primum ante annos paulo minusviginti mate-
1iam opetis animo coricepifiem, titulumgs huncupaf:
{em, nondum cognitis Planctarum motibus propriis,
1n quibus tamen inefle Harmonias inftinéus Natura
di¢tabat:lam tuncego patrocinium operis, fi quando
1d fuccederet, abfolutumque effec, Maieftaci tug deftic
nauis hocgs veltiti votum meum Legatis ruisad aulam
Imperatoriam femelacqueiterum teflatum feci. Cau-
fas de hoc Harmonicorum meorum patrocinio cogi-
tandi, fuppeditabat mihi Diffonantia illa multiplex in
rebus hurhanis, manifeftaquidem, vt non poflit non
offendere; ex concinnis tamen & articulacis interuallis
conflata,quorum haceft natura, veauditum inmedia
difcordantia, promiffione fucceffurz faauis concordiz
demulceat,ciufdemq; expectatione fuftenret. Enimue-
rodigna erathomine Chriftiano perfuafio, Deum effe,
qui omnem Melodiam vicz humana moderantur, di-
%na magnitudineDei patientia, nonoffendi prolixitate
iffonanciarum,nec fpes abiicere; reputantem, non Dei
proui-




DEDICATIO.

prouidentiam lente agere,fed noftrum ﬁn%tdorum i
{pacium velociter anolare. Docebar equidem ficris o-
raculis, omnia & Deo certis & falutanibus vfibus effe:
deftinaca: etiamdiffona ifta, ad elucidandam & com-~
mendandam Conlonantix fuauitatem.’ Cur autemy
tua potiffimum Harpe Dauidic, Rex Inclyte, princia:
plumaliquod cxpectare confonantiz reftaurandee; des
fideria mea me 1uberent: etfi noneft huius loc fiifius
explicare, ne prudentum monita contéiniere videat:'

Anc tamen, toto dudum ab'orbe confeffam partein!
El;riac, rerum abs Te geftarum, attingeré Rémo prohi-
oeat: quod Anglia regnum, hereditate8econfent po-
pulial:ptusj breui illi comimune cum Regno Scotia)
Magnz Britanniz nomen dedifti; ex vtrags Prduincii
Regnum &Harmoniam vnami( namquidahud eft rex
2num, quam Harmonia) contemperath; difeotdiany

¢redicariam Nadohum infenfiffimarum faeliciflime
fuftulifti; memoriam crebrarum & cruentflimaram
cladium;quibus ceuhotis quibufdam,ries fgculorum’
cm:mteri%m&a,pcnkus extnixift. ‘Hoc domefticuny
tuumopus; omen (intercgtera'ponderofiora) non in-
fidum mihi continere videbatur, fore vt etiam fortis,
Rexinter Reges, Fidei Defenforinter C hrifti fideles; ma.
ius aliqiod G;syrqﬁamius-, ctiamque dutabilius opus
petficefes: qu quidcmﬁtV6ﬁ$mﬂsmclt555§comﬁlﬂ*
tionepublica, libro de el noud, qua veluti Carbiin.
culusarderet (notits Scotie vetficulus) fum profecutus;
Jtaque velut iam confecto uod optabam & augura-
bar, Harmoftg tam laudabuli, meas aﬁqhaﬁdﬁmi
dagas Hatmonias accinere tanto firmius mihi propo-
nebam. 115

Vellem hic, Diffonantiam {ubliéam-,Voc'flim-tﬁﬁ#
riam obftrepentiutn, pauld mihi mitioretn effe. ve audi:
1 public¢exanimi fei fententia poflem : qua in ré vifiig
-fucritadfjnirarcvofiScucntus?'quq vulneracapitis; qs
us
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bus Harmoniis tentata,aquo Medico& vt etiam hune
cgo in librodeftella noua,longeantca yiuis.colorbus

depinxerim ? At quodnam cfit operx precium, i Har-

moniam afféctans privatoftrepitu; nec vincam{remi-

5T e

taspublicos, imbecillicate lateram, & molcftiasabfur-
di concentusin meis auribus infuper augeatn ? Faten-
dum cquidem eft, proh dolor, tumere adhuc vulnus

decuflfatum ,an malumus facration feelicioriqs vocas
bulo,cruciforme, tumere inquam, mula licilabro; 8¢
nullo illorum connivente, medicinam ﬁaé_t_cnus irr
tam, omnibusque partibus irnfam; propeerea quod
Medicus, veagro deliro, pharmacum fallens 1ngerat,
multa fimul & multaaducit, quaafana ratione pluri-
rmum abire videntur, Recreor tamen hac ipfa cogiatio-
ne qubdﬁ.il‘prcmm vulnerun noftrorum Curatorarcis
fuse certus fit, necquicquam fruftea applicer, Ergo qui
curam iam cftaggreflus, qui iamex init, lam mun-
domonftrauit, confolidan 1aifta ; ingerim vero per cas
lamitatespublicaserodentibus vritur, quoad confum-
pta carne putr 1& fera, charitaus {cilicer extinta, fen:
fusaliquisdolonsad viug carnis profunditatem defcen-
derit:idem gm' ul dubio Ienientibus etiam veetur pro-
p_c_dicm ad

eprimendos, tumores 3 Ve confolidanubus

is denique locus cffe poffit: tandemque Diffonantia
hec diuturna (vt ad propofitum exemplum reuertar)
in meram & durabilem Harmoniam terminetur. Qua
in {pe etiam. contra {pem confirmor non fantum {ucs
eflumearum{peculanonum Harmonicarum,vtcuius
feelicitasaudaciam inquarendolongiffime {uperat:fed
~ eniam hoc ipfo, quod inter crera,qu, ad Opens petfe-
Srionem neceffaria, per totiam annosfuerunt loco pri-
fino, Maicftatem cuia Tuam Regiam, cui patrocinium
opetis, al_:ltqqatiam inciperetur, dcﬁinaucrarq,huc vique
incolumem & florentem vidi: necdefinam aDco Pacis
& Concordizauthore contendere deuous prec ibus,}g_i
e ' tibi
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tib1 & yitam & Maicftatem Regiam,viquead optatum
illum euentum incolumem tueatur,

Interim Maieft. Tuam Reuerend.™fi upplex rogo,vt &
hocopus Harmonices, Nomini fuo dedicatum fereno
vultu afpiciat, & hanc mei deuotiffimi affectusin Se,
fignificationem zqui bonique confulat: contem pla-
. tione vero Operum Dei Regium oblecter animum,

uantum per neceffarias I:?ni occupationes licebit :

exemplis Concordiz refplendefcentis ex operibus
Dei vifibilibus, ftudium in f¢ Concordiz & Pacis Fc-
clefiafticz & Politicz confirmet exci tetqs: deniqueme
meaqueftudia Regio fuo patrocinio clementiffimo di-
ctur. Dabam Lentiis Noricis ad Ripam Danubii,
Ididus Februariis,Anno 2r¢ Occidentis K/I DC. XIX.

SeremsS. Maiefl, Tuam Regiam :
Omni cam fubmiffione ~venerans
Imp. (ef- Matthie, einsque fideli. Or-
dinum Archiducatus eAufirie Su-
prednifane Mathematicus

lonannes KerprLER VS,
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2 De Ficurarum Harmon:
- Procemium.

iR ‘Vmadiviionibus circuli in partes aliquo-
AL taszquales, que fiunc Geometrice & (cienificé, hoc eft,
WY, afigurisplanis Regularibus demonitrabilibus,fint nobis
GO pecehdz caulie Proportionum Harmonicarumyillud ini-
— . tiofignificaridum duxi; differencias reruth Geometrica-
rum mentales,hodic,quancutn apparecex libris edicis,in folidum igno-
rari. Adedq; rie ex veteribus quiderm,qui hasfpecificas rerum Geome-
tricarum d_iﬁk:rcziti'as fe exadte cognovifle figmficaveric ,prater Eucli-
- dem,cjulg; corfiencacoreni Proclum;quisg becurrit, Pappi quidemAle-
xandrinii,vetertirnd;,quos ille fegtur,diftribucio Préblemacum, in Pla-
na,Solida & Linearia,facis eft appofica 4d habicus mefitis circa inamg-
O ['ul:f:&i Geometrici patrem orientes,explicandos:illacarné & brevis
eft verbis,& ad praxin applicacaide theoria nullaficmentio: & vero nifi
tocd mente in theorid hujiis teioccipemtir,nung affequi poterimus ra-
actiones harmonicas, Proclus Diadochus, libris quacuor in primumEucli-
iruli:&u.dis edicis,Philofophum T heorerictim in machemarico fubjecto ex pro-
i eflentia fo (o egic ; ficorhencariafuain decimum eciam librum Euclidisnobis
m rchquﬂ['er%znoﬁrosGeomed‘as infcicia liberaffec non negle@tus;& me
labore hoéexplicandi rerum Geomecricariim differenniasin folidum
fublevaflet. Sacisenimilli cognita finfle difcrimina ifta Entium Men-
‘ealium, ex ipfo exordio facilé apparet,ciim principia tocius effentiz Ma-
tﬁnmitimﬁm:it eadem, quz etiam p omnia Encia vadunt, omniag; 4
{e gignune, Finem (€. & Infinicum:feu T erminum & Incerminacum:ter-
mninum vel cirum(Criptionem pro Formas interminarii prd Materia

o7 T b Tl WORRTY AT
uantitatum fi.propria (unc, Figurario & proportiofigiifatio firigu -
Jarum; proportio i'ungi]jhm.l?iguratio pficitur irmiﬁil%ﬂ:i n, rcg&a
E:::ﬂ:i:,fupﬁdﬂ planalineis,éorpus fuperficiebus terminacur, circum-

'gﬁ.‘x’

3 C

bicur & ﬁ%i‘i-atur.(m: igr finica circunifcripea & figuraca func,illa e-
tiam compreliédi mence poflunt:infinica & indecerminata éﬁiuatcn', ta-

lia nullis fcientie, que definitionibuis; comparacur,nullis démonftia-

tionum repagiilis coarrari effunt,Priusautem figurz fiincin Archéty-
po,quim in Opére,prius i mence divind, quiiti in creaturis;diverio q-
dem fubjeétimodo,fed eadem tamen effentiz [u rma.[gt quantica-
tibus figuracio, Mencalis Gdam eGéciafic,f uincellé&tio,earum effentia-

Lis differentia.ld mulco magis clarumeft ex proportionibus.Cum n. i
guracio pluribus cerminis pficiatur.ficuc pphaiic pluralicacem figuracio
proportionib®utatur;Proporeio verd quid fic fine mericis altioresid ve-
rdincelligi nullacenus poteft.Féque etiam ho¢nomine,q quancicarib®
terminos dat pro principio effentiali, is figuracds quacitacesincelle@ua;
lemi effenciam habere ponit. Sed non eft opus argumétatione, legacur
edtus liber Proclisfatisapparébitiipfi diffcreritias intelleQuales rerum
Geometricaru fuifle cognitaszechiaffirmatum hocille non ita
feorfim folitaridin apérto & confpicuo ponit, uc eciam ofcicantem ¢j*
admoreac:fliiic n. ejus oratio pleno velucalveo; copiofilimisundiqua

rata fenceritijs abftrufioris pgilofo'phia: Pldtonicx,quasincei & hoc
ot libti hujus argumenrim figulase, Verum




Denonstrationg. Ll 3

* Verum huicnoftro {eculonon vacavichactenus,ad cam recondita_’ pere
penccrare:le? eft liber Procli Pecro Ramo,fed quod ad nuclenm acti-| oy,
net philofophiz,pariter cum decimo Euclidis coremprt® & abjedl’: ﬁl"qhiﬂn -
g cormiécarium in Euclidem feripferat, veluti fiapologiath proco feri-% ‘PP,
pliffec, repudiarus 8 obmurefcere juflus: irricaca vero infenfi Cenforis
ira'in Euclidemut reum vertitsdamnacuseft atroci fencentia Euclidis
decimus.ucne legerecur; quile@us incelle@ufq;,philofophiz myfteria
pandere poterat, Legite qufo verba Rami, quibusille nihil ung indig-
nius Ramo proculic: Scholarum Math.ib.21. Materies inquit decimo libro
propefiia, comodoeft traditasut in bumanis liter it at g, artib’ fimilem obfeuvitaré -
nufquan deprebenderim:obfcuritatem dico non ad intelligendum, quid precipiat
Enclides(idn velindott s 3 illteratss,id foliom qw.ﬁﬂ,wy,;f'm, -

dumt ‘s ey

tuentibus , poffite icunm )fed ad 3 niteed & exploran '
qleis fints ﬁtpﬁofqﬁgﬁmﬁrf ; nicgg?;rg ﬁc&uﬁf}'ﬂ&ﬂx nt rerum [ubs
jeTarwn: nibil n, unquam tam confifum vel involutrm legi vel audivi. " -
fuperflitio Pythagovica in hunc quaft (pecwm indnila videatur &'c. Achercle, &
Rame,nifi nimim facilemad intelligendum hanclibrom credidifiess *
nunquam tantam obfcuritacem f'l;iﬂ‘g::alumn'iérus. Labore majore o-
pus ;}t,quictc opus eft,follicitudine opus eft, & actencione peipud men- !
tis, donec comprehendas intentum fcripeoris : ubico fuericenifamens '
generofa, cum demum fefe in lumine veri verfari cernens , incredibili -
voluptate perfundicur exultans, &abilld velurifpecula cotum Mundi
omnesque ejus partinm differentias exa&iflime perfpicic, Accibi, qui-
hoc loco pacronum agis 'Enora'nt_ia:,vul"gith hominum, lucra captan-"
tium exomni re, divind,humana, vobis mquain'ﬁtil:’ lta prodigiofa fophise
mata, vobisecio fuerit Euclides intemperanter abufus ,vobis acumina ifialo-
cum in Geometria nullwm babeantiveftrumefto , Carpere quz non incelli-
icis : mihiqui rerum cavufas indago, prater quam indecimo Euclidis,
E’miézad illas nullz pacuerunt, 3 oh e ik ¥
‘Ramum fecurus Lazarus Schonerus, iff Geometria fua , fafus eftLazaro
fe quinque corporumR egularium uftim plané nullom in Méindo vide- "™
repotuifle , doneclibellum meum , quem Myfterium Cofinographi-
cum inferipfi, perlegeric: in quo Planecarum numerum & incervalla, -
probo ex corporibus quinque Regularibus effedefumpta, Ecce quid-
nocuerit Ramus magifter Schonero difcipulo.  Prinmim Ramus.
Ariftocele perle&to, quirefucaverac Pychagoricam philofophiam eir-
ca Elemencorum proprietates ex quinque eorporibus deductas,ftacim .
animo concepit contempeum totius Philofophiz Pythagorice ; dein-
de cum fairer Proclum fuifle agorice feGz , non ctﬂiid_i_t, ei
affirmanti , quod erac veriffimum, fe. Euclidei opéris ulcimum finem,
ad quem referrentur omnes omnind propoficiones omnium librorum.
(exceptisqua ad Numerum perfe@um ducunc) effe quinque corpo-,
raregularia. - Hinc orraeft apud Ramum confidenti puﬁnlgg:
Q_'I.lc'l.lt: ue corporaeflc removenda 4 fine librorum Elementariorum
Euclidis;: : .
~ Adempto fine operis, velutiformé adificij fublatd , relinquebacur
informisftrues propofitionum in Euclide,in quam velut in laryam ali-
quam Ramus rotis octo & viginci libris Scholarum invehicur, magna
A2 - dicene

-
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dicendiacerbitate , magna remeritace , tanto viro indigniffiméa. Hanc
Sehoneri Ramiperfualionem (ecucus Schénerus credidic ecce & ipfe , corpora
fencéria deregularia sulli effe ufui : nec hoc tancum ; fed & Proclum neglexic,
t contempfic ; judicium Rahi fecucus ;4 quo Proclodifcere poterat

- bfum corporund quinque & in Elementis Euclidis & in-Mundi fabrica,
Ecquidem feelicior eracdifcipiilus Magiftro, quia ufum corpotum
me patefaturm in Fabrica Muiidi graculabundus recepit ; quene Ra-
musa Procloinculcatum repudiaverac,  Quid curi enim i Pychago-
reifiguras has elenientisinon véro utego, Sphacris Mundi ateribueriic?
Aannifus effec Ramus, ut errorém huncipfGrum circa genuinum figu-
rarum fubjectum collefér , ut egofeciinon toram hanc Philofophi-
am uno verbo tyrannicofuftuliffec. Quid fi Pychagorici hocidem do-
Fyshagorc-cyétune, quod egd , fententiam involucris verborum texerunt¢ Non-
e ne Copernicana Mundiforma excacinipfo Ariftotele , rpéram ab
Myfhica in ipfo refucata full nomidibus alijs : dum illi Solerm Ignem; Lunam Anci-
serpeetatio-chelionia appéllarunt ! Si namq; difpoficio orbium eadem fuit apud Py-
reos, quz apud Copernicam, fi nota Corporaquinque, éorums

~ gue nimeri quinarij neceflicas ; i coniftancer omnes docuerunt , cor=
min ue effe Mundi partiom Archecypos; quanculum fupereft,uc

i

mus illorum fenceticiam fub nigmace ab Ariftorele le@tam, qua-
i fub vero vocabulorum fenfli fuifle refucacam * dum Anftoceles legic
Terram, cui Cubum dabant ; clim ipfiforéé Sacurnum incellexerine,
cujus Orbis incerpofitu Cubi fumdocus eftd Jove. Etcerrz quidem
quiécern vulgus alcribit ; Saturnus verd mortirn cardiffima , quieci pro-
ximum ¢ft forcicus,uride eriam ap. Hebrzos 4 Quicce nomen obtinuic.
Sic Aéridarum O&aédron legit Xriﬂocelcs , cum illi foreé Mercutium
incellexerinc; cjus orbis Oétaédro inclufuss eft ; néc minus velox eft
Mercurius (ﬂmgp; offiium velociffiniiis) Guim mobilis Aér habetyr.
Ignis v  fortafle Mat's fuit infintiacus , cui alias eciath ab igrie no-
men eft Pyrois, acqué illi Tecraédrori dacum, forte quiaincludicur ejus
orbishacfigura: Er Aqt2fubinvolucro, cui lcofaédron accribuéim,
Veneris fiella ( ut cujiss curriculum Icofaédro continetur dail“m po-
tuit ; quid Veneri ilumoresfubjeci, ipfaque dicicur orca Maris {purnd,
unde vox Adéd¥rm. Denique Mundi vox poruic fignificare Térrams
& Munido Dodecaédron adferibi ; quia Terrz curriculuth hac
continetur , duodecith longirirdinis partibus diftin@um; uriillafigura
&mcim toto mBIt:“ &:; mﬂdﬁcﬁﬁ; d%lt igi;ur in My-
ijs Pychagoreorum inqQ; 2 'diftribuc fuering hon
iuet?ﬂlmenu,uc Arlﬂo:gllﬂergdimgz. fed iné€ripfos Plaiiecas ; illud
vel maximé confirmat , qudd Proclus fiieim Geometria incet czteros
hunc cradié, qudd docear; quo migdo figutdgeonvenientes céelum cer-

«is fui bus dccepéric. | .
ccduir finis eft darini; quod Ramiis hobisdedic ; ecce follertif:
fimum Geomeécrarum hodierfiorum Snéllium’, plané fuffragancem
willebees Ramo , prafaciope iii Ludolphia Clleti Problertiata : primum ait , od
diSacllij de %&%@iﬁdﬁrﬁkmh#&& jei. Conce-
Ybasfen. 40, finullumille ¢ nifl il vica comauni, & finulluscons

[}




‘Demonstrarione: Lig 1. ¢

cemplarionum phyficartim ficufiisad vicam. At éuf non Procldin &+

quitur,quemaflt ¢, qui agnofcit aliquod lzﬂnsﬁeome:ntbqqdm, :

qudm funcarces ad viedm niccefFiriz?runc equi em & decimi libriufos
ruiffecin @ftimandis figiirarum (eciebus.  Alleg tSnellivs au.

thores Geametrds quinon litaficur librg deciimio Fuclidis. ~ Sané o-.

mnesilliauclinearia cractanc problémat; aut folida , & de ﬁgul'? vel

quancicacibus talibus, iz hon habencfinem fuum incrafefe , (¢ fa-

mifefté cendurit ad ufiss alios , necfing ijd exquiirérencur, At Figura

reguldres propeer feipfas exquiruricur uc Archetypi ; fuam in Ig::ﬁs

habent rfectionem,funtque inter fubjeéta planorum Problematum,

non obﬂm quod plasits hedris foliditm éciari claudicir * fimilicer &

decimi libri materia poti ﬁrhtll{:laﬁi pértinet, Cur igiturdllega-

rencur heter aticcur vilis zftimacir merx,qiiam fion emif Co-

drus, u¢ ¢4 ventrein paftac, emit verd Cledpatra ; t aiftes orned (ras

contiom defisa eft ingenjs #  Equidem ijs ; Giai humeris, Koc eft effindo

vexant Ideffdbilla.  Aéégohasfpecics rralto non niinmiéris; non per

Algebram, fed fatioéiniatione Mentis ; fafié guid ijs mihi non eft opus

ad fubducendas Rationes thercatuuim | {ed'ad explicandas rerum cis..

fas.  Segreganda cerifet Fubf_iﬁ? iftad ?ﬁ;k'aéa-a,inqué Bibliothiécas

sbitrudendd. . Omniné fiddm Rami difcipulum agi¢, necigepiar lor

cacoperam: Ramus Zdificio Euclidéo formim adémit; culitiéi pros

ruit,quinqué cof pora; quibus ablacis, compages oririis difioluta uic,

ftane murififli, fornices in finam miraces ; Strellius igicur ériain Ca-

mencumni aufert ; ué ﬁiﬂiﬁlﬁ ad foliditaterii domusfub quinque guris

coagtientat hullis efttifiis. O feclicédn caprum difcipuls, quar ille

dexcré Euclidémiceiligere didici:i Ramig: {t. ided putane Zrokiéie

dicta, qudd inveniacor ifi Euaid:rapoﬁdum & problem aum &

Theorematutn Gmnivariacopid,ad omné genus Quafiticacum artivm-

quecirca llas occupacarum! chen liber Zroiéyeitaois fic dictus foring,

qudd(emper fequeris propoficio innicatur pracedenti , ufjjiie ad ulei-

mtam libriultimi (pareim & libri floni) qu fullé priorom cafete po-

ceft, Ex Archicecto falcuarium faciurie die matéridrium,exiftimances

Euclidem ides libram fuum feripfiffe, uc ombibus alis commodaret

folus ipfe propriam domum nulfam habéret. Sed phis fris hoc locode

hifce: tevercendum eft ad caput oracioriis: - _ -

___ Clmieriimcefrierem , veras & geriiiinds rerurn geomerricarum
diffetentiaé, ‘ibumbeﬁ‘eddcmiléimu&mﬂ;muiamnqrmw i
riionum, igriofari penitus: Eiclidem, quiftudio illastradide. Occafio!
f::,l.ﬂmi&vi is oppreflum explodi , ﬂ:repm:gue lafciviencium ob.™ svec
ghiﬁm he:ﬁ:;:l ciauilg. Eﬁﬂhm narrare Philofophffﬁmy-

ria; Proclumi, qui meéd idis apetire , abftrufi eruere, diffici-
homﬂpm.hgiﬁqfédkféﬁoﬁﬂﬁh&mqﬂocﬂh?ccpqmm
varia fua ufGiie ad libtis dééinium conciridale - nd.wg
hi faciendum effe sut iiiitio, ex libro decirtio Evclidis exfcriberem ea,
qumdptﬁi{iﬁﬁi_:ﬁt_lfiﬁiﬁnﬂm Méﬁm;féhﬁhmam re-
rumallius libri;cereis quibiifddsii innujoﬂlwiﬁouﬁ” ibus,in Jugem pro-
Sl oo 3 ﬁ"m




¢  De Fiourarum Harmok.

ferrem, caufas indicarem , cur quadam divifionum membraab Eucli- .
defuerint omiffa: tuncdemum defiguris ipfis agendum fuic. ~ Ubi.,
ux fuerunt ab Egic'_gi';!;dq;nqnﬁra_mc_lzriﬂfméi'in ijs fimplici propo- .
'2tibnﬁmalféytighc'coﬁtm_fui; mulca lgua’. funcab Euclidedemon=»
ftraca viaalid}, propeer finem mihi propoficum, [Gilicet proprer coms- -
parationem figurarum [Cibilium & infaibilium; hic fuerune repecenda; «
vel aifj&u'&_ai_ conjungenda , vel ordo mucandus. . Definitionum, Pro-
poficionum, Theoremarum {eriem concinuo Numere fum complex. .
us ,ucin Dioprricisfeci , proprer allegationum commeodicacem « ini« .
plis eciam lemmatibus non accurarus fm , necnimium devocabulis |
follicicus,magis in res 1pfis intencus:quippe qui non fam inPh ofophia -
Geometram, fcqgnhac Geomecriz parte Philofophum agam. Awque
ucinam de rebusGeomerricis adhuc populariis,dummeodo & claritis & -
palpabilitsdificrere potiflem.  Sedf{pero , leGtores @quos in vord-
cf re, & qudd Geometrica popularitercrado , & qudd. maceriz ob--
i%‘_ itatem induftrid yincere non potui , meam operam boni conful-
euros, Quibus etiam hocadexeremum do can[fal:j suc fi Marhemarica~
rum rerum penitus impc'ngiﬁ:crint scransmiflis.enarracionibus meis,
folas legant propoficiones, a X XX ufque ad finem; & fide propeficio-
-nibus ipfis adhibita fine demonftratione , pergancad libros cereros ,
prafercim ad ulcimum ; nedifficulcace’ Geometricarum argumenca-
cionum abfterriti , - fru@tu fefe privent Harmonicz contemplacionis
jucundiffimo, NuncadremaccedamuscumDeo, '~

‘De Figurarum Regularium
. demontftrationibus.

I. Definitio.
P LanaFigura regularis illa dicitur ,

quz omnia lacera & omnesangulos,excror- -/

{um verfos, zquales habe. i
Ut hic Q PRO, laters O P, PR, R0, 00, funt &~

gualis,& anguli QPR, PRO, ROQ, 0. OF, equales.
~11. Definitio.

Arum quadarn funt primz & radicales, qua fuos.
ipfx terminos non excedunt, quibuspropri¢ convenit poficade-
finitio : quadam fancaudtz, qua fiua veluct latera excedunt, contina. *
st T . i E;di%nt;:;:
: t
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' Uthic AB CD Eefl perfeiumini ouduow ; ¢ b
non defiderans aliam ﬂm‘f :?wm - {‘ﬁi’*ﬁg L e
q#a , continuatione laterum, pre-
ducatur. ; 5 '

A FG H 1K eft fiells guingisar-
'g.m’:, & ﬁqéungu, miwé laz
feribus binss iron contiguis, verbi tan-
fo 4B, DcC, ad concurfiim 1,

ili. Definitio,

S Emiregularesfunt,quzan- m
gulos variances, lacera quaruor ha-
bene zqualia , uc Riombi NMPO ; :
GEKD, ' '

1IV: Propofitis.
O Mnés figutx Regulares angulis fuis omoibus -

mul eidem circ;i_l_ gflru,i?:mfm‘bre 303 ¥ih ol i ) iy

N am per 21. Tertij Euc JJ&:, Uupﬂd_x ﬂi@éfmﬁ'x 2 Cidem &S fic ctiams
“Judem circuli «gualibu [Egmentse inferii poflunt , funt auterm ommes anguls
éegdar& i ure equales, om?dxj{fwlfw j{gﬁiq:mgﬂé wqualibus unins cirg
exli fegmentss pofiunt quﬂ:ij:.' Sed 5 actmommes infcribi necefie eft; uno in-
Jeripto. N am laterd apﬁnﬁﬂlygﬁ{hiquﬁaﬂ  funt equalid ments
cirenli qh 4 binss unius angulilateribus &ﬁ“"‘#’f s per 24. Tertiy Euclidis
Ergitam an wlus , quim k{ﬂﬂ#ﬁ:#;ﬂ.' Jimul inf#i@’esi‘#qumnpﬂm.
Fines verd laterum fint & ipfi angili. = Secus Sk f ; quamvvis equalibus
angwlis 5 latera non gﬁutqufm 4 fﬁuﬁlfdw.lr necefiitas ine
[eriptiont omniums; 1% i : L

. . 71) ’ y “d : lu_ ! i f
p ~ P sbusin WA
V. Dehinitio. pupaiie

R i v St e i sd Wi U e |
D Efciibere Figfam ; eft proportionem lincarumd
figure Blemeoaridcoiiniere, x wiangulscoulng

¥

. Datxenim proportioné D.4 ad AE, ED, fiunt trigic
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g DeF I_Gumum Hag MON.
V1. Definitio.

] Nfcribere Figuram circulo , eft propertionem la-

teris figure ad diametrum circuli, cuieft infcribenda, Geometri-
e0adtu decerminare , qué conftiruca proportione; facilé in circulofi-
gura propofica delineacur,

Ut fidetur LD femidiameter , vel cjus dupla diame-
ter, fi [ciamus , quid faciendo cum ed, _jyﬂnm longitudinem
lateri DE indsulgeamus ; ficile poflea repetitione ipfius
DE , per circumfeventiam  conflimmamus [igurams.

VIL Definitio.

S Cire 1n geometricis , eft mensurare per notam
menfuram ; qua menfura mocain hoc negocio infcripcionis Fi-
gurarum in circulum , eftdiamecer circuli, -

2513 L0 . 4]
Vil Définitio.
S Cibiledicitur, quod vel ipfum per fe immediate

eft menfurabile per diamecrum, fi linea ; vel per ejus quadracum,
fifuperficies:vel quod formatur ad minimum ex calibus quanticatibus,

cerrd & geometrica ratione, qua uancummngu: longg {erie, candem
tamen 4 Diametro , ejufve quaﬂ.mp dependeant,  Grace digicur

YIWEARYs e \
- IXC Definitio. |
DEmonﬁratio eft quantitatis vel describendz uel*
fciendz, ex Diametro dqduﬁjo_,peginum}cdu poffibilia, Gracé
no’m AGIBEES R LW . ¥ t
Itz demonflratio communiter veldeferiptio it vel [Cientiam, Et
gquantitatemvé cerm profitesur. Fot autem aliqualineaeffe geometricé de-
W;ﬁu&r "Wm#ﬁ{iwi,wl&ﬁr, nondum [Ciaturs
oteft wicifSim alicujus vel liquaram linearum walitss aliquafeivi, que 13-
mew ipfas manidus determines y vel necefiiseh : i irsom qualitas illa mult s &<
b s quantitate differentibus fit communs. Eftctiam quarundam line<
&tuGeometrico duali

e

: ofeientia difficilime.  Denigmlie .ﬁrﬁfrﬁﬁ;ﬂ;m—_
e s o e R
14 ‘; : xo D"




DewonstraTion: Ll 1 g
X. “Dcﬁmuo.-

P Ropmademonﬁxano eft , cum numcnu an J-
rum Figurevelipfius ;. vel ei a?na:z numero laterum duplo

eucdimidio , fict mediuscerminus ad
Jaceris, quam id habet ad Diamecrum, .

Omiss enim figur arcgularis gﬁaﬂ:pﬁtmﬂl wliems, ast refolvitur in tri
anpula,dultis dia gcagmh&m C.'r)l: autem omne takgrrusgnfm { beat tres dn—

obus veit is eyuales sin Trigonicogitur ugnds &ff pars tertia in Tetragonicie=
Lementaris angulo minimol, pars quarts ,in mgmm r.fﬁmﬂl,uHcpu-
gonici; pars feptima 65 c: dwnum?emn Et.‘“:srgﬂl mrﬂgs.b,m
qp.:t&nou atio cujusd, '

cterminandam proportionem

. | 3 Dcﬁmno b

1 Mpro ria dcmonﬁratlo eft, cum propnruo lates

risad diamecmm exipfoan gulorum numero immediace adhibito

nequic decerminart Geometrics, nifi atﬂubcarurla,ms ﬁgm-a: al:crml .
noﬁ duplo aut dimidio nurqtrb'latemm.

X1 “Dcﬁnitici., Sk

GRadusfcrcnuzdwErﬁtt:ﬁt ‘alij rr:mnn ; alij g

pinqoi, * Primus& p rmus gra ué ) cuml;ucamahquam [cio

'&déthonﬁra flim’)"¢ ctro xqualem., aig planum , Ticee
ﬂirér Fbrmaftfﬁ'.lpzuzdrato lmqu:ig €

“'Hic mhﬁfn miu:. : fﬂﬁﬁé » feilices f}ﬁm a’ xm: :&- s mxﬁuﬁ_

)  Definitio, -

S Ecundus gradus, ctm diametro in ahquot parte%
zquales Cerco numero diyisay yel ej g,mdnm fimilicer , linea
vel planum propol" icum/z ﬂ th nrgd' Fpartibus. Taluluul
dicicur errpmﬁmﬁjwabdwio@mdm. 'Planum verd
£ mghc:tudmnrﬂ s ” nNnmmunm& Goomc:r
'fefmo- Lol DSy s
A barie fGientiz ngﬂ! per &fmbwy ;
mm.mm.wmr ek iamss per cognationem cum lia aliqua qs
qymppwmm Eogjssé non determinar.
dqm;ﬂn&mr; Aqdmﬁﬁ#%mﬁm vt

LET i or"'l'f
| 1

5

* quid caufs commenfurationis fic vél fic oftes comparatums h)vmr ammho
ﬁm,m i off quo mﬁ:ﬂfm FP—
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1o Dr.Ficurarum Harmon:
X1V; Definitio.

Ertius Gradus eft hic s cum linea longitudinceft
.| IncfEabilis'; ¥4t €jus aadracum Effabile , & peranensad fecuns
dumg’radumﬂicimrfﬂ.,w“,mbﬂhpoumﬁ.

; 5 fo b B o
XV. Definitio.

Vifequuntur gradus, omnes appellantur A'noyor,

Tifarionale &, - Ineffabiles, . Interpretes Latini verterunt ,Irrationales, magno
E‘éﬁﬁmhiguimtis:&sbﬁrdiﬂtis periculo. Nos fepeliamus hunc vocis u-
eris. {um , quia mulcz funt linex , qua quamvis Ineffabiles, optimis tamen
continenturracionibus.  Arithmetici confimili cranslacione appel-

SurdiNe. lanc Numeros furdos,ideft, quinon plusloquuntur quam furdus au-
mei.  dic : fed fub hoc nomine tam Effabilés fold potencid, quam ineffabiles
uanditacesintelligune, Etigitur quarcus in ordine gradus,primus ve-

£o ineffabilium , quandoneclinea, necejus cﬂ_mdramm func Effabilia;

fed camen Quadracum in rale Re&angulum ansformari poceft, cujus

Jatera finc Effabilia faltem potentid. Hazclinea dicicur MESE , quia

cft media proportionalis incer duas Effabiles {ola potentia commen-
furabiles : uc fiuna %uidern fig Effabilis longitudine , altera fola poten-
tid s auc fiucraque folapotentia Effabilis , porenciz camen incer fe non

- fineus quadracus numerus ad uad:ngfum.. : v o ' ‘
Talis linea non {cicur vel menfuratur longicudine ¢ercarom par

tium Zqualium diametri , nec cjus quadracum , quadrato diame-

tri; fed nec liné# menfurancur 2 Diamecro ambz fimul, incer quas
MESE eft media proportionialis ;' fed illarum linearum quadraca,

hzc demum 4 quadrato diamecrimenf{urantur, o Sl
Quadratam MESES & ipfum M ESON dicitur, five fie
forme quadratz , feuinRe&angulum transmucetur : eftque hoc al-
terum Plani genus,, poft Effabile planum: Ec hifce duobus planis , Effa-

bilis; Meloleguentes pesiesineer e diltpgountuc, -

soril Ll RIS N Buist k -
S s L N B SYCRUBIO . vl o
‘A ‘Dlineasaliasfingularés tranfitus eft iobis, per co=
43 pulationem linearurmbinarum -, .quiz ipfie q'udque novos gradus
(cientiz incerpontit. Secetiir . vel diameter,vel aliqua diametro com-
imenfurabilis falcem potentid & fic Effabilis, aut eciamyaliqua Me(e s fe-
.cecur inquam in parces dugs inequales, aut conferancur ex duarum'a-
,ﬁ;qsfc&lonibmdum quaciing; partes, yel compofica ex partibus, vel
_compofitas potentias, di v_li, extalibus habentes, duz inquan
in genere inzqualesiillzauc eruiie longicudine commen(urabiles incer
fe ; ancincorhenfurabiles gdem ongitudihé ; corienfurabiles verd po-
ia, Hicquamvisd commenfuratloné plané receflerunt fingule,

“at junétz camen nonnullz adhuc vel quadracis in unam fummam col-
lacis, vel Re@angulo communicer formaco ; confticuunc plana hacte-
AU €X-




Devoxsraatione. Eap:li

nuscxplicata, non minus quam idem faciunc & ille, que funtinter fe,
commenfirabiles. Caterum cum mulciplex fic calium duarum plane
incommen(urabilium copulatio, aliaalia ignobilior ; non poterimus
omnes bigasin unum gradum referre.

XVIL Definitio.

G itergoquintus [cientiz gradus , Cum duz nec Ef-
~ fabiles amba,nec MES &, ampliasque incer fe plané incommen-
furabiles,ucrumq; faciune Effabile, & fummam quadracorum, & com-
‘mune Re&angulum : non minls quam ucrumg; horum facivncduz
Tongitndine Effabiles, per 20. decimi Enclidis, vel etiam duzfola po-
centid effabiles, fed incer fe tamen longicudine commenfurabiles, per
candem, Ut lacus de quadraco 2, & lacusde quadro g, funcinter fgin
propotcione dupla, quia quadra funtincer (¢ in proportione quadru-
“pla.  ‘Sunt ergd longitudine quidem Ineffabiles,acincer fe commen-
furabiles. Earum quadraca 2. & 8. junéta faciunt jo, Effabile planum,
Eciplein e molplicarz (quod eft Retangulum formare) faciuncre-
‘@angulum 4. eciameffabile. Hocidem inquam , faciunc etiam duz nec
Etfabiles nec Mef, ampliusq; inter fe plané incommenfurabiles: €d-
‘que nopr,nc prioresille,in fecundum vel rerrium gradum {Cientiz func
referend 2, fed in Quincum. L9 Ny

Nocaigicur qucdin hocgradu menfuremus non lineas ipfas, nec
fingularum quadraca, {ed menfuramus & commune ipfarum (Reftan-
gulom, &junctaucriufue quadracain'unam fommam; ucquod uni
quadracodeeft, quo minus fic cffabile, idabalcero quadrato [ociatg ex-
acté compenfecur, FHIRtArON . ir

| X:V'ill_. ' Ieﬁni.;ia,}:_;.

G extus & ignobilior fcientiz gradu's_l:‘ﬁ-,' cumbinz
junéte, que hec effabiles, nec Mefie, amb fimhul, etiamquein-
ter fe incommenfurabiles , alterucfum fhltem‘gd&bilc facignt , reli-
‘quum verd Mefon. ' Pftqoe geminus ; aucenim fumma quadtatorum
sffabilis, Rectangulum Mefon;aucilla Mefon, hoceffabile eft.

1l Effeltu fimiles funt Dusbus Effiabilibus folapoténtia commen/urabili-
bus, N am potenticambe, hoceft quadrata Efaiil{:ﬁéfﬁnr éﬁi’é mman
werinfque Effabilems:  Rellangulum ver eft Mefon 2, per 2 2. decimi Encla -

oc verd ef:ﬂ;f!q/; unt duabus Mefi's (il &:&;m#mgﬁuﬁmﬁu;
medﬁnﬂ@,wh Effabiles , inter quas prima ex 2. < Mefis, eft pro-
ortionalis Media; per 26, &5 28. decimi Eucl. &q@'ﬁuq pmﬂi&':ﬂn‘

.f&a&k{:ﬁﬂnﬁrﬁrmkﬁwﬁqm partibu mﬁsu 9
“dems. €A partes flint Me[ao; &5 quod Mefoeft commen[ir abile,ipfiom et iam

‘gﬂueﬁu,fﬂ-u.krMEw&‘ ; U201 ...' galtiLn H ."..Hi»
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»  Di Ficurarum Harmon:

HicRe&angulum binarum metimut quidem plano quadraro di-
ametri, acnon etiam fummam quadracorum: nam ei folim invenimus
duaslineas, Re&tangulum ei equale formances, quarum quadraca me- .
siamur quadraco diamecri. : '

X1X. Definitio.

S Eptimus adhuc ignobilior fcientiz gradus cft ,
»* ¢lumduarum inter ¢ incommenfurabilium neuter effeQtus eft ef-
fabilis, necfumma quadratorum,nec commune Re@angulum: fed ca-
men adhucucrumque Mefon. <

Hifce funt efffects fimiles due Mefz potentid foli mm;frdﬂaqmw
unafit ad alteram, vt una carwm,quas inter MESE ver? eff Media proportiona-
Lis ,commenfurabilum [c: fold potentid , ad tertiam aliguam ,[oli potentii coms
menfurabilem,per 29. Decimi Eucl.

Has tres bigas,duplici genere Planorsm diflint as, Enclides cb id potiffimiun
doces invenires , quiafaciunt ad compofitionem S conflitutaunem 1 [peciersms

ﬁ,wﬂim:. ‘
XX. Definitio.

E Rgo [cientiz Gradus O&avus ex premiffisinter-
politisderivatur , efique linearum icerum fingularium , fed quz
compofitiane duorum nominum , {t,duarum copulararum ex prace~
dentibus copulis, vel abftraltione unius, Epharmozufe diétz, ab altera
focid,confticuuncur, novam{pegiem facienges.  Ucfic in his fciamus
feu menfuremus non integras lincas , non integrarum quadraca, non
bina unufcujufque Nomina, fed corum junéta quadraca & commune
Re&angulum , uc precedentibus XVIIL XIX. - Ec quamvis totidem
{cienciz gradus numerare poffemus, quot funcfutura {pecies, quarum
femper prior eft pofteriore nobilior : quia tamen qualibec compofi-
tio vel abftrattio ad fum gradum refpicic , ne¢ipfo compoficions vel
abftraltionis opere conftituitur ulla diverficas , fedomnes feha-
bentex xquo ad fuas Nominum feu Elemencorum bigas : ideo
wnum folum earum gradum faciemus: fed {pecies ejus fciamus no-
ilicace dittind .

- XXI. Propofitio.

S-' Ciendum eft autem , exduabusinter sclongitu-

- ¥ dine commenfurabilibus nihil fieri , quod hic in cenfum venire
debeac : five Effabilesillz fuerine, five Mefie ; five Ignobiliores.

o 1 Namfi commenfurabiles longitudine , totastiamex y. fits , erid

Jartibos commenfrabilic, - oAt qui gua Bffabili commen[urainy , ﬁl‘lﬁ f-‘

N -




DemonstraTioNE: Lig. I 55

r definitiones ante 20, decimi Eucl.' Quge vero Mefe commenfurabils , oft
Pﬂ:f:f: per 24, tjwfdems. Et quecni ‘?;';H ﬁm.ls{;‘ In{fdmﬂwg
[ s commen(urabilis sej cumi. ciciefl ; per 66. 67,68.69.70.)03,)04
105 106 107. - Et ficeft esians cum alijs [peciebus vemotiovibus, ab Euclide non
commemoratis ; que gradus remotiores faciunt, . CAc ekfi cumijs non ita éffes
idiamen ad nos nibi pertinek, Ms:gabrﬁﬁ%ﬁunnn ieTUms , quak
jam conflisuemusex incommenfurabilibus ; & fic rion augent numernms ;" ant
[aciunt [peciet ignobiliores vel fai vel drwm ¥ é}c non [unt bujus lociy
whi gradus Irusmies , pramifis prox imos nobiliares, :

X X1 Definitiois

'I' Ransmiffis igicur ijs,qua funt lonigitudirie cornmenfurabiles, aé+
cedamus ad eas, quz {old potentia fint commenfurabiles. Igi
tur fi compondncur tales duz Effabiles;fic BINO MINIS: fin abftrahan-
tur, ex reli€to fic Apotomé : wcrinfque fex func fpecies fubordinatz
P. 48, 85, libridecimi. _ A : s
Sin aucem tales die Mefz componantur , aut Effibile fofmances
Reétangulum; auc Mefon : fiunt compoficioneBIMEDIALES, ab-
ftratione, MESES APOTOMA,; illicPRIORES; hic POST ERIQ-
R EScognominac® _ : _ W N
Hicconjungereron licet Effabilen cum MES E ¢ funtenim tales
duz {impl:cicerincommienfurabiles ; de quo genere jam in fequentia-
gendum eft, i

XXRIIL Propofitio.

R Eftaricigitur plan¢interfeincommenfurabiles.  Exijs verdali.
quabigz requifitos cffsctus praftare hon poffunt ; ucfunc binw
Melz s itetn una MESE cum %Eﬁahili.- y e

- [l quidein propter biga ignabilitatem s, ifle verd proptesfuas difcrepamn-
tes Natur #. ‘{: 71, jof. mp.'d'e;j-_l, Ewucl. , N‘f ‘;”%?m_
ﬁtiprgébivt{ﬂ arcefff: hﬂxmta.mﬁ& ]gm Inptiom  exe IQ{I"J éE:_
bilibus &5 Mefis, _ g - |

17 X bigaverd primé calinrh pland incommen(urabilinm , filic. qua
42 funcin premifsi X VIL(cibiles Fr u quiinro,componendoablftra-
hendove rurfum dafCicur Effabilis; {untque neceflarioBIN O M INIS
& APOTOME,vide112. 113, i14. Decinii Euclidis; Ut fi & fumms
quadratorum Binominis & A potomes,& commune FP"&“'-‘E"“‘“ i
Is cft Effabile ; oportet Nomina fingulaunius ; Nominibus fingulisal

teriusefle commienfurabilia ; quod non fitin omnibusB1xoMINI-
Bus& ArotoMis, ' ' -

" Qupd Birid takes linea, duos requifitos effeFss praflantes; nece[fario fian
Qupd q : pr \




4 - DreFreurarum Hagmon.
Binominis 5 Apotome; demonflratur ad eundemsmodim, ad quem 33, &c:"m' gﬂ\
demonfirata , tantion w2 produat? pieic & cpres wesvovsadbibenntsy plci
g::'m, &5 ubi wxp{a-opmjr,én')'ﬂp'pownr 2 & wltimd comparetur Defi-
 Bitio“Binomini 5 Apotoes.

: Quid autem ex compofitione ¢5 abflractione “Binominss &5 Apotomes, du-
osrequifsos Effecsus prafiantium., fiat. rurfam Effabilis ; fic pates, = Cime-
i [umma quadratorum fit Effabilss, 6 veclanguluwm Effabile; compofitarum
igit wr in unwm,quady atum conflabjt ex utrises quadyato, & duohus relfangu-
lts communibus , ex duabus [, partibuzs Effabilibus : quare &' totum quadr atum
Lifubileeritiigitir 5 linea compifita | porens illied quc-
F dratums.  SitBinominis ﬁp, ejus guandum RO, fit @
% aposome Ny ejus quadriom By 5 fint O, o, juntla fimel
‘ Effubilia, fit & Reifanguliom ex O\, Ape, effabule , tali-
um antem duo y L, ,{,E complent quadratumtotin BF- con-
pofite, quod fﬂm’mt#&gﬂ bo,

S o b N

-fl-o

De abfractione probatur in bunc modum.». Sienim compofimesx O, A,
weftOs s ot ffsbilis ,erit & dimidia O Effibilss tanguam majus Nomen , 5
TN Minus nomen 5 alteradimidia TpL; anfer abea T equalems ipff O eris
&refidua 7vg Eff abilis » ¢ tota \q fe. dupla ipfisé 7. @At 77G-eft yefidun
291 ablationem Apotomes Y. 53 Binomine Nk Refidusmm ergo fit Effabileon

XXV. Definitio,

1 Giturex fecunda b1§a {exti gradusNum. XVIII. prz-
-* miffo, linearum inter fe p anéincommenlhrabilium,quibus {fum-
ma quadracorumeft Effabilis,Retangulum Mefon; compofitione naf-
cicur MIZON, (eu MAIOR di&a;abftra&tioncE LASSON,feuMINOR,
Ex tertia, ubi fumma quadratorum eft Mefon , Reftangulum Effabi-
le, quz componendo nafcicur ; nomen haber PoTENS EFFanILE
ET u.zs%n,qﬂmhbﬂzahéﬁdg_;r%'xms (:::lu EFFABILI MESON
T oTuMm,Denique ex quartabi cimi !B»Num:XIlemn_ i34,
ubi uterque Effectus ﬁ?bfcfnhsg:onfponeﬁso fit POTENS BINA ME-
D14, abftrahendo FACIENS cum MESO MEsON ToTuM,

' Ececce Originem duodecim fpecierum Euclidearum,earumque
‘Numericaufas. Nam ad remotiores,qua vel flummam quadracorum,
gﬁsﬁhmmﬁ“ﬂci‘ velutrumque , proferunc ulera Effabi.

had& Mefa, in ignobiliores fpecies, non cepline Fuclides fibi rogre
| iy - XXVE

"7




Demonstramiong, Lis. I 15,
XXVI. Definitio & Gomparatio,

& " & | T = & ] . . el P
- VFficete ifta potetant etiami nobis ad confrituens
dos gradus Démonitrationum; quibus latera figirarum, nobis ad
Harmonica tiéceflariarim, diftinguuncur nifi quibufdaim ex recenficis
accederencaliz infuper proprietates ; imo nifi pra&venirencur haéte-
nus recenfita: proprietates, nobilioribus alijs ; quibus cumulancur gra-
dus feiencificarum Demonltracionuni. AT A
Ventum eft ad compolicionem & ‘al)ﬂ;ra&idheiﬁj uba lineas com-
ponendas vel abftrahendas laxe fampfimis , nulla ijs impofich certz
quancicatis neceflicaté, Quod fijam adftringamuslegés, impofic cer-
té proportioneé bigis non quidem fic dacis, ucillz junét unaim duode-
cim [pecictiim fecerunt; {éd bigisalicer dacis, unifcilicet refte dacks,
& ejus partimajori inveniendz , uc fuﬂi}ﬁhhm velmihor parsad ma-
jotem utmajor ad componendam ex dtrague ; vel viciffim Majorad
minorem, ut minor ad refiduam; quod manet abftra@ione duarum fat
i,non femper fiét gradusaliquis remorior ; fed pro re nata ; recides
musin unam explicacarum [pecierim ; & regreflufato; comparaz -
bimuslineam confticucam ;, qua perfe cit o&avs gradus 4 curn lincis
Quarrigradus. 3 FUEE £ A
Quemadmodum enin ifl quarto gradudefin, X V. duz re &t Mbii-
muni opera planun formabane, ex quoin quadratum redadto nafce-
bicur lifiea, dicta Mefe : ficjamduzretz Tora & parsuna , formane
iplam partem alcerami fubtrahéndo , vél duz pdrees formant m?m ad=
dendo. Illicrécte formarices,eraficinter fe commenfurabiles ola po-
tencid : ‘Hicmilli commenfuraciorie ; fiiccédic stoportionis identicas
intertotim& partes,1lié proportionis firilitudo erat iter minoré &
faciendam, ihterd;faciendam & majorem | hicetiam eft proportionis
fimilicido, inter faciéndasduas, inrerque tartih nham & propoficam
totam , i abftractione:in conipdfitiofte Yeto incer Ficiendarum uinam
& propofitam, incerque propoficar & Ficicfidam alteram: [llicigicur
dacis cﬁ:dbu"s, dabarur Reftangulum 2quale quadrato facieridz , & fie.
planumante linearn: hic ¢ 6dnerario, fathis duabusfaciendis, fequicus
demumi zqualitas ificer Re@anguluim éLerémaiiim Riquadramm Mes
diz, per i fexc & it fecundiBuclidis, 0 T
" Hlié reétz formantes ; quadracd habebant é&ﬁ;ig:i‘éﬁr‘u‘rab_ilii qué-
dratc Re&x propofice: hic docet Eiiclides, Prop. 30.libri Sexti,& fume-
_re quadtacuni impoﬁta quiadrato commenfurabile ; fc. féfq"ghrh- ,
-plam ejus: & ab hujus Guad _Ei'létctg'g iferre femiffem propofitz; uc
ettt parsiri propofica (tatuenda, ?daga'm de propafit b 3&, ;relin=
quebatur pars alceratequifiea; (vel ad totam addita fisbat etiam tercia -
“requifica).” Eccot nomidibiss partes iz videnc dccenfende gradui
_Quareo. L iy e SN ' YV SN NN
¢ . Inhocyerdpunéto nobilior ipsd Mefe reddicur inea, quameungs
_Sccupaveritifta proportio : quod Mesé longioricathiend, pr'llu&tuor
Ardiculiscompo e tepsRcrR BB propelo neregaicss

’
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nicuntur proportione fud,quam habent immediaré ad ipfam Effabilem
prope ﬁtfm.pﬁtﬁque fic u?Mcan poffinceflfe multz), eodem omnes
g du diftantes ab Effabili ; pars verd major in hac proportione ipgﬂ
fabilis una fola fic', & omnind cujufque linez poft Effabilem , un
fingularis. %o nomine zquiparatur ¢jus demonftratio primo quo- .
dammodd gradui, oy ' SRE W R
‘Quandoigitur propofita Reajubetur efie tota, ejufque duz ra-
Ics partes quaruncur,cunc hzc Geomerris dicitur feétio fecundum Ex-*
trema & Medium.  Nimirum-hoc fibi vult Nomen, quod cim alids
vulgaris fectio totius in parces duas, non refpiciac proportionem, aut
fiad roram aliqua comparetur in ei proportione,in qug?:&minor pars
admajorem, tuncfiant quatuor termini , duo extremi & duo Medij:
hic contrdfianc tancum cres termini , tora quidem & pars minor , duo
extremi; pars verd major, mediuscerminus unicus. '
Dicitur eciam efidem de catifh fe&io proportionalis.  Hodierai &
feQtioniem & proportionem ejus cognominant Divinarn , proprer ad=
mirabile ejus ingenium, & multiplicia privilegia ; quorum pracipuum
eft, quod femper parte majori a(r toram addird, compofica rurfum eft
fimilicerfe®a; & que pars major erat; jam fic minor ; qua cota , jant
major pars fic compoficz; pers. Tredecimi Euclidis, '

o EN _Pr0p§ﬁtio. B

5 Vm autem fe@io talisin ommbuslineis locum ha-
"\ bea, in Effabililongitudine ; in Effabili fold pocentia , in Me-
fe, in duodecim reliquis{peciebus recenfitis, in alijs omnibus : nos in
prz[‘cnﬁiﬁgtpcrc duabus foli ‘E:;s fpeciebus habemus opus,quz cum {pe
ciebus ha@enus explicatis coincidunt; fecundum duas lineas fecandas.
Nam aut Effabilis eftillalongicudine , aut Mizon,  Quod (i Effabilis
eftlongitudine, quead fecandum proponicur ; fe&tz pars major fic A~
otome quarcz fpeci¢i ; & refpondet ci Binominis ejufdem quarcz
pecieil, communia cum ipsd habens nomina. = Sed cave confundaris,
pars quidem majorilla dicicur, relacione ad propoficam ; ac cadem A-
potome hicdicicur , nonrelatione a:lrpropoﬁtam ifed qualicative.
Quod {i quaras, cujus ficapotome srefponderur, qudd ficaporomea-
licujus , qu {0l potentid eft ;;Omjmcnﬁmb' \bilis propofitz , quz c. po-

teft felquiquarcumpropofice, :
. "'ﬂ%tGAphp@?ﬂﬁrﬂM;ﬁf* sbitis Iongitudines. Fiat yecti
e TR aeulus GAME AM diuﬁi&h"”ﬁ#%,i

e N | fomnexis GMpunitis , centro M., interval
N\ | CM[eribatus femicirculus PGX ¢ AM con-
VN tinuetur in ejis circiom entia puntla PX. fiat
fuper PA,quadratum FO. Ergd line G Afells
. ? gportionaliter in puncto O, Hecigitur AQ
DolIbg LI A ”*‘j‘" -

*?ﬁﬂ!uamﬂsfﬂ/{"‘w*”ﬁ’%“’
: >

et proportionaliter G4 at ea
tg{;’d ipfind MPvel MG,
2
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que poteft tam G A, quim AM illjses dimmidiams vt ff potentia ipfius GAfit 4. e«

rit ipfius AM 1, Et ipfims igitwr GMpotentiaevit 5. Inquantumigitir 40 vel
A Peft Apotome,re[pondet eibinominss AX: funt g, nomina ipfiss communia MX,
wiMP,ijG. a’A}l_ el ‘ I s
Qugd autem AP fit Apotome,i5 AX Binominss, utrad, quarta [peciei, fic
probatur JEft enim ntranfrpmﬂm effabile 5 MX &5 szf'; Junt m 1fold
potentii commenfurabiles , quia MX (ideft MG ) poteft 5. qualinm MeA po-
tefl 1. /iy, ads. noneft Ut numerus quadratus ad quadratum. . Denigue dif-
entia porentiarum 1.3 5. eft 4 mumerus quadratus, cujus latss 2, longitu-
dine Effabile , aquale fc. ipfi G A pnp:ﬁu. He ver funt not [peciei quarte
Binominum , indefinitionibus ante F. 7 4: €5 Apotomarumes, ante pr’. 3 5 deci-
i Euclidss. :
Denigue f§G A Effabiles fecetur tionaliter , pars ejus major OA S
mpoﬁm):?mqm OcA ,cA4G cadunp:of gradum ﬁzug: qﬁiﬂtuﬁﬁf Nam
qudmulipﬁrm jsﬂ&immm:ﬁcﬁumE abilems , triplum fCilices
G Aeffabilss , per 4. Tredecimi Euclidsis : e&l;gm'm vero esiam Effabile
fit , quia eff aquale quadrato’ ipfius GeA effabili , cimfit G A medsapro-
portionalisinter ORA partem, &5 OoAd s  AG compolitam, per pramifias,

 XXVIIL. Propofitio.
V Iciffim , fi aliqua E #fabilis longitudine fic pPo-

portionalicer fueric fe€ta , parsgjus minorfic Apotome prima
fpeciel. , ' ;
o U Effabilis it G A, vt antea, &5 ejue fécta proportionaliter parsma-
jor 40, minor QG ; eritesiamQG Apotomes ; per 6. Tredecimi Euclidis.

" Rurfum 4. QG dicitur Apotowse qualitativé non relatione ad G Aeffabi-
lem longitudine s cujus cf} parsminor s necrelationead MG , vel MP, cujus
ipfa AQ vel APefi Apotomes s [edhabes GO, N gmina peeuliaria, Ciims .
enim per Prop. 97, decimi Enclidis , quady atum cujuscunque Apotomes &5 fic e
tiam quadratum POsextenfiom ad Effabiles(t hicad GT,ip/i G Axqualem)

faciae. latitudinems GO, primae [peciei Apotomens: ipfavicifiim e AQ erat. A-
potome  [Peciei guarte. Ilius igitur GO nomen majus eft E ffabile longitudine 5
bujus AQ majus nomen MP erac. foldpotentiieffabile. Etvici(fim,quia nomi-
na fnt fold potentid commenfurabiliassoportes Minus nomen , few Prosharmo-
zufanipfius GO , effe foli potentid eff abilem ? cium ipfias AQ \nomen minus
Afj{i’u longitudine«ffabiles : wtrigue tamen hoc mance , quoddifferentia
quadratorum a nominibus de fcriptorum.s , fit quadr atuni a¥icujus eff abidis los-
. Qug antems fint bujus G O, M@ngm Nominas , velinguo alijs
quarendunts. Prosharmo zuf quidem ipfi GO vt Afatm Prima eft unicafola
per 79, Decimi Euclidis. Quge dd»m_g’f talis, Ut ejus quadyatum fit Effabiles
ston tamen numero quadrato . ipfa vers cum GO debes faceve lineam unam Effa-
bilem longitudine.s : &3 per 30. Decimi, fiex hac wni totd fies diameter civenli,
werbi caufs PX ; ¢5 fi Frosharmozufs, 'kn‘s‘ibfquin P (fiquidems totas
:{gqnm ipfi PX) absuno termino Diametri X , appliscsur circumErentia
XG s tunc qua figna GP conneltit , debes effe ipfi PX toti commenfirabilis longi-
PG ¢ : XXIX

=




18 Dk Figurarum Harmon:
o XXIX. Propofitio. '

() Vaodo vero fe&a fucrit proportionaliter aliqua

<. Mizon'; cujusquadratum fic 2quale reétangulo fublongitudine,

compofitd ex propofica erfabili & pocence ejus quing; quarras, & fub

hatitudine quinque quartas potente ;. tcuncminor pars fic Elaflon : ubi

Elaflon eftnomen non comparationis, fed qualicatis; major Yero pars

fic Mizon alia, rorfum qualitacivé intelleta, quacunque ejus finc Ele-
menta.

In{chema- Sir Ut Priﬂ;r, propofitaeffabilis longitude dimidia G A, ejtesg, rur fum drmi-
whli. .. IM; vt qualium G Apotefl 4. pofiit AM 1.5 fit G AM rectus, poterit igituy

MG talium . continnectur MAutring, , 5 centro M, intervalle MG, [feribatur
[emicirculus PGX. Eftigitur PX dupla ipfius GM ; guare ¢ PX poterit quing,
quartaspartes de ;arexn'i‘ propofite ,duple ipfius G A. Sed PG ,GX quidrata
junila, funt equalia quadrato PX , ergi & illa fant quing, quarte de quadrato
propofite ﬂé ilis. Forro fiex PG.G X fecerss lineam unamiejus quadratum con-
ﬁm dratis PG, GX, 5 ex duobus Redlanguls fub PG. G X, qui-
bus fiint « walia duo reciangula fub GA PX , bocefl, unum Rellangulum s, fub
propofitd dupla ipfius G 4, & [ub PX, effabilibus duabses , fed | fold potentid com..
menfurabilibus:quam ob ca#ﬁm reclangilum fm: erit Mefon,per 22.decimiEucl,
« Cimergo quadratum linea PG X totins ] confles ex: quadrato PX effabili, 8
vellangulo Mafo , ejufdem latitudings PX: quaduo , quadyatum FX , 6 rellan-
gulum (ub dupli ipfius GA & fub PX, funt aqualia reitangulo, qreod continetur
fub PX , effabiliy € [ubcompofitd,ex PX ¢ dupla ipfins G A4, fola potegti com~
wmenur abilibus,quarum partium major PX plus poteft minore ivp!a}:ﬁm GA)
aliqua [ibi mw}:fwabiﬁ longitudine (poteft enim PX 5. qualium dupla ipfizus
G Apoteft 4. excefius igitur 1.¢ff qwdmrmdjngjm,qu incmme@@m&iﬁ} eft
ipfi PX, e0 quod 1. ad 5. non it Ut quadratus numerus ad quadratum ) quibus de
canfisdiita compofitaex PX ¢ G Aduplicat,eft “Binominis quarta [peciei:ciim
inquam quadratum totius PGX, Jot equale taliveit angulo fiub Apotomc . quarti
Effabili: linea :‘gryr PG X totaerit Mizono, Elementa ::pﬁm componentia ,
Jimi partes PG, GX. Nam quia P4, eft Apotome,&5 AX Binominis: [int igitur
inter ﬁ fangﬂmﬁw Incommenfurabiles. Ut verd PAad AX:  fic quadyatum PG,
ad guadratum GX, Ergo PG ‘GX funt potentijs &3 fic fimpliciter incomsmen =
raﬁgla inter (e ;3 faciunt fummam quadratorum effabilens » quippe aqualens
quadrato PX: reitangulum veri fub PG, GX Mefon. Erpo per 39. d‘:im.i,m_
pofiaex PG, GX eft Mizon: Et per 76, Decimi,ablati PG,aGX, relinguitur
Elafion. Mtgm tota PGX 92?6&5 proportionaliter in G,Namvt PAad AG fir
PG ad XG oAt PAeft ipfius G Aproportionaliter et a pars major OA.quia MP
poteft yw M Aquintuplum &5 Apotome AP aqualis r/f AO per 11 fecrnd. Eucl
?ﬁ PG eflipfius Gjpr;wmmﬁrerﬁﬂa pars unjor;ﬁifer 5. Tredecimi,
i iPGgar: major,ad G X totam,parit novam totam PG X, proportionaliter
Jeitamin G vt jam PG [it hujus M?[Wﬁ“ parsminor, GX ejus major.  Et fie
PGX s e.véfem dq.u Mxmmg?/e' ﬂe_ﬂfﬂﬂ'tﬂpﬂﬁgﬂ G @’ in ﬁg mfm‘_',’
ex quibus Mizon denominatur , €5 fimul in fuas partes proportionss divine, -
. Dico
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Dicoes w proportionaliter j6ct, effe fimud et iame Elafiona & Min
wi%f Agtmrqmrrq quod i m;'fdAP dpotome 5 PX
16 quia

1A,
abils, eft potentin Elafonis,p 9 4 decimi Encli ¢fi “Binominse
gfnﬂ, mﬁ:;gitw fabbac ¢ fX Effabils scft mizonis porentia: fed quadratas
;G sGX, funt equalia Redlangulis APX, AXP sfingula ﬁ-gkfu yergd FGefd
&lafion, G X Mizon.», “ ' IV el e
- Conveniuncigitur hicinunum,nomina qualitacum & nomina pros
portionum, Nam PG dicicur pars minor , refpeu torius PGX propora
tionalicer fetzin G; dicicur & linea minor fen Elementum minus ip-
fius PG X corius, ue heceft aliqua Mizon qualitative; dicicur denique
cé Elaffon, quod fonac Laciné minor, qu alita'ci#é,rcgc&u aliarum
duarum linearum; hicnon expreflarum, quarum fuberaltione unius ab
alcerd, ipfaconfticuicur, | . o b
Eodemmodo GX, primd dicifur pars major totius PGX propors
tionaliter (e&2 ; fecundo dicicur lineavel Elementum majus linez to-
tiusPGX, uchzceftqualicacive Mizon fio proprio jure , non minus
quamtora PGX fuo; fed linez faciences ipfam GX Mizona compofitie
one {ud; non func hic exprefli. Vo
Propcer hunc concurfum fe&ionis proporcionalis, & feGionis Mi.
zonis in fua Elemenca, credo indica fuifle his fpecicbus Nomina quali-
tativa Mizonis & Elaflonis, . 3
Cavendum aurem hiceft diligenter, ne diferimina reram confinc
damus;(e&io proportionalis eft abfoluta proportio, nonalligataad u-
namaliquam lineam, in noritid primam, uz propofica Effabilis dici-
‘ur:{pecies verd itz Mizonis & Elaflonis, func figurace certis gradibus
difceflionisfuz 4 primé propofici Effabili.lraque fetio divina progre-
dicur in infinitum;ac non fequicar ¢am affectio Mizonis & Elaffonis s
inilla (fectione) pars qua modo major erat, proximo gradu fic minors
in hac, Ela{fon qualitace fud, nunquam nullog; refpeétu fic Mizon, nec
Mizon Elaflon. Ieaq; (i GX Mizon dividacur rurfum proportionaliter,
parsejus major eric zqualisipfi PG, &0 Elalon manebic qualitacivé 3
nequaquam vero Mizon qualicace fiec, uc fic pars major quanticace * §
diu quidemn G A eft Effabilis propofica. |
Quazris fi Mizon'fic PG X qualicace,Mizon eriam GX qualicace;cur
nonetiam ipfiu§ GX Flementumi majus poffic effe aliqua Mizon , ficue
ipfius PGX Mizonis majus Elementum eracox, Mizon & ipla # Quia
edfiucraque eft Mizon, tameex yquamox ; alia tamen illic, alia hic eft
formatio, Nam in quadracum pex venic quadracum rx totum , retan-
ﬁlum,ﬁ:b dupliciGA & fubex, totum, Acin quadracum ex, in edicur
_ zqadra_co quidem px; dimidium, {¢, quod {ub mx, xe, de’rc&:ngulo
- verofubduplicica &fub Px,pars {olummodo quarta,fc.quod fub am&
Tubrx. Aliaigrhiceft proportio Mefiad Effabile,alia llic. Noftra verd
propofitio concurfum hunc,fe&tionis divinz, & qualicative compofitis
onis ; in partibus linez ijfdem,de priore folum pcx, eiufq; propria pro-
porcioneMefi adEffabilede,méftrare niticur,non itidem de pofteriori.
~ Notaverd & hocad perfectionem analogiz; quod ficut ex Mizon
ompofitione proportionis divina; fic maior aliqua Mizon, (¢, rex, :.ldri

,
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dic po,§ eft ipfius 6x; parsmaior in fe&tionedivina: fice contrario ,'’»e
Elaffon huj{peciei,fe@ione proportionis divinz,dac PY minorem alig
Elaffona feips,fo. ipfius PG feéte parcem majorem,vel ipfius GX feCtz
partem minorem GV: ut ficurmaxima PGX cadit per feGtionem divi-
nam,in XG Mizona & GP Elaflona , fic fecunda ﬁizon GX, cadacin
duas Elaffonas X V> VG, 2quales fc. ipfis GP, PY : acque ita duz Elaflo-
nescomponantunam Mizona ; Mizon verd & Elaffon aliam Majo-

| XXX. Propofitio.

C Lafses Figurarum fingulas finguli faciunt numeri
lacerum Primi;& reputantur in clafles,qua habentNumerum la-
terum concinué duplum numeri fui Primi,

Sequitur hocex defin, X. hujus. N am [fomninm figurarum,que Nu-
meros laterum habens unius alicujus continué duplos , e eft forma demon-
fPrationss propric : omnium igitur ilarum cadem eft Claffis, cansd demon(ira-
tionis. Non mutat quippe bifectio genus vel clafem,afociata earum  fingulisipro-
Pters’ fimplicitatem &5 aqualitatem Partinm,junitim: ex fingulss enim priorss
figwra arcubus facit partes binas tantim.s , easg, equales, @At trifectione aut
Quinifeitione , aut fequent ibus , non effugics , quin ant inaguales aefignes par-
2er , (i bina tantim effe debeant , aut multas ideft , plures duabss , i aquales Ut
intrifectione aycoms 3, vel feeaturin 2.1, binas &5 inaquales, velin 1.1. 1, #qua-
los fed mult 5.

e Antecedens verd fic probatur, Demonflratio petitur & numero laterumi
3 X.bujus ; Jam Priminumeri non communicant aliqud parte numerosd, naw

itas qua communicant s divifionem non admitsens , noneft parsnumerofa vel
numerws.  Ergo ctiam demonflrationes per cosfalt« , mon communicant inter
feo. Claffes igitur fingulorum Primorum diftinit « funt. Harum primaeft,
inquafunt figure (vel quafs) numeris laterum bifce : 2.4.8.16.32. J infinita:
Secunda habes 3.6.12.2.4.48.96.65 infinitas : Tertin babes £.40.20.40.80.100,
3200 infinitas, Alie infinise,

XXXI. Propofitio.
c LafsesFigurarum ﬁngulas finguli faciunt Nume-

G ri, lacerum duorum Primorum (excepto binario) minimimul
tiplices.

" Sequitur bocex definitione X1, hujus. N am fifigura talis ad demonfira-
Fionew [ui Lateris non wt itur nsmiero fleorim angularum * ef igitur diverfa Z:
demonfirationss forma d [uperioribus omnibus, quare stiam diver[a clafis.
ceptius veri fiit binarisk 4 gencfi nove claffi in Primum aliguem mwltiplica-
tus: quia bifectio angwli cum fit Geometrica , ipfacft 4 l‘i‘f‘ ﬁﬂd ex
«quo in infinitsm prorogar -quid nifi efiet clafies nulle gzu.t fing ax-
tum figure.  Harum prima eff, 1g. 30.00,120. 3 40, 480. & ¢, mmitiplica-
355 3.0 5. Secunda 2). 42. §.4. 65 ¢, multiplicats ;. in 7. ﬁgmﬂw:‘xﬁukﬂ
Vtedm 5.in 7, ducitwr, Hinciz. 70, 14086, - XXXH
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XXX Propofitio.

S Ed & quadrati Primorum numerorum ; excepto

Binarij quadrato , & fadtia quadratis & alio Primo , Primive qua-
drato, claffes gignune fingulas, & diftinctasa prioribus,

" Quidquadratus numeri Primisnon candem cum Primo clafiem facit cauf®
3t .quia cism Primus ipfe novam figurarum clafem faciat,divident inm circuli
sotum, per XX X bujes : jam idem Primsus , non totum , fed partem circulidivi-
dens , omnind aliam facict demonfirationem , fiquidem illa pofiibilss fuerit: cim
~ Parscirculia Totomultiom differat cansi pecie), fionrationicg, abfolute: in qud
figuratione nuncoceupamuy , quippe que demonfirationem formar.,

Qupd autem binarij quadratus excipitur scanfaefl, quia figuy a, bis duos ha-
bens angulos , hoc e[t Tetragonus, cadit in clafiem primam : multiplicetus verd
Quaternarius in Primum ; cadit in Primi clafiem , quia quatuor funt bis duo =
omnis verd figuras, d.vpfc laterum Numero , eodem refertur, quofigura Jimple
Jaterum Nionevo, - _

Haram primaefl,in qua figur29.18.36.72.14 4.283 Jaternm 3 infinit.

Secunda ingui 2. so. yoo. 200 400. &5 infinita.

Tertia,in qud 49.938. cg'J infinite.

Infinite alia clafies a quadratis.

Sic27. 54.108.216. 432,5 infinite,ex 3.65 9,

Sic7s5. 150, 300. (5 infinite,ex 3.65 25. .

Sicr47.294.65 infiniteex 3.85 49,

Sic 45.90.150. 360 &3 infinite x 5. &5 %

Sic1z25.250, 500, 1000.65 infinite,ex £ 6 25,

Sicetiam 225. 450, goo, &5 infinitaex 9, ¢ 2y, quﬂdnrﬁ'.
= Infinite alic clafies,ex Primi in quadratos , aut ex Frimorum quadrati
hﬁm‘?’i“t"—o ;

NNXNIIL Propoﬁtio.

S I a duplo numeri anguloram Figur abftuleris
; quatyor, formabis Numieratorem partium angulirecti, quas va-
let [:'ngulus figurz ; Denominator verd partiumeftipfc numerus An-
gulorum,
Ut inTrigono bis tria s 4 reftant 2. Ergo angulus Trigoni-
cusvale dnﬁ‘?mia Re&ﬁgﬁmm; éﬁzs.ﬁufi:, ; 4. g.lsrﬁ
angrnlies Icofigonicus vales 36, vicefimas vel 9. quintas unius Reiti. N am
cnjusq fignre yhd{bﬁmﬂm‘ intotidem triangula , quot habet laters, du-
chies minses, @At cujuslibes Trianguli Mé:ufi valent duos Reitos : ergo cujus-
Libet figure anguli valent duplo plures Reitos , guam Figura hates angulos,
quiatior minise Hicverd numerus Rectoyum difty ibuendus eft in numerim A=
“ gulorumfigure , ergi bicdenominat , ille numerat partes nniss Reiti.
¢ PRI Z : ) XXXV,
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XXXIV. Propofitio.

IrculusGeometrica defcriptionein duo fecatur -
o™ qualia; & linea bifecans illum {Cicur fcientid primi gradus; cfte-
nim Diameter ipfa. i d . e

- Principium enim figurationss in circuloefl,ducere reams lineam per pun-
Fum imperatum, quou(g cff opus. . > gl
o Reda ?@cﬂm circulumeft diameter, fc. per centywm duda, guia partivm
circuliinter [eaqualium et maxima femicircudus, linea igitwr fecans in duos fe-
wicirculos, eft 61 ipfalongifiima, per 14, Tertsy Enclidé, &5 dinmeser, per 15,65

itionents, A
Porro diameser eft illa ipfa Effabilss, propofitn pro Menfurd caterarmmesa
apfafibi aqualis,[wique Mm[ﬁ{m pegﬁ&‘, Faﬁfmpj’@‘&ﬂuﬁgﬂrﬂ.

XXXV. Propofitio.

T Etragoni latus habet Geometricam defcriptio-
- nem exangulis, excracirculum , & fi infcribacur cireulo , Ipfa
E{t.m gradu {aentizercio , quadratum ejus in fecundo , ucdcarea
gura. o .
Tetragowus Efto O QPR ejus uinfw,‘:w XXXIII bujus, eft red s, quae
peper 46. primi Euclidi , facilé dato latere.s , deferibitsar Tetragomsa.
' Giimg, angulas habear. quatuor, lateraque toti-
dems ; duo ergo latera coéuntia , duss Circuls quartas
intercipiunt 5 hoc eft, femifiem circuli, Quare pev
XXXIV. bujus ; extrema laterwm contiguorum
conneltst diameter circuli. Ut Q0, QOP, ana
gulum O O P redum un femicivenlo O Q Pformantes »
extremss O. P. connexa fant per Aiamesrum ciyculi
i OLP. Quareper 47. Pﬁﬂl'iEud.gquth dworumts
Iaterum 00, OP, equant quadratum diamesri, - Et fi dimidis pars de qua-
dratodiamestrivedigatur in formam quadratam,per 1 4. ecundi Eucl ats cjus
erit latus Tetragonicums. 1ia wadratum laters eft Effabiles, - ‘
Et quis quadratum OP¢ ::3'#;&#“ 0 Q. 2.4d 1. non ver) Vi nw-
mer us guady at ws.ad Numersm atum ;O P veroeft Effabilss longitudines
ergo latus 0 O ,eft Effabilis ﬁ?l' potenti, per 9, decimi Ef:rfiﬁ: edres -vcr& :
setragoniefl cadem in bacfigura ,guﬂy&#ml laterss , erge & arcaFign-
aacfl Effabilss.

~ XXXV1. Propofitio.
0 &ogdni latus habet Gcomctriéifn description cm

ex Angulis , nec minus etiam Otogonicz ftellz latus , feufub-
‘tenfacribus oftavis partibus circuli , funcque in gradu (Cientix m
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ﬁnglﬂa » illud quidem Elaffon , hocverd Mizons junéta verod ingradu
fexto, & proporticnis cujufdem fingularis, Arca deniq; Ineffabilis eft,
quippe Mefon. . P :

Sit oltogonts VOTOXRSP, fldbaers POSQXPTRY : comgitur -

ne binesverbi caufa QT.TO , comprebendentes an-
Guelum otkogonicum Q10 conncclantur extremss.
9. 0.lineaconnetens aﬁ Lt a5 Tﬂrsgani s quia de
O:to femis efl quatuor. '

Ergbdeferipto Tetragono (talios deferibend;
O:Zogoni modos omittam) incirculo, Aucatr in la.
tusejus OQ ex centro L, perpendicutarty, fecans Ji_
tusin My arcamin T, per 11, primi Encl. quo falko S5
per 30, Lertif Eacl.erunt quarte partis éiveuli 00, ; -
dus pavtes, (¢, arcus OT. T, wquales. Consiexis ergo panity Q¢s T, erit OT
reckalatus Octogoniyes connexss 0.8, erit Q8 latus fielle,

Connesxocentrol cum Qs quia QML eft veitus, ergo %E. Effabilis longi-
tudine, poteft OM, &5 ML. poreft antem %L emidiamerer duplum ipfius (M
[femilaterss Tetiagonicts Ergd QM5 M jn{nra mfr.r,@s’_ utrag, Effabil fo-
Li potentii per XXXV hujeas.  Plus igitur poteft 1 O, quam LM, potentii ;
iplius MQ, guae longitudine eff incommenfrabilss iph LO. \Sed funt « m/::-
LOF LS, LT. Ergo compofita SMerit Binominks quarta, cujus Nomina
Jert SL, &8 LM, per definit. ante 48. decimi Exnclidis, Refiduavers MT
erst Apotome quarta , cujus Nomina TL , &5 I. M. per definitionem ante § 5. de.
cimi Euclidss, 3 Wl ¥ sk
: Etguia MS ﬁiuamiu.éq#crh NoAYVE fﬁaﬁfﬁ s quaveper s 5. decimi Eu-
clidis,linea O, que pote Reitangulum fubspfis,eft Mizon : fic quia TM eft A-
potome guaria, i3 T Seffabilis iergo T_Q_{#m Q:ctanguli, potens reitangulum
Joub MT, TS ¢/t Elafion;per 4. decimi Enel.

i, Elementa illarum fint inbac delineatione, PAmajus,é2 AT minsss. N am
ad PAaddita AT, facit PT latss flelle:rmrfim & PAvel YT ablatz TAyrelinquis
AT ideff QOF éuas@&_ﬂgmd Scilicer Elafion T teft duplum Prosharmo-
2ufe TA; &5 latus Tetragoni QBbspotefiutrumque Elementum P A3 o 4 0,
ideft AT, (9120} :
Etficut PX Mizon admajus Elementum PA, ific TQ Elaffon adminus E-
bementum TA, & viciffim, vé majus elementum PA, adminss AT, fic Mizon
PXad Efqﬁwm‘i’m Ut parsmajor ad minorem.s ; Sfec totum ad diffe-

rentiams, - -, bl

Forrobec latera 8 T, nonipfa tantim Miz.on 63 Elafon ; fed
Junt ctiam tales linee 3 r%w alie ﬁ!&‘%‘ addendo vel fuﬁtmbegjo. Pfi—
miim enim flunt inter ¢ incommen yrtﬁle.;fw quadrata ipfarum T, 27"25
Junitaequantar quadratoeffabili 3. Tertio Rectangulum [ub 7 Q,
O Seft Mefon , eft enim aquale Re angulo fib O M femilatere Tetragoni, fola
ptentideffabili, €5 fub TSeffabili longituding.s: quam obcanfam funt etiam »
Junctaingradu fCientie fexcto, e per 39 decimi, m?oﬁu'in unamTOS
Jiunt Mizon, & per 76, decimi, T O hoce 02 ablata s velinguit Z
Elafiinems. ltag fieripoteft, vt Elx Jﬁunmﬁgc,ﬁautﬁu?m
#lica
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alterinsbipe , &5 Elafon >, ablata 3 Mizone i, relinguat Elafiona alterins.
ﬁyﬁﬂ'ﬂlﬂ Ocitoponi attinet ,illa conflatex oito talibus trigonis , quals
¢ff L Q. Scd conflat ﬁfbﬁgﬂfm QTRSex talibus quatuor seftergo femifiss
HArea: & eft Mefors , vt pawlo anted probatum; er, 0 etiam dxf!nu ejuss » [eilicet
AdreaOitogoni , Mefoneft , per ifmaProp, 24. cimi Euclidis. = Hinc Cla-
wiss Geom: Prait. libro V 111, Prop; 3.1, demonfirar., aream ejsus cfie medism.s
proportionale inter aream Tet :jga»i inferipti 5 aveam civcumfCripti Tetrago-.
ni , que [unt ad invicem , Vi 1, 2. qua determinatio quantitaths cersa  inferé
candems qualitatem Mefi, ;

XXXVIL Propofitio.

EKKzdecagoni latus habet Geometricam defcri-
ptionem ex angulis , fed laceris fcientialongiisevagatur , ingra~
dus ignobiliores omnibus pramiffis: mulcéque mags cjus ftella<
rum lacera, fen fubteniz cribus, quingue, feptem, fedecimis.
: , Quiabis oito flunt fedecim , ided per latus OfFo-
gon, figurabacex ii(dem fiundamentss defCribitsr,
quibus antea Octogonus per latus Tetragoni.
Efto QO latus non jam Tetragoni, fed Octogoni
& Q%', TO laterajam [edecanguli, & OP fatus
flelle Otan xk%: id fuit priss < Mizon: ergo G
LM ejus dimidiaerae. Mizon, Quare redangs.
lum fub ST Effabili & LM Mizone, eft pecie: pla-
- novacujus inter gradus fuperisis ex plicatos , %
nobiliores, nulla fit mentio, Tale verd novum, dﬁ:m 0, qwdfsé LT,T5,
Effabilibus langitudine continetur » relinguit iterum remotiorem aliquam [pes-
ciem.s , veckangulum [cilices [ MT, TS aquale quadrato T 0, lateris Hek-
kadecagoni. < Multimagss id vernm de plwriangulis bujus Claflis: U8 32.6 44
228, anguloram ekc: -
Cﬁm fic habeat cum latereuno, feu {ubtensa unifedecime, jam
illius potencia ablatad pocentid diamecri, relinquit fubeenfam, feprem
{edecimis, eftigitur illa gradus remotioris. y
Tres verd fedecima fubrenfam habenc derivatam 4 fubcenta cri-
buso&tavis per bifeétionem : fune igitur in remotiori gradu, quim illa;
Ec potentia {ubten(z cribus fedecimis , ablaca & potentid diamecri, re-
linquit potenciam fubeenfi quinque fedecimis. Eftigicur hac rarfum
remotiorigradu, )

XXXVIIL Propofitio.

T Rirgoni & Hexagoni latera geometricam habent
defcriptionem , ex angulisfigurarum; & in circulum infcripea »
funt fcibilia, illud certio , hoc fecundo gradu ; plana verd,feu nm:gsuw
rarum func Mefa, proportjonis inter fc dupl, " s

. Triges
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Trigoni conflruitio extracirculiom ¢ft facilimapey ), P’;"‘ Euclids. I..‘l
(Biptio in circulum expeditifima, Ut cteros modos taceam , fit beneficio Henam
gonicilateris. Quija defex femss funt tria ¢ Hexa- 7 A
goni quidem d:(criptio &5 inferiptio funt libro quar-
ti Euclidis propofit. 15, Sed Je‘u nda eft confecu-
tio quantitatis lateris yex anpulorum rationibus,

Sit Hexagonus BHCGDF. Ciim 1gitur fint an-
2lr 6, planum etiam Hexagonidividetur in Trian-
gula fext verticibus in centro A coéuntia: qualeunum
ot CAG. Quare guatuor Reilorwn , centrum Acir-
cumfiantium, [umma divifain  fex vertices , dat uni
verticaliangulo CAG quatuor fextas,fuduss tertiss R
aniusRelticAtqui trianguli CAG omnes tras anoulijuncti funt aquales duke
rectis.feufex tertijs unig Reitis Abflyacto ergo anguls ad A, 2 tertarii, 4 jummd

é tertiaris;veflant dushus ad C,65 G, fumma 4 terkia : junt Veri & #dfﬂl omines
ergo unicuiq ad C.&F G.manent 3. fertiaunius Recti, non minis quan ver-
ticalyad A, At mﬁ tres angﬂﬂ.:# xqs.:fu’, oport ek E.‘” latera fﬁf zqaali.':a "
Triangulo. i&; ve CG latew idewmn 5 Hexﬂgwfi,fs’ trianguli, que deft )"t’-'ﬁ‘ tas
ejus pars, eft aquale femidjametyo cirewli C Avel AG. Eff igr Eff abile lingitudi
we bato Hex agoniylimidii [¢. dianserri, Hic veroeftGradus 11, per XTI o

Jam Trigoni, quifit BCD, latpu B C connnetbic duo latera Hexagoni CHy
HB, coéuntiain H. Clm ergd BHC fit 2 tertie Cmicirculi, & C Guiia ertiaar
e er20 BCG et femicirculus,65 BG diameser , per A tranfiens. Ergo BCG ane,
gulus ineoefl Relkiss, per 2). Tertij Encl. Quadvata ightur BC, _Cr;_dqﬂ-'fﬂﬁ‘ﬂﬂ
guadrato BG , per 47 Primi Eucl. Sed CG. eff emidiameser ; ejusq, quadratum
e/t hujus quadratipars quarta;ablatd igitur qiaytd pavte de quadrato BGyres-
bingusur quadratum lateris Tetragonici B C. Eftergi quadratum boc effaw

bule : ed quia fé mon habes ad quadyatum BG Ut ivwierus Eﬂddr#tmd quadra-
vurn numerum , [ed Ut 3 ad 4 ,ided B Ceft fold porentid Effabilis. Hicvero eff
gradis Tertins , per X1V hujus.” Aol -

Et quia BC, CD equales, anguli, BCD,“BDC ¢ quales : er¢d BE :
dicularis,demiffa in CD,fecabit illam in E in aqualia CE,ED. Eratverd Effabi-
4is (31 potentid, tora CD; quare ¢ ejus dimidia CE. Reilangulum t'rf% CE,
AG (ol potentid commen(urabilibus, quarum ifla eft E ffabilis longitudine, Me
Jonet Sed hoc Rellangulum eft equale area dusvum triangulorum s, ipfius CG A

wqualium (quortom funt in Hexagono fex ) & fic tertie parti Avee Hexa i,
Area igitur Hexagoni eft planum Mefons. ~ Et quia BCA ¢S tri-
anguls,funt laterum BA ¢S BH,CA S CH aqualifi,uno communi BC: habent i

itur are s equales. Sed BCH, BDF, CDG funt partes Hexagonice area,quis
im illaexcedit aveam ﬁ:xauimﬁ BCD, totidem .tqmﬂm tr_idugn!arﬁ yBAC,
CAD,D AB. Duplaergi eft areaHexagonica Trigonica: Mefon igitur eff etiamt.s
Trigoniea area, quia commenfurabilss, (cil:dupla,Hex agonicasqua erat Me[on.

XXXIX.Propofitio. = .
Latera Dodecagoni & Stellzco gnominisfcu funib;
; d te

B i
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tenfe quinque duodecimis Ta.r:ibus circuli Geometricé defcribi pof*
_ func, &infcripea eidem circulo, (cibilia fun, fingulagradu o&avo no-
bilioris cognitionis , juncta gradu quinco ; Planum verd Dodecagoni
~ eltEffabiles W : —
 Dodecagonus efto BMHLCKGQDPFN , flella Dodecagonica BK
FLD MG ‘cpgga g o g .
Quja igitur bs fex funt duodecim , ided per latus Hex agonifigura jifdem s
B ex findament is defCribitur quibus anteaOctc-
. Qonus per latras Tetragoni, jﬂ&a‘ in HC latus
Hexagoniex A centroperpendiculariyfécante
Latusin Q , circulm in l{r P. & comnexi
L H prolatere Dodecagoni \H P prolateres
n flelle, ?

Cam igitur HC latus fexangulifit Effos
le longitudines; talis erit & dimidia HO , fed
. AC, equalss ipf HC, poteft &5 quod adimidie
[4iQC, &8 qmd ab 4O, .Erg& quadratum ipfi-
. a5 AO e habes ad gdm AC vel AP, vt 3.4d

: 4. 0% Ut numer st quady atsis ad quadratam.

Sunt igitur PA, AO , [o14 potentid inter commenfurabiles, vt & LA, eA40.
EtCA hocefiPAvel A L,-:;ﬂ Effabiles, plus poteft quam O A mincr , aliquo,
wod eft & CO fibi commen[urabili. Ergo per def. ante 48.decimi Eucl: Compo-
_Z'u PO eft Binominis, &5 per def. ante 8 . O L refidua, eft Apotome, utrag, Prima

cognomines. N ominafunt AP, Effabilis fimpliciter , & AO, Effabili fold
potentid. Sed per 5 4. decimi Eucl. HP, potens reclangulum [ OFBinomine
primd &8 PL Effabili ,eft Binominis & per 91 ejufdem , HL latus Dndm:‘%a..
wi, potens reclangaulum fub O L Apotome primi d PEffabili,eft dpotome. Ita
:d::t  fingulain gradam fcientic oélavum nobiliorem.s.

Nomina hujus mml{"’ﬁt." PH &diminutz HL , funt PS & SH.
Ciimq; HB fic fexanguli lac®, KP Trianguli,BP,Quadraguli, illud gdem
(t duplum Nominis minoris,{¢.HS,& SB,iftud duplum majoris,(c.
KS, & SP; hoc verd poteft utrumg; fimul,quodg; ferel, fc. BS & SP.

Componitur etiam PH binominis,exPR lacere quadraci,& RH la-
tere Dodecagonisat propeer hanc compofitionem nondicitur Binomi-
- nis; quia per 42 decimi Eucl.prater unum fignum, quod hic fuic 8,nul-
lum aliud dari poteft, quodillam dividat in ﬁ; Nomina.

Ciimq; HO,LP finc Effabiles longitudine, rectangulum fub ijs, id
eft fub LH,HP eric Effabile,& fumma quadracorum LH,HP efticidem
Effabilis,a:qualis quippe quadratoipfius LP. Ergd hoc nomine, junftz
LH, HP, funcin gradu (cientiz quinto, Nec quicquam novi faciunc juns
. &z,necrurfum Binominem vel Apotomen:addita enim LH ad HP, fa-

cit Effabilem potenicié (old,(t, cujus quadracum eft felquialcerum qua-
draci LP:ablacaverd LH , vel HR abHP , conftituicrurfom Eff'ab‘i:‘cm
ntid,PR, lac® quadrati : cuj® quadratum eftdimidiom quadraci LP,

Cuimq; Area DodecagoniconftecTriangulis 12,qualium eft unum
LAC,inre&angulo verd LHPD Effabili continearur eorum quatuor,
id'eft Tricns Arcx tocius; ergo & rota area Effabilis eft, quancam fcil,
: greac




4

Demonstramione. Ll | 32

eccacductaHO in LP cer; Eftigicur Area Dodrans de quadraro dia-
metri, {eu Medium Arichmecicuminter Tecra onum circulo circum-
feripum, & Tetragonum eidem inforiptum ; Ea;: Area Olangulield
incer cos Medium' Geomecricum. 8 .

NP

F lguraRegularis vigintiquatuor laterum , & om--
nes abea, duplicacocontinué numero lacerum, Geomecricas qui«
dem inferipriones habenc , fed laterum fciencia evagatur longius,  in
gradus remotiores ijs qui prius funt pofieis uc & ftellarum cjus feu fub-
tenfarum ¢, 7. 11, vicelimis quareis. - Ro— '
FProbatur-ut prises Prop. XXXV 11.de fedecan wlo; hoc tamen difcrimine s,
yuod jam hic lat s flelle Dodecagonica ejusq, dimidium; funt Binomines prima,
guarerellangulum (ub dimidia 65 (ubdiametro vt Effabili, nondum t noug
eciei, quiapatens illam per s g eft iterum Binominis - et jam hocrellangu-
i ablatum ab Effabili fubtota & dimidia Diametyo rrl:']quituwi quid
cujres hakenus noi facta cft mentio, &3 ignobilivs , quippemagss compofisum ; ¢
bocfit porentii laterss 2 3 angal. . 5/ L
Idmulto magis verwm de plur; gulls figuris hujies Claffisivt quadragin.’
toctanguliy nonaginta fexanguli,&iec. ' T — - %
T Subtenfa quingue viecimis guarts vip- -
enli patefcit , bifeitiones arcusins o fant
quinquedusdzcime: potentia illivs ablata 3
potentias diametriyelinquit potentiom. fab-
Yenfe (cptemvicelimis quartss s fic potentias
Lateris feu fubtenfa uni vicefime quarta , fors
ma, eadem methods potentiam fubtenfe un.
decim talibus partibus. - Sunt igitur omnesin -
graduvemotiori, -~ o DL W o

-+ XLIPropofitio. "

]

[ AteraDecagoni& ftellzdecagonice, feu fubtens:
~ fa tribus decimis partibus Circuli, defcriptionem habenc Geos,
mecricam exangulis , nferiptionemdue in circulum ; funtque faabie
ha, feorim quidem ﬁnﬁg‘ la Gra b&m‘ﬁién;i#ﬁgh&avnéj ﬁra..
du quinto; & cum femi 'ﬁ"ﬁ‘jﬂh&ﬂ"‘,@?duqﬂ%\q‘:@{_ Sdadael
- 8it Decaponis BODEPGHIKL ¢ flella ejis BEHIDGRCETB. Uime
ﬂg&ﬁm an&s!'u‘iemy_q » Ji w)hnﬁm *;ﬁg:fvﬁ;bm&um,ﬁ%
gl coliuntibun’inconvo A, quale wnum ol FAC.  Diflritursi th qaa
:ﬂn&c{m MMW&J}?MJJI&«'M por ;,gu;-
[Ix cpscin 7 S gy
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. Mfw; fxr:Ech UV AF ad FG, fic A0 ad OG.

28 Dk Ficurarum:Harmon:

loram wgw,umﬁlgﬂs 4 Aecime vel 2.quinte unius recti. Atqui ﬁlﬁl
ygh erdngdordeﬂ us trianguli ¢ ﬂ 1oquinta
ideft 2. Reiti; hinc igitur s&iu verticaliad A
. 2. q.ui&.ts,rrfmqn#nr duobiss ad bafim 3. quin-
N\ te:ES cumfint aquales ;fingulis igr 4. quinte
_© Ita gwilibes adbafinduplss eff anguli adverti-
X ‘cems. Hocéft Vincubum demonfirationss fé-
it FG induii
eltoenim anpulo AFG in ries &
las , per FO lmmiﬂ:‘;ﬂ 9. primi Eﬁ:’zdﬁ ,rz:i:
AFO ,0FG mrrrﬁtqmdar &5 quilibet 2.
gmuMRt&:,xtm;m xm':g/" Fllg aqualss,

Quja verd OFGeft i.quinta,erat verd )OGF
{J.rmpe AGF ) 4. quintaerit, i itur &5 FOG 4,
quintz, .Jngﬂ!s i :tkr adO¢5 G aqualibus, la.
teraguogue FG, FO ¢q~dm ﬁ&temiﬁsmr

Eodenmdo &5 intrian gﬂfo AOF qiuia AFO

ntwserat & FAO ergo & A0
}‘F‘G latus) aquales evunt. Ut
werd AF ad FG, fic zﬂdOG,wm&maﬂrﬁm sergi ctiam Ut AG ad AO
partem fichacad OG refidusm.s.Secatur igitnr Crus 4G in O propertionaliter.
Jg’ 5. Tredecimi Enclid: O A vel OF , continuatdinl, vt OIfit nglﬂ'
toti iam Fl [ellaft oft proportionaliter i in O, €5 connexss Al fgnsserit AIO
triangulum congrusm initiali FAG , e OA duplus P'Fg Ab ¢ FAI
é.quinta Qt_tfn centro Ajintérvalle AG [eripto circulo FGlevit F G latus deca-
goni psnugw femidiametri AG pi mfm.-r fetas ¢ F 1 la tus £eﬂ'¢
[ubtenfa tribut de r.'m, compefitaéx FO & O Jatere Jeéagwsu 9’
0b bmcx ;ﬁf. bhec hrtm,}txﬁ‘d femidiameiro , pofiant atcen eri ‘grdm
warto,
Y Cng Eﬁﬁ%ﬁa&!s Iong:m&m EJ‘ Zatmia- oni pars ejus major ;
! ms wjuusillud eft

Eacrgﬁe&x  funt in gran'u  fei-
DSt b plants, s
EtPerXXH jus, etiam reﬁluOG,nétmn: jusdimidia NG eft A~
pmaprmﬂem:.‘&d Vrﬂ OP AG, minus AN,
Denid pe rumftux E lﬂml’? ,ul F &5 FL non cum fe-
? A, g arﬁ&u,s’ commu-
' i goni o ﬁcmafdww
sent tas, de pot "  (chema-
u,:&fé.ﬁ:; ﬁ»"&?ﬁ. R A A(equali : 533 ;’AX.
gﬂmdupv tnuluﬁ'
i ot um

i

_ Ebagnﬂﬂ‘mop 3!##: ﬂr"FIn’mEﬂ'ﬁ
',?‘ﬁ- m!fapﬂm : 1L
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XLIL Propofitio.
L Atera Pentagoni & Stellz Pentagonicz , feu fub-
tenfa duabusquincis partibus Circuli, defcriprionem habent Ge-
ometricam ex angulis; funcque {Cibilia fingula o&avo gradusjunéta,
ram fexco qudm quarto gradu fcientiz. ST ,
. Deferiptioextracirculim eft talis: fi latua futuriom detur bongitudine , fo-
cabimums illud proportionaliter;per 11 felundi vel 30.Fxii Euclidis eiq, adjunge-
mus partem [eihionis majorem: €5 factis duob® cruribss, compofiri aqualibus fin-
gulisiex propofitd vero facti ‘H’.z}i',-ﬁiangﬁfnin  flatuems, Peita poni intimum.
Ciim enim ct 1s compofitum mayl‘vr ex tobd propofit, ejusd, pabte majori feitionss
divina ; etiam mnpoﬁ:féeﬂi f& € 'ﬁif pats major erit lat s propaﬁ'tmm—
g, ‘J'?*Hnénfi bujus an s ad bafin ;i ] méi"itgjﬁn‘d Verticem , vt fupra ins
ﬁm 1900 * 'cmff'ﬂ 0bs dictis cruribad vt Baffbus , adjiciemiss duo triangn-
daexteriora, quovim crivafint equalia propofito lateri. ~ :
_ Inferiptio in citculum ficilima cff per latus Decagoni. Com enim de decém
Jermis [it guinge , duorum iitur Decagoni lateram ,FG , GH, contiguorum in
G ,rerinbgg}fz. H. conneifemus b’»mﬁ, FHeérit latss Pentagoni, ficssd HK: ¢
dunnexis F K terminis,liea F Kevit Latsesflelle. Sit igiter Pz stagon® BDFHE,
e feiijoa BRADEIL ' w0, 1~ 7ot Py 5 AL i)
_ Démonftrat igitar Enclides Prop. o, Tredecimi -q‘m‘) FH lstus Pentagoni
poffitlatera F 4 Hexagoni,¢§ FG Decagonihoceft femidiamesrum AG et feit &
Majorem partem e AO fimul. - Hecdemonfiratio in Euclide difficultatem babes
éaptiis stentabo igitur hic faciliorems.

. @Aterming Laterss Pentagonici B, D.ducantur pe¥ A céntrumreitz BG )
& DI:¢d vt DB fabtendst dais decimas , Jec pro-
Wima DL tres ;€ DK ghatiaor [ubtendak; fetii-
tes BGin 8.8 punidis. Igitur LD1 angulus,ideft
SD A habet dudi qivinkss wnini Reiti { guiis L1efp
Nua guint pars éircu:j(imf t5 FH, e verd egiad-
dibues avcubus,anguliad éired iam infiflunt
wquales, per X X1vel XXV, Tertij Enicl, Z‘;;
werd DAB; id oft DAS quatuor quinta iskises ve-
&y quia DB pars guinta éf circuli , menfdrants’
quatuorreitoscivea A. Junitiipitur SAD,AD §
nt [€x quinte unins vecti, At omes tred
decem quint .. Evgo etiam vefidums DS Aefl g
aqualss ipfi DAS, .f‘:mﬁmmameﬁ
 perpriora femidiametri itér fe L
S qualis Meﬁ-pmgmﬂ;&m DA fu@ﬁﬁu«;&mﬁgﬁx‘g‘_
ni. Dic: latss Pentagon: ;ﬁsﬁ'nnuv# SAGAD,
CnmﬂamKMS€MAk¢§aDA.,-M aquales ;&5 DS,
SKijfiem aquales ,erint & pavtes SR; ReA &uiales, 8 DRByectuseft Ergd
DB, poteft DR RB. e Atgisi DR minse poiéfi , quim De A quantitate po-
$=1tie ReA ;& BR minss poteft quim BA quintitatess ﬂﬁzgﬁ,ﬁ‘ﬁi
R oAby 15 pobintia '”“Mj”&m.: Fhnita igimr potentia 1;11,- Rﬁ'
B ; WIGT

atiior guinié. Efligitur DS A
'+ S, Eired

Vt hic FBY
BH crura,
FH bafis.

VehicEDB
fuper FB &
EKH fupet
BH.

PoneD ubi
DH, FE &
AG [e mut
bud fecai

Aproportionalitéy feét e parsmijor equat S, eft igr -

=
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minores funt junitis potentijs DA, AB,rectangulo fub RA, ABbi ,hoceft ,reé
Fangulo (i SA, ABfEmel. MTf duorectangulafib A, AB, &5 [ub SB, BA
:anﬂ%tmt to:mllgmdmmn BA. eAblato ergireitangulo fub SA, AB,re
linquis wr quadratum ipfius DA, &5 rectangulum(ub SB, BA ; junilag, aguan~
tur quadrato DB,  ( wmvero BAfemidiameter fit proportionaliter fecta in S,
& parsmajor AS: rectangulum igitur SB, BAcft 2quale quadrato S 4. Erga
Yatus Pentagoni poreft duo quadrata D A & A S ilaterum fcilices Hexagoni 3,
Decagoni, .
Quodattines flelle Pentagonica Latus B F : ilud ¢ft compofitumex BD,
Vel B Q) , Jatere Pentagoni, &5 ex Q F , ejus feiki proporzionaliter parte majori;
2, Tredecimi @ gwd idems ekiam probari Pm:/;:x triangulo quinguan gnfari
.BH Ut {.&Pr ds, ' . - " .
Clum agitur latsus Pentagon: poffit femidiametram queeft Effabilis longi-
tudines , U‘qgjmi fecte graparﬁamlimr partem ijmn » VB in [chemate pra-
mifto emicirculari, PG poteft PA, &5 4G , 5 vt PAeflad AG, ficfit PG lats
Peniagonsad latsus fue /ﬁ‘fd sfit vero vt PAad AG , fic PG ad GX: Ergi GX
¢ft illud latus felle , poreflque ¢ GA[emidiametyum Circulicircafiguram De-
cangulam 3 AX campofjam ex PASS AG, Qupre per ibi demonfirata GX
¢ft Mizon , GPElafion. Singulaigitur funt inoitavogradu [Cientic , ejusque
[ecundoovdines.  Qujaverd junite linea PG, GX faciunt quadratorum fum-
mam Effabilem , [¢. equalem quadrato PX , quod eff ipfius Y Effabilis qua-
dratiguintuplum ;| cademd, PG , G X rellangulum formant Mefon ; hoc nomine
junite PG ,GX funt in gradu fcientiz fexto , de quo eft XV 111, pramifias. De-
nig, quia latus Pentagoni &5 latus lelie funt vt fectionts divina pars major
tota ;ided funt etiam in gradufCientia quarto , junit e invicems : vide XXIX.
bujus. C’oxﬁgnu'mr autem bas proprietates , Ut ficut Pentagoni latws eft Elaf
fon, Stelle Mizon, ficesiam com ﬁhexmg,ﬁirmrm izons, &5 late
Pentagoni fit hujus compofite Ut Mizonss ,elementum minus ; Latus vero flella
fit illins Elementum majus ; 5 Ut etiam differentia inter utrumeg, latsw fit alis
qua Elaffon , feilices DQ vel OF. per candem XXI1X, bujsas,.

< XL Propofitio.

P LanaDecagoni & Pentagoni, caduntin Gradus
{cientie remortiores ;ut & lacus Icofigoni , & reliqua hujus clafs
fisfigurarom, ey '
g Lo oo de INam latus Pentagoni FH, ductum in AN
s N ficit duplum F AH quintapartis Aree Pentago-
nice. Eft verd FH Elafion ,¢5 ANeft talis, qua
poreft Effabile AF , diminutum potentid Elaffo-
nis FN., Siantem 'Mdgﬁdﬁ’l:ﬁm > auferas
: :ug&m,qwd;ﬁnZE abili, rdmgnrit#rmvﬂ &
| [bevies linea , que potefi talevefiduum.s. Retan~
Yex - gulivvero contentifiubtalilined riovi ¢ fubElafe
fones , [peciesadbucremotiorerit ; arcaverd
Fentagoni evit ei commenfurabilis 5 fcilices -:_
v A _;l
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minque ad duss , quare &5 ipfa erit  [Peciei adeo remota,  Sic latus Decagoni
I‘G s duitums in fuam Perpendiculirem ex centro, facit duplum FAG partss de-
sima de Plano Decagonico , ideft hnam quintams. Eft vero FG Apotome quar-
ta; & perpendicularis ex centro in illam , tefl ejus quarta parte minus guim.
[emidiameker. At fijuod eff ab Apotom, auferatur abeo; quodeft ab Effabil; ,

binea qua ?g{'fdﬁmgate » fif wove [eciei, wltra recenfitai; & [f1als linea cum.s
Apotoma faciat rellangulum, illud erit  [eciei adbac remotiorss &5 cum éo etiam

gninmplthjm s [¢. Aréa Decaponi, : _ : _

Denique ciom femilatus Deca gonifit Apotome quarta ; potentia verd A
tomes extenfa fecandum Dismeirum , (Effabitern lingitudime ) faciat latitudi-
nem , Apotomen primam, ferlices fagittam decim.e partis Circult * Latoes certd
deofigoni potéfl T femibat s Deca goniy Apot m:: quartan , &3 banc [apittam,
Apotomen primams,  Flanim vero compofitum ex Aporomis diverfarwum [pe-
cierum , eoq, incommenfurabilibs , poterit nulla linea prisis Fecenfitarum ; fe
wligua plané nova fheciei: eog, &5 ignakiliorss, _

Quanti magis id obtinebst in deflaracontagono &3 caters: bujiss cla ffis ?

XLIV. Propofitio.

P Entha:dccagom ejulque ftellarum lacera , pucd
{ubtenfe duabus, vel quatuor , vel fepeem quindezimis, Geome-
tricam quidem defCripcionem habenc , fed non excra circulum ; & in
circulo quoque non ex angulis , edque impropriam, & (tienciam lic-
terogencam, gradus remorioris; qudm omnia antecedentia. Triacon-
tagonus & reliqua hujus claflis fiinc adhue rémotistes, :
Deferibitur énimex [¢ piioribus figurs, quas oportct babere numeriim late.
vum aluim quam (ubduplim ; quia 1. eft impar ; non habens partem dimidiam.s
mumericam * (ilicet ex Trigono B CD & ﬁnmi_ \ -
2010 °BIFHK ; abeodem "_3?9:&:1&?& iﬁup{i. Nant
[ftertiam°BC anféras i duabos quintis“BIF, id
eft 5. decimasquintai 4 6 decimisquintss , manct
CF, 1 décimaquinta, Connéxis erpo C. F.an-
¢ulis  linea CFeritlatis, Hicad aum Jeﬁn;o-
tionis mor accerfo gnantitatem anguli, aut nume-
rum Angulorumfigure propofii ; néc fecuindim
bunc numerwm formo aliquod trian oulum ; vt in
fiowrss ﬁgﬁaﬁédﬁﬂ‘m. At necpoteft aliter 8. ¥ i
defcribi Er 'g0 etiam [Cientia ejus eftremota &5 vilis, Comenim labus Pmﬁganf
FH, fit lateri Trigonico CD parallelum proptered quidutraque figuraimpari-
latera abeodems B punito eft incepta : ducatur iitur ex F. perpendicularisin L,
& ex B, diameter pey centrum A, fecars lineat ini E:N. G, Ergo latus CF po-
teff quantum ¢§ C'L &5 FLjunété s fed CL eft excceffus ipfius CE Effabilis Po-
tentid, fuper FN boceft fuper LE, Elafiona : ¢fticitur CL fpeciei plané No
ve.  Uicifim AN e[l linea que potefirefidumm de E “ffabili plano , ciim abeo fie-
Wit ablatim planuom Elafinss: ofd igitur nove Peciei. Sed Nef refiduur hu~
J i~




Mrcpone  tiam alium;verbicausd, fubtenfa MF: squadr atum ha
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jus novat, pofi ablatams Effabilem longitudine AE. Eftigitur EN bi: yemotiori
y adu. I;::iﬁ. CF !Mﬂmﬁeﬁx&cﬁgmx’ poteft CL,& LEnovas [pecies; eft igr
3llic bis, bic ter, € fic quingisics remotius. Prateredg, componuntur diverfarum

Claffium, ‘i‘?iga:iu &F Pentagonica,proprietates inunm, eft igitur [cientia he-

terogenea. 7 jmﬂz Traacontagoni latere fentiendums { cums femper ange~

atur gradus remotionss , cum ipfa duplicatione laterum priorss.
eAt ﬁ;ﬁte%i eprem qluindecimis , hoceft 14 Tricefimss,utitur latere Tria-
sontagonico , elt igitur eo pofferiss, Subtenfa vero 7 Tricefimis eft ab illd, per bis
ﬁ&iﬂn&';ud‘:ﬂgﬁgign# Jubtenfam 8 Tricefimis, id eft 4 quindecimss 3 qui efte-
tiam [ubtenfa 2 quindecimis, per bifectionems. . Qg;z;mm hec babet ortum e~
ok compofitum ex quadra-

::;ioiﬂu to CF lateris Pentekedecagonici, &5 rectangudo [ubeodem CF &5 Fl latere Fen-

tagonico. Vtrog,mods poflerior eft fuperioribus figurss,

XLV. Propofitio.

H Eptagonus & Eg;urz ab eo omnes, quaz numerum
lacerum ex Primis (fic di€tis) unum-habent, earumque ftelle, co-
ezque aded claffesab ijs derivacz,extra circulum defcripcione Geome-
grica carenc: in circulo, etfi laterum quanticas et neceflaria, illam ce-
men ignorari zqué necefle cft, ;
< < Magna res agitur , per hunc enimeffectum [letit,quo minus Heptagonus,
: € catere hujus generss figure, & Deo fucrint adhi-
bite adornatiom di, Ut funt quidem adhibite
Jc_iii!a figurain faperioribus explicate,

Sit igitur Heptagonus BCDEFGH , & con-
neitantur anguliomnes cum omnibus,&5 fit 4 cen-
trum circuli, ¢ Diameser BAP, ¢5 eAconnetia-
turcum E, ;

Primiom igitur tales fioure impropriam fupra
dilam demonirationem u{{%zm xmpc:]gmwj?:ﬂ
i enim earum numerus laterum €5 angulorum , ex
Primis unes : at nulla &:gk  figurarum pramifSarum , totum circulum dividit in

tes Numero aliquo Primo numerabiles: fed fortiuntur ile Numerum Multi-
plicens Numerorum s utrisesg, figur . A

Sed negy propriam habent bujusmodifigure demonfirationem ex angulo~
YU HUMET0 : QUIA gyiq#id ex hoc elicituridvagum uw)t.ip?m miniméque
determinatum cff. ‘ _

Secetur enim H:p?ﬂm# infua triangula quing, duo extrema aquicrura
Obtufanguls BDC, BGH, unum intimum aquicrurum Acuiangulum gEF , 6
dio Scalena interjel®s BED,BFG. Cimigitur circumféventia, fuper qud fant
cruraanguliad tb‘mgmﬁﬁx partemoppofitam [actiadmetiatior angulo uams
quantitatem , angulus BEF [tat fuper tribus circumferentie g;tzbu H,HG 4
GF': angulus B é E fimiliter fluper tribus, BC,CD,DE; at ggpcrmni EF,
Ergd BEF eft tale triangulum y quod babes utrumg, anguliom adbafin tri plume
ejus quiod Vervicems,  Eodemmods probatur Scalensm BED baverc angulos

in pri=
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in proportione continué dupli., Simplum exime] s angulusB y displum E , quss
&g/gﬁﬂ_,&c{ﬂi'ﬁw ﬁﬁu A o) e i 4

Quod fi hac figura iprionem firam certam habetexcri circu-
lum, non minus quam habebac fupra quinquangulum , oportet, (ut

jam olim monuerunc Campanus & Hieronymus Cardanus, 8 Candal.
la Fluflas) ante omnia calia triangula dari g:ﬁb, ficucante Pentagonum

-

daBacur triangulum, cojusurerque ad baiin erac duplus anguli ad ver-
ticem. Acquidabaturnobisin illo Triangulo Pentagohico, larerum-
proportio certa exangulis: in hoc Hepeagonico triangulo,, cerca pro-
portionulladacar. Sincenim I, K figna, quibus BF fecacurab EH,EG;
trilccancibus angulum BEF, Igicur in FEI ,quia bife@us eft angulusFEI;
ucigicur inco FE ad EI, ficFK ad KI. Sed EF«quacur toci FI. Eft enim
FE] partium 4 feptimarum unius re&i, qualium EFl eft s feprimarum,
ergo EIF cft eciam 4. feptimarum. - Crura igicur FE, Fl, 2qualibus an-
gulis oppofica, funt @qualia. Eademque de caufa etiam E1, & IB funt z-
guales: quareetiamuc Flad IB,ficFKad K L Amplius,in KEB,quia

angulus KEB bifectus eftper EIH ucigicur KE ad EB;fieK I ad [B: -

Acke & FE funtzquales, quia ke quicrurum & fimileipfi e¥ ; erac
vero er&qualisiplitr, &zaeﬂzqu:}is ipfis F B ; quare eciamuc1 ¥ad
#8 fic x1ad 1. Ineademigicur B ¥ fubrensa cribusfepeimis circuli,
duz funt invent proportiones, partium crivm: primiim ut media x 15
ad minimam k¥ jficmaxima 13 ad 1 ¥ compoficamex utrdque misiore,
hoceft ad FE latus {epanguli: icerum ut nvaxima s ad fmﬂiam ix:fic

totaBF ad F1 compofitam ex 2. minimis, Hzc proportio fpeciem qui- Card:hli_{p.-
i portic Hes

Red

dem pra e fereneceflariz decerminacionis ad cercam & unam propor-
tionem ipfius £¥ ad B ; impoluicque Cardano, quicum talequidin la-
teribus Scaleni trianguli B £ animadvertiflet, quod Proportionem
Reflexam appellavic, de invento feptanguli lacerefruftra gloriatusefh
Nam nullacercafequicur quancicas, ipliuse¥ vel 1¥; quia id quod pu-
tamus nos nancilci novum i {ecunda viee , coincidic cum primo.Quo-
uicfeunque enim furic 4. Proportionales, in quibusduz prime zquanc
terciam  fic etiam,, uc ficucprimaeft ad certiam , ecunda ad quarcam,
fic fic & certiaad compoficam ex tertia & quarta, quz compofica fic nu-
mero quinta. Horum verd Caluum fune infinici , tamyin terminis
‘eommenfurabilibus , quam in incommenfurabilibus. - Ec nominacim
commenfurabilium terminorum cafus toridem fanc, qQuot proportis
ones fuperparticulares. fcilicec uot quadraci Numeri impares, .

-
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54 De Figurarum Harmon:

Namut1s. ad 9, [ic 40.ad 24, compoficum ex 15 & 9. Ecut 40, ad 15, fic
64 (conftans ex40. 15. &9) ad 24. compofitum ex 15.& 0.
~ Ecce communem affeCtionem multarum proportionum, quz ¢o-
fticutvm quidem fepearigulum neceffarid confequitur; fed ex quafold
dari, criangulum fepcangulare ftrui nege, Caufacurin Pentagono pro-
portio lateris certa pendeat ex angulis,eciam excracirculum ; in Hep-
tagono & reliquis ralibus non irem; facile ex dictis pacer, InPentago-
o4 T g nico triangulo BFK per bifeitionem BKF an-
! guli ftacim venicur ad qui¢rora BKT & KTF
- duoejuselementa, fequirurg; zqualeseorum
® angulosBF K,BKT,zqualicas lacerum BK,KT,
TF;acin Hepragonico, per trifectionem angu-
li,cria fiuncerianguli elementa, duo 2quicrura
triangula BELKEF,& unum fcalenon IEK;ne-
que fequitur in eo proportionem angulorum,
proporcio lacerum, uc nocum eft in Geome-
tria. Cum igicur anguli hujus figura non doce-
ant quicquam ulterius extra circdlum ; non firuicur igicur criangulum

. requificum excracirculum.  Non eft igitur haccfigurain circulumin-

fcripeilis, per aliquid fe priusin {Ciéntia vel defcriptione , fed ipsa de-
mum infcriptione qualicunq;, vagaiftaproportio cogitur ad unici cc-
fus anguftias, & ficprincipium peticursucn, id poffic inveniri,per quod
perficicur infcriptio , jubemur adhibere ipfam infcriprionem , quale
ljam ancea poflibilem. _

Lacet igicur proportio Lateris EF ad latus ftell2 FB, lacet inquam
in macerid quancitanva, ficut causi quidem principij quanticatum ma-
cerialis, quod eft, magnitudo indecerminata, poffibile fanc fic , confti-
tueré larus feptanguli in jufta proporcione ad éirculi diamecrum -
cum detur aliguid, épranguli latere certd majus, aliquid minus, inipfo
Circulo:& amplius,fe&ioné in infiniturn progrediente,femper aliquid
majuslatere EF ; vel eominusaliquid dari poteft: atcausi ejus, quod
eftinquantitaribus formale ; fimplicicer eftimpoffibile, quiafigura
fepranguli & fimilium, medijs nmnibns.zuibus aliqua laceris cerca pro-
portio démonftretur inveniaturve , & ficformarione feudetermina-
tione nofcibili penicus tarer. Quod cumitafic , quare n;qgc figura
34+ angulorum in circulum, cujus femidiameter fic AP infcribi poceft,
lacere EP,neque ejus duo latera concigua und re@ta EF fubeédi poflunc,
quz fic lacus Hepragoniinillo circulo : neque latughoc eum diamecro
comparari poteric , cum fic Nacurd fu4 compdrationis ignorz ad Dia-
metrutd, I e O :

Itaque nullum udquam Regulate Sepeangulum 4 quoquamcon-
firu@tum eft 5 fcience &ﬁlente » &ex propolfito agente : nec con-~
ftrui poteft expropofico: “(&d bené fortuitd conftruipoflee: & camen
igm:w;t!;-lt"’i cefleett, Ii;lmlﬁ:nm%&ﬂﬂnn_g% SNy
ciac_hicmihi aliquis do&rinam ticam , -ab Arabe
Gebri denomifiatam Algebram , Iralico vocabulo Coffam : viden-
fus enim in ca determinasi polle omnis generis Polygonorum
(ns™ \ latera
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Diagonali in;;ovf quadrilacero, cujus lacera fint, fubten(e cribus par«

cibus, e6q; € Redangulum 93--6 i, — 17, quod ablacuma Reét-
 angulo 16 §--20 8 8 9)--1 vif, relin vic reliquorum lacerum re@an-
gulum7§--14; f 7 vj-~ 1viy, Hac e fubtens utitur, comparans -
am,vel cum numiero,quo certi arclls feprifecandifubtenfa enunciacur,
vel cum figard nihili, fi coruscirealus ,uc hic, eft feptifecandus: & cunc

illivel aumero, vel fignre nihili equé yalent quantitaces he :
 Zje-4i 7 DY VG Vel 7 145 < 7 iff ~1). _

Prodica, illiex Zquatione,quamjuvat mechmig.wlor radicis non
nus,(ed in Quinquanguloduo , in Septahgulo tres , in Nonangulo
qua:ﬁng: < conlequenter ; unus enim valor eft BC , alcer BD, cer
tiusBE, ° -

' Urigicar appareat, hocgenus inveftigandi laterafi ré, plané nie
hilcbmmuﬂemierccumbe qiﬁonibus&n&?-is.ﬂumeggldhm. r&-
miflis: norabis primo,quid proficeatur hzc coffica fubcenfa Byrgj Ni-
mirurh ho¢illa profitetur » {i conftituantur feptem nter (e continué

n

procﬁ:m‘umles in ed proportione , quam habet latus feptanguliad fe-
midiametrum circuli, quarum proportionalium prima fic ipfumﬁezg:
anguli latus? cuncfeptem primas cum feptem quincis, tantundem
cere ; quantum quatiordecim tertias cam und feptimd. :
: {o¢ enunciacum quidem eft Geometricum & demonftrabile ,
fon mints ech_uém in fuperioribus, quandodemnnlhmim fuit, planum
O&an m & Mefon , aut latus Dodecagoni effealicujuslinez Apoto-
men. Olicenim de plano aut de lined aliquid enunciabatur, hicde pro-
portione lincarum aliquid enuntiatut,
At ficur non fufficic mihi ad [cientiam 8 ad menfurationem plani,

(cire illud effe Mefon, non ad linez menfurationem , {cire quodilla fic
alicujus Apotome: cim & multz fint hujufinod: , & deferiptio ex hac
noritid generali nulla, quancicas plani vel linez nullacerta & decermi-
/nata eruatur,fed confequantur rantummodo heaffe@iones,anted con-
fticucas & defCriptas quantitates : fieeridm hic, non fufficicucfciam ,
_auidﬁ:ﬁrm_ﬁms factis feptem continué proportionalibus im propor-

orie ; quam defidero ; féd ciim eam proportionem nondum abeam
ullogeometticoaltudeferipeam : illud igicur expe bam , utquistne
docererprits illam proportionem confticuere. Sicenim in omaibus
E;‘m ﬁhprmm:dcﬁxipﬁo,infcﬁpﬁm determinatio cer-
‘i quanticatis, certusque aéts Geomerricus,quo perficeretur hzcde-
‘términatio; feq demum [ciencia propietarom illarum, que fa-

‘ciebanc ad comparacionem incer fe figurarum. _ _
Ut elaridis ap diferiten crinfq xei; videamts Pentagoni-
cum latts, cujusd eribendi todusin faperloribus hic crdc, ut conjun-

&tis quadratis duc mﬂmidhm:ul.'ﬂumﬁu;ﬂiﬁidizmﬁq: in

mmiiogﬁpoﬂmmﬁfomwredimmwmmm
%,qwmmumﬁmﬂﬂomlﬁmm&poﬁﬁ-
“big; & baciliora quam ditu,uc norunc qui cikcin os tractaac. Quid zi'h f:;
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cilius, quim re&um angulum GAM facere, & inejus cruribus fighare

uc lubec AM,ejulque duplam AG, & po-
fico pede circiniuno in M ; aleero in G -
GX[CU-&) ¥ ,ﬁﬂ,’ibére dmtﬁmt} P 3 Mﬂ.ﬁ'
nuaca M A in P, deniq; G Pciréino coms
prehendere, & inalium ¢irculum , cujus
GA femidiamecer , inferré? \
. Acvide nunc,quid nobisde lacerePen:
ragonico dicat quﬂh Byrgiana. Illamechodo prius dedudtd,prodit nuis
merum § i -- § # =+ 1V zqualem fubten(e nulle; id eft; fi quinque fiant
ordine continuo proporcionales ; quarum prima fic lacus Pencagoni ;
proportio verofitilla, que eft laceris Pentagonici ad femidiamecruim;
tunc quinque priMmas cum una quincd, fore #quales quinque tertijs.
Rurfum, uc in [eprangilo, non docec confticuere continuam pro-
portionem , in qua hoc fiac, nec exprimitlongicudinem propottiona-
lium perante noca, fed doctned conftiruea, qua fequacur ﬁg&it}. Ju-
beor igitur reprafencare affectionem , fore enim, e habeam & pro-
porsionem. Atquomodo reprafentabo affe@ionem ; quo aétu Geos
mecrico ! Nulloalioid doceor facere, quarhulurpando proportio-
nem , quarn quaro; principium petitur: & mifer Calculacor, chtimcus
omnibus Geomerrie prfidijs,harens incer (pineta Numerordm, fru-
ftrd coffam fuam refpeftar, Hoc unum eft difcrimen incer Coflicas &
inter Geometricas determinationes,
~ Alterum eft, quod tota hacracio Byrgiana innititur effencie qui-
ritacis difereca feu numerorum; & dividic diamecrum in particulas cer-
tas, quorties & quam diu vale, generalicer i partes duas; cui numéro
gacus proce(fus innicicar, mutaretarque; (i nomen Diamettoaliud, few
numerus alius darecur.  Acnon fic Geomecria figurarum,fuperils tra-
dita, qua lacera, Effabilialongicudine; fignat fané Numeris; at ineffa-
‘bilia, hequaquam numerisconfectacur , {ed per fias certas fpecies di-
ftribura fic enunciac,ucappareat,nonde difcrécis,fed de continuis qua.
ticatibus agi, de lineis & {uperficiebus. :
Tertio hactenus & lateri Figura, & laceri fellz cognominis, cui-
que {a cerea eracdefcriptio s in hac Algebraici Analyfi, illud maximé
mirum eft, ( quamvis Geometram pr:cipuéabﬁqrrca‘? iquod non u-
nawia preftar poteft, quod imperacur.  Quanquamid non ompile-
gefolutum eft, fed, uc fupra dici czpeum, tot funt numeri faciences im-
peratum ; quot (unt in figura fubtenfz feu Diagonij , longitudine diffe-
rentes, ucin uin&’umguloduo.inibp o tres ; unus prolatere,
reliqui pro fubter at'lgulo.ltaqs quicquid enunciatur depro-
portione figure propria, id commune eft omnium ejus lincarum pro-
pnr:innibgjsb@d Pglﬁamctrm:;. bl g _
Quarto, polico, quoduna oportio faciat imperaturn; illam
‘camen n doworaﬁal ﬁ?f g ;

ton dog L ?ercsﬁt:r&:fmmmeMmm lfhm
fpecieslir causa {cientiz verfentiit in genere Ineffabilium(id e
_non nume ;ﬁhmsfmnﬂmr;m@pmdum.)-wqwnuﬂmnqum
mulcisuding confmmetus facio , quis f:';'wﬂi:ﬁﬂiiiﬂ incargo re-
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Yinfuartr - hcconerd ratio, utloco ecundo'dium, praéér numeros
non aflumicalia prafidia, fed diamécrum varié¢ femper dividicin mul-
tas Myriadas Myriadnm, uc eXadtior fiat raciosat fic nunquam ficexaét-
iffipda; & brevicer: Hoc hon eft f¢ire rém ipfam, fed falcem aliquid pro-
xifé majus vel minus ;. poreftque émper pofterior aliquis computa-
tor approximare magis ; perveniread pun iplum , nulliunquam
datur. . Talianimirum {unc omnia, quz latent in fold poffibilitace max
ceriz quanticativa;neque formationem habent [tibilem, qui inactum
quandoq;fcibiliracis humana conftituantur, ’ : :
© Quned s utin [pecie de feptangulo, figurisque hujus generis con-
fequentibusagamus |, cum per eas ordine firo fefé confequentes, pro-
portionalitas continua éxtendarur cum ipfo numero lacerum : ergd fi
maxime ingorefcerecultima, utin feprangulo, proportionalivm fep-
tima;non tamen per eam haberi poffencincermediz.  Nam incer du-
as, qua ion habenc proportionem incer fe, quam duo numeri propor-
vionalitatis contifiuaca; uc cubice , furfolide , &c: nequeunt Geome-
tricé confticui concinué proportionales intermediz quotcunque, fed
folumutia vel eresvel feprem vel quindecim &c,duz vero vel quattor
quings, fex, ofto, novem, &c, confticui cunc non poffuntin plano;cum
‘hicde planisfigurisagamus, . '
\ Jam verd inter femidiametrum 1 & feptimam proportionalem
1vjj proportionis {eprangularis, fanc mediz proportionalesfex, & eft
1 ad 1 v4 nonuc numerus, ad numerum gi-opor:iunis contifua a:?ué._
longz ; noneft cilicet proportio femidiamecri ad lacus fepranguli fe-
cundum duos nureros , hoceft, non Effabiliseft, Nam fieflec Effabi-
Tis, caderet in [pecies prius explicatas, claffium priorum, & fepreman.
guli non eflenc feptem, fed tres vel quatuor, quod concradiftionem in -
-volvit.' Ex angulisenim primarum figurarum erac lacerum proportio.
‘Oportétet igitur uno adtu omnes fex medias proportionales confticui,
inter [cilicec1 & 1 44 Viciffim fi darecur 17 quanticate; tuncinter 1.
&rvj quiniucfné iz caderent. Quod ficunc 1 ad 1 zjeffec ut cubicus
numerus, ad cubicum,tunc primd contftitui poflenc uno actu 14 & y jify
deinde'inter 1, 1. viifj, 1vj. tribus altibus tres mediz proportionales,
“Sinautem 1 v daretur quantitate, rurfum omnes quatuor intermedias
unod¢ta conftituideberent ; quod fieri nonrpoflet, nifi in proportione
‘Effabili; acprivs. Caterafecundum hzcfubincelligancur.
- "_Géinduditﬁﬁiw » Andlyfesiftas Coflicas, alienas effe d priefens
- -ticontemplatione; necullum conflituere gradum feientiz , cumijs
mnlili,arﬁbﬂn:mf sexplicavimusin fuperioribus. : '
f1ze u¢  'THud autem obiter monendifuncMetaphyfici, occafione hujus col= -
blafphemt figsoonfiderenc fi quid hincranffumere poflint ad explicationem illi=
&ita pors: us Axiomaris , cOm No Entis nulle dicuntur effe conditiones , nulle propriea
Ka‘: cen- ‘taber, *Nam hiequidem verfamiir nos in Entibus {tCientialibus;& g:o._
c

< amieo- Intinciands re&é =qﬁnﬂiam55epqhguuﬁm&mh£wu; ura fi
Mathema .- tialibus’} Cam uﬁhﬁfimpombmskeius formalis defcri ti‘og ‘neque
E:p-ﬁﬂ- ‘tﬁrreiﬁﬁmﬁqiu&hﬁmepﬁbnmmaﬁﬁ&'poﬂ?b'ﬁi"""' OrECEa
ﬁﬂé‘%mww:mﬁmiﬂmmomwmﬁgﬁ
fad o L P ci
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- .Elici rerno: quia fua Nacurd ex in(eibilibus eft. Eccamen hujus hon g.m;;gf
ncis (Ciencialis func aliquz roprictates {cientiales ; tanquam Entia uam iime

conditionalia. SI enim ESSE Septangulum defcriptum in citculosla- pemhite

terum ejus proporrio tales haberet affe@tiones Sufficiac monuille, &+,

contradi-

; - - i L4y &ionem im
volvont: &Dei Gicntiam ad taliaimpoffibilia fe non kxtenderd , prilertim Bim ha formales rerum Geomerri-
€arum rationes nihil fine aliad 3 quam ipfa Eflentia Dei; quia quicquidin Deo eftab zrerno , id una indivi-
dua et effentia divina - eflcoigituc siplum quudamnmdoﬂiumﬁn; uam cft ; i qu funt incommunicabi-

a, fciretue communicabilid Bt qu hac adulatio, propeer imperitos librum ton le€tur os; defraudare czreros.
Sunc & aliz propoficiones faife Geomecrarim, de lateribus hujuf-
modifigurarum,fed quias Vel ié:ﬁ follercior Mechanicarefucet; ciim ta-

men Mechaniees causd oberudancur juventuci : urcum Sepranguli la-
tus AC ab Alberco Duréro ponitur xquale fe-

milaceri Trigonico A Bejufdem circuli, Hoc
verd nimiurh breve efle , ecfi vel ipfa Mechani-
€a docer: tamen ne cuiimponat expetimenta-
tio manuaria nimium rudis 3 1svel hiacfold ra-
tiocinatione fallum ante manuum accommo-
dacionem deprehendere poteric, Trigonicum
lacus ex humero angulorum probatur effe kf.
fabile potenrid; quare fic eciam ejusdimidium,
Hepagoni lacus non eft Effabile potentia, o _ _
iplo, quia Hepragonus eft: & quia €ptem néque fex furic, neqtié quin-
que,nequetria. Numeri enim-Primi gignunc {pecies ; ac {pecies func
incommenlurabilesinicer (¢, nec una EJ% alid, ey !
De Caroli Mariani Cremonenfis & Francifci Floffacis Candallz ajorem.
paralogilimis circa Hepcagonim vide Chr. Clayitm Geomerriz Pra-
&icz lib. VIIL prop. 30, &in commentarijs in Euclidis lib, IV.Pr, j5.
Excitavic hac palaftra eciam Hlutriffimum D. Marchionemde
MalaSpina, Legatum anno j6)4. Ser™ Ducis Parmenfis ad aulam Ce-
farcam ; quidiagrammare ingeniofiffimo omnesomnium defcriprio-
nes (uperavit; exiftimans, fubeenfam tribus decirmis quartis circuli,z-
qualem efle quinque quartis femidiametri, & ficeffabilem longirudi-
ne : demonftracionis apparacus tant fuic follercizut vel ipfum Eucli-
dem lateret, affumeum aliquid fuifle indemonftracum, : .
Pro latere chdecagoni circumfertur calis deferiptio : In circulo AL
abeodem punéto A, ducatur lacus Tetragoni AC, ad unam partem cir- gulum,
cumferenti, Trigonicum AD,ad concratiam,
cha%onicum AB, AF ad utramque : & duo-

rum illorum Hexagonicorum angulus F A B
fubcendacur alio Trigonico latete BF, quod fe-
cabic prius Trigonicum A D in G:ducacure-
tiamd fine Tetragonici C diameter CE per I |/
cencrum, & & fine alcero diametri E, per fectio- ¥
nem Trigonicorum G, ducatur réta E G, fe-
cans Terrag:nidlm ACinH:linea G H incer e Vet
has duas {e&iones, dicitur effe latus Undecan. s vtaiinm
guli. Eftverdnimis longa , vel Meghanica, docenice: At follers Geo:
; mera
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. 'demonftracarum concinué dupla,none
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metrafpeciem linege confiderat, que neceffarid communicar aliquid
exTrigonico & Tetragonico lateribus, quantumvis remoto gradu. Ac-
ginumerus 11, Primusexiftens, nullo modo ad has figuras ducit,, cim
t Primus, nihil cum 3.& cum 4. corhune habens.  Securus igicur eft
Geometra,falfam efle defcriptionem; & poreftfacilé fuperfederc labo-
re compucandi, .

Manec igicur per omnes obje&tiohes, peromnes omnium fruftra-
neos conatus, laterafigurarum hujufimodi {napce Nacuri efle ignota&
infCibilia, - Ut fihil mirum fic, 1d quod in Archerypo Mundinen po- -
tuitinveniri, neque ctiam expreflum effe in conformatione ipfivs
‘Mundipartium.

1 XLV Propofitio.

'8 Etio circuli arcius cujufcunque in zqualia tria,

quinque, feprem, &c. & in quacunque ratione, quz non ficancc-
ﬂdc poflibilicace Geomerrica

cali, qua fcientiam generee, L
Seétiomreiis induo , & quatieor & ofto , &5 c. continkeé [cilices J#p?a"; ‘Ge-
ometricafanéefl, fuitg, bactenus adbibitas, Intriacontingit fecari & tctum
Girculum per Trigontim ; ¢ Semicivcnliom, Ut in Hexagono's & quartam par-
tem , Ut in Dodecagono ; & quintam , vt in Pentekadecagono ; & arcum 135
Graduum , vt in Ocfogono; & avcum 10§ graduim, vt in Decagono. I
quingue verd contingit [ecarifimiliter ¢ totum circulum ; per Pentagonum;es
femicirculum , Ut in Decagono ; &' tertiam civculi partem , Ut in Pentekadeca-
ono ; € arcm 150 graduwm , Ut in Dodecagono, . ldem verum eft des
ima- arcuum [emifiibus ; quéux'ﬁbmguu 3 éimm partjbus proportio-

nis continué . @Athoc non fit pr?mr Trifectionss & Qunifectionss
iage;'gu. Jéd per accidens, &5 propter nlias figuravim proprietaes , de qui-
bus haitenus, ‘

At promifcuam triféctiontm yaut fekionem in alid quacund, ratione pro-
pofitd, gr non ﬁ:_w#t.iufé 52'!5 ) idrpo{ﬂ'i'ﬁfemrﬁ ; psl‘e?‘ex 'mf;mmr.ianﬁi-
feitionss poffibilss.  Ined mediwm ad avcum , 5 quem ille menfict at. , arignlum
bifecandum ,eft lineavellan , fubtenfa arcui , quus induo equalia [ecari potefl Ge-
ometrice : ciom aqualitstem barum partium fequatur aqualitas partium ay cus
cnjum?. Jfve parvi ffve magn', re[peltis totiss cireuli ex quo fonte & hoceft,
quid in Triangulo ab equalitate laterum lices argumentari ad equalitatem an-
ﬁfﬂrﬂ oﬂ& onums, Hoc -:;:ir mrdl.é; nos i caterss [eitionibus deferit.

am etfirella yarcaui s [ecaripoteft in partes ghotlibes , idg, Geometri-
cé; at nonided &5 mp&;ﬁﬁm&%ﬁr (poft prﬂprdgbwit ua-
liiitis ) [eqiiitier proportio pavtitem aycus ; guemadmedum neg, in Triangulo li-
¢ ione laterum quacung, (prater unam equalitatss) argumentariad
eandems proportionem oppofitorum angulorum, N am fi [ubtenfa arcue » verbi
causd , intriaaqualia, fecotursfi f fecant , perpendiculares in fubtenfam fire<
vint, media parsarchis évit minor lateralibus ; finex centro arciis fuerint egrefi

. fedtricessmedio par savchs eris major bateralibus, - Tgisurinter diflantiam in-

finitam

™~
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itam &5 centrum circulis mﬁq?,fx M" dus feitrices, €F [ibtenfam
}g‘" cum ejus in fi‘i!tgu/;ﬁrﬂ?ﬂ . J;ﬁ e uv’ﬁﬂf{ﬂnoéﬂ
eft abarcu circuli, quantominor avcus circuli trijecandses eff, proportione tamen
o conflat. Cam ige 373l irchlimminui poffit it infinitam, iftntiatiom
fmjmpu#&itIWﬁﬂ’Wﬂ}fﬂﬁﬁﬁWﬂ#‘W’& infinite wiills t’ﬂ
rivatics. Bt hac difficultas tenct Trifectionem, que adbuc fimplicioreft & a-
qualitati propior. Multi major oritur difficultas in fequent ibus ek ionibus al cu-
a8 v Citd UCrbiCaSa N 15 75 05 1 (Fc. partes aquales, Tianc . ne punctiqni-
1. ident itas wmplists eft poffibilisiex quoeduita veike, que fubtenfam Jecant in
partes« uales imperat s cxdem & avcam in aquales fecent.
gigicqnid verd prafidiorum ad promifeuam e ¥ioncm pofiumus afferve »
deduitum ex numero s qui [e:tionem denominat 5 id necefieeft ot generales
€7 commune cujuscunque arcils fubtenfis » tame magni quimiltiom A i e
tensd differt , quam parvi , quiparionts,  eAtquivagamrelinguere pro-
ortionem paytinns [ubtenfe, ‘d. partes archis fui ; 1d veronon eft determinare
ﬁieur.fﬁci'. Arque hoc precipué n':&?y:fa de Trifeitione 1”! g winifecions, 5 c:
‘Byp;guni A“éti‘j ? -.k‘?"‘;"‘?' u'&"w&f 1790 245 WPWJ.". Er‘ﬁ' Sedtionis
veri omnia ibi dictts s habent etiam hic locum.> ; s tamen illic ASEEY, toy e
f“m ’NI us boci !l'algﬁ‘lw' opr M" e ﬁ“ nf?m'eriﬂrg @M‘&m a iﬂfﬂ’fh gas bY:;;:a-
e GYCUBMS 5 qn&n:’nﬁrﬂwnnﬂmm;m‘_ N am vt amitting ibscamy- ™ - ¢
nids , qubd principitem petatur, impevato €0, V8 ficiamus , quod quomodo ficen- ingei Utk
dum fit , querebatur s quod affectiones quantitatis continme non Giridgied pro-
dantur per quant itates diferes s (éu Nemevos  quid guicunque nimer s e icitior
olateres , deteyminante partesn avcusimperatants , ille non po it guicquim
doceres » qminl qﬂﬂd Mﬁi -uefm}u minus debito * i‘?" : fC .
materiaruds & 'Migeﬁ-"and formatiom quid 5 ficut quantitas indeterminat 2>
& indefinita ad figurants i ficciam ¢ habeat. Analytica Z&@ terminaltio-
pes Geomekvics . illud iwpﬁﬂuaxu&w & nobileeft in hac Coffi femimecha-
wicd , degener verd & abjectumin Geametria [cientifici: quod cim fraqus -
que (ﬁ&tnﬁ minor diawmctro Mm;im‘dimhn m?mfimm;uﬂaur, _
IV T m.'fﬂ' minor ﬁﬂllﬂ'ffﬁh'; CM 'W{”q"”tﬁ‘ﬁf”“‘fﬂldﬂrf_’,
winor [it fubtenfas , partss equé quote demajoriymajor : o Analyticaifta Byr-
s non tantum de duabus biﬁg"iwl' 165, [ed ctiam de pluvibras alifs ek
culi ﬁﬁnnﬁn gﬂm‘_sk wid pracipit » quod utile [it adillss omnes nam erivpro.
ximé exlﬁriu_iu{ﬁ. Uerbi cansi, 'f‘n?ryécfinm lex hacelt: Si dutufirarc s
fit 48 graduwm ) ejusque fubtenfas; & is arcus [itin tres partes fecandss
quamlibc 16 gradunm.s i hoceft, invenienda fit fubtenfa hujies partit s fewejus
.:a?ucfﬁ&tcufm totius ,graa!nmp.;g: tunc jubeor ficere vt bt Beh
B ad quefitam fubtenfam partis , fiehane adfecundam & fecundam ad
sertiam proportionalem.s : jamjubéor triplicave fubten/am part e , & abe = -
ﬁl'm m"""mﬁm‘k”“ ?“dﬂ'h"?mm , iddicitur valere ﬁl-’lu %m_g
Hovius. Hocell, Deubtensi dat; pas tertia multiplicetur cubice ,n fait iz,
numer s [ackus ddatur ad totwms: aw'tific,tertiaparseft pauld minor (b
‘tensi quafitd. N am firur[umbecipfa; cubice malt licata , adtoram adia-
$ur 5 ficanderertiq pars prepises ad verum venit ; hoc continué. ug, ininfi-
itwom- - Hoe qidem pré F’fﬂmfﬁﬂ/##;p' opé fubtenfam G!’lg'u 16,
- : - % wﬁ
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42 Dg Ficurarum Harmon:

eAs fimajore scn-gd‘i:m numerumcubicé multiplicandum.s , ¢5 omninotan-
tum [Ere, quantumtircinus indicat deberi tertia partide refidus circuli, poft ab-
latos Gr. 438, 6: Gr. 312, cujus tertiaefl 104 : tuncetiam fubtenfam arciss 104,
& complementi 2 s 6. Joocmodo perficies. N eque hoc tantum s [ed i ctiam ad
48.6ady iz, adjecerss circulum integrum 360. invenses ctiam pro fummarum
iflarum 403 ,6 7 2. trientibus ,fcilices 136,65 2 2 4, fubtenfam aliam , per idem
Nomen Cofficuns. Et in gencre, quot reflant unitates in numero fe ionss bi-
nario ablato , toties lices ajerr circulim ntegram. , vel arcum [ecandum
propofisum 0t eodem nomine coffico riovorum ar cunm ful tenfe indagentur. Ex
quo appar ek ingens difcrimen nominsum korum cofficorum, ¢ Jeientificorum gra-
wa, quos in fuperior ibusexplicavi, .
- @Anvero non poffit aliqua nobilior avs inveniri, qud it iones arcusom om-
nimadse perficiantur ? Refpondeo ,fiomnes fubtenfz arcuum dividendorums fub
communi notione confiderentur , &5 i illa tant wm habemus prafidias , que fune
omnibus qualitis fubtenfis commanias > vt fant , illarum in proportione que/i-
td, continué prapar:ianfa quotcunque: tunc u_oﬁiﬁmafigm'd haud qui (quam
comminifcetur , uuquag: ». quicungue bic annititur ; & oppofitum in

adjedo flatuit s confifus, commamunibus enim s nibil cuique proprium con-
cﬁaﬁ.

Sin autem de differentijs [becificss linearsm.s , quedividendss arcubs
fubtenduntur , fermonem inflituimus ;: jommutatnr fatus quaflionss , ¢ pre
[ectione archs omnivaria, fubflituitur /{:ﬁa rotises circuli, per figuram Regula-
rem.s , qus gﬂﬁm [ubtenfe (ham g«{ﬁuu proprietatem conciliac, :  de qui-
bus figur is Regmlaribus nos jam fupra egimss , & infequentibus amplius age.
msas: quippe gwi bac ipsd inquaftione medium quarehamas , quo figur ariom il-
larum aliquas defcribere pofiemsss, Ciim itague tale medinm natur i debeat
effe priss re ipsé I:r hocmedism efficiendd ; priutj!h#igm petereme , ff
Medionoflroexpediendo prafidium afigurss Regularibus peteremus.
Verimh dw}rﬂdzqm jecevitmibi: quod Pappus Alexandyi-
EEE? :&i- nus libro quarto Mathematicarsum ionum , %rapoﬁ:. XXXI Tri-
“,;1' arcu. partitam Mglbﬁﬁbuutud# per H}kafu.j ¢ Fropefit X X X ¥, Da-
um omni- £4guadcun Mriuuugabufcﬂu. Per Quadraticem ¢5 Helicen - : | F
- C'Z-wm comeiri Fractice lib. X 111, propofit, 25, prefiat idem per Con-
choidea Nicomedss, Ko _
Uerum illorum authorum inventa nullam flabiliant poffibilitatem Ors-
mivariafeitionss Geometrica fcientifice . Ut boc appareat. ; primum FPappi
machinationes circa trifeitionem explicabo : deinde differentiam inter illas &8
defcriptiones [Cientificas , in luce locabo. :
Pappi erife. Primiim ipfe Pappss in pr lo ante goﬁ:bkm 31 dividit proble.
Woargil wata. ; (gas gener im'ﬁguﬁmhwdtg seomeomenrica , appelat., cim
nobss , Geometvicums ; [pecialem [enfum habeat. ) in Planas , Solida,, &
Linearias: fateturgues , Tvifeétionem anguli, per Plana ( que mihi funt
fpecialifenfa Geomerricas , feientifica , gr explicatorams ) _expediri
non pofie.s, eig, de caufis coarguis antiquas Geomesy as inconfulti conatsss , qui
bicfiuftra defudaverint. - My RN
Apfeigiturtrifectionem famy expedit per Solidas , omnivariam verd e i
‘_*ﬂ.urr_ ‘Wﬂ SW“I“- :'L E : ) . :;_'
: e




Denonstrations Lipill s
ﬁ;@{i‘bﬁndfnj}hﬁ. WW#MMu prnito cri-

X8 unives perpendiculari in ¢rus alterwm > qua bongitutdinems | crurums inpell.
gatur determinare , & ei crarialteri Gmig&g&p? ndiculag, , ductis par..
n&!&,a‘ﬂiexpm&o im0 s huicex pro 0angulo \fic Vb concurrentes yeidum |
& ipfa faciant ang m.'jqnwm;:n;hwhﬁ’amﬁw&,ﬁ g
éit tranfive fuperficiem Coni , figure folide s desnde Sficapplication Comwmincli-
nat., Fﬂ-‘ﬂm’ﬁc‘-’l ﬁ; M!Wﬁr%. 5?I‘5'mH)Pff~ »
bolendictim in plano defrones, ductavum paya Larum, it Afymptatin , propris
am :tuncex punitoills, in wod ¢ft demifa perpendicularss, intervallo, qusd
St duplirm cruris primi, deferibit i fm arcun, [ccantem feitionss Consee li.
neam s &5 connexocentro arcss cum bac commauni feitione | rellame; parallelams
ex angulo propafito ducit ; vogficto demonfirat , abjeitam efie ab angule parw
tem tertiams,
Solidum quidem hoc paito problemaficit Pa s#%[uConj , fiouma folide,
At quatensa gm-r dat s Pjﬁu.'::atu ( df‘&'gt mffqrc ) cig.vﬁw re-
ébum facientes , per fvm& v intyaillas datwm , feétio Conmica,ditia H lyperbolas,
etiam [ine Cono , delineariin plano poteft: problema idems idetur etiam inter [ ;.
nearia yeferenduns, Gigniturenim tals lines moty Geometrico, 65 mutatio-
ne continug intervallorum , hoc eff, reprefeniatay per punita guotviz, mdeter-
minato numero ; idgue non minus , quans Quadratrix & Helix, quibus linew
Fropofit 3 5.6 Ternatiam & Omnivariam feltionem perficit,  Sichaber Pap-
imachinatio, ~ . :
3 Quidigitur dicemus ? Nonne inter datas Afymppotos, per punitum das
tum , una folaferibitur Hyperbola , ffve id lfiar. annatu Coni 2 Jfve ﬁuuﬂomm
infinitorum continnatione. s ¥ N onné una [olafétio vircal; cum lyperbola ex
wndplagd? N onne unafolsed ceriz inclingtioeft linea, pancta Hyperbole cone
‘meclentss, adfipura diamctrnins? et mgy
Eguidem fateor , hac omnis necefiaria & certn efes, i quidem Hyperbols
am fit defcriptas, Eratenim etiom privs inanalytici By trifetione , tey.
si conflitita partis [lbiesne eertn &8 heceflaria Tongitudo féu proportio , ad ful-
tenfam toti avcui. it quia nonde &agwhﬁ%gafﬂﬁ,rq%ﬁ&ij d guo-
mods , Vi it quidgue ,vés nohdum fatta ienda demim; ;. 1ded nibilo pl.
batemaus ex Froblematibus Solidss ¢ Linsaribeu eteriom, gﬁi:ﬂgmﬁdpg
nearum [Cientiam ficiat. s quins pricis ex doctrina Analyticd moder norum, Ef
[ané anafola Hyperbole linea,inter Afymptoros pofiras, per ums pro
ol sl et e
narefuper punho applicationss, donet eifts il , dlag s - e fné Como sl
u..,r M’*MP'M*M:W ifper it
ves, donec fatss prolon atafit Hyperb 25 : &5 qua partes inter f. '
Jate divifionss infinite , adtuumotn wnoty pe sy
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N am ubiomnia fuetint in promptu, queficere putabuntur ad certificandam.s

mentem : mw&:”m:mq;fw s gquodregquafiti vel mijw fit vek

mminus proximé ; [Emper que propiss ! T priss etiam de trifectione Analytica die

xeramus, b5
APusisad " o de hoc problemate [ilido Trifeionss ; quod dico  velipfa fblidi
5‘5:"3-’.‘3 vox Mgﬁwu niff ﬁf‘nbﬂf’ :fv fuerit diﬁ talss , qwi&‘:'j{ﬁ' :‘(:mr
o duos numeros cubicos : menfarare folidum propofitiom alio folido noto non poteri-

mns , ad mentem informandam : Zm'.: dust intermedia proportionales exacté in

plano conflituinon poffunt * in cubis esfi pofunt inefie, at 4 plans ad Cubos ill:s

quofcung,formandos , non datur tyanfitus fine ipfis duabus medsjs , velutiponte
Duas medi- abrupto.  Etduas medias prop: rtionales invenire ,docent alij per motum Geo-
as propo- MELTicum imperantes wodeft impraftabile , quoad certitudinem allus Geome-
m‘ﬁ i triciadequati: docet &5 ipfe Pappus, per féctiones Conicas, beneficio duarum pro=
Senircim. portionalium expediendas, curn & Conus [t folidum quid. — 1ia feiisper princi=
poflibile  pism petitur; es{;bm jacet in d'v_ri'n! r;}a’. ; :

XLVIL Pr0poﬁfio. _

¥ Igure numero laterum 1mpari , maioti quam g
(excepro Pencekzdecagono ) cum fubtenfisaliquot partium, co-
czq; ades Clafles,omnes codem cenfu func, quo Hepragonus & czrer®
figure, numero lacerum Primo,

' Namfi numerus laterum eft impar , nonex Primis unte : &s aut eft duo-
yum Primovum imparinm. ininimus n#frliplrx sant alicujus Primi quadratis:
auteft Primiiinius , & quadrati Primi altcriss maltiplex ; ant multiplicium.s
quadr atorumve feorfim vel junctim multiplex.

Quod fiefent ha figire defcriptiles & inferiptiles 5 & feibiles stunc aut
propriam vent demonflrationem ex angulss , aut impropriam ex compara-
#ione figurarum , quibus communicant. @At propriam non habent ; quia non

numero laterum Primo , ex quo formatesur demonfiratio : impropriam non
babent neque prime, verbi causa,Unetvigintangulum,quia figura s commu-
nicantes vel ambe vel alterutra , Uthic I—ipbgnm (poft Trigonsum & Penta-
‘gdjufh ex q.w'ﬁn'l'r Pa’.llklﬂlt(;‘?qhﬂ ) nullam propriam abent 5 per X LV pra-
‘miffam; neque [ecundze, v. ¢, Nonangulum, guia non datur feil io avcus aliquotis
';u Trientis, in totidem partes aquales , quot accepit cirewlus inveger 5 per
LV Tpramiffam: neque tertic, neque quarte, quia prioves ijs communicantes

Rensagell - Sa Enngéglgnb.cuininﬁmetmg,eﬂquadrmnpﬂmihnpsrisinrcr
lameno8 - Primos, (C. cernaryj, cerrarum eft hattenus icer Geometras , plerifque
' annitentibus , hteﬂalﬁ'ﬁujngnzlam; monftrarenc , omnesra-
taen fruftra fucrunt, ne¢ unquarh hoe problema fuiffent aggrefli, i dif-
gmgnfcibﬂiumﬂ?cin&i‘biﬁqmnmmﬂagun e Mowmield
Campanu$ _C’.i-g}_ga!f onangulum. brare voluit per Trifectionem angulis
:‘E’mztm wit infcibilem efie , in premi XLV, HFMW’&'PJ i 6§ Clavi
' égf.fr%tnﬁ-htw »pofito [e. motu Geomsetrico ! mqaﬂhcdplﬁﬂﬁgqﬂ.
fle quibus nas hic agimms s gum folidss opses fis adfaciendas trifect onss édm‘?'ﬂ?ﬂ
e g ontt
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‘DemonstRatione. L. 1. “4s
Jineas , Hyperbolam , Quadratricem , Helica ; Conchoidea ? Ipfe quidemn Casm-.
panus myz'{;"omn tentans, non animadvertit, fe fumere tertiam anguli partem
Velutijam certam , que erat demum quarendas. Extat locus in meo exempla-
riad ﬁv,mu Operss Euclidei fol. s 26. pertinens ad finem libyi 1V,
Jordanus Brunus Nolanusin fexanguli AB C D EF oppofitalatera BC,
EF, continuata u*ringy ducit perpendiculares GH,
IK circulum in A.D. contingentes ducti igitur fa-
éti parallelogrammi diagonio 1H, circielum pu-
tabat fecarific , vVt inter AD Punita contaitunm 5
feckiones M. N. exiftant None partes circuli AN,
DM. eAtquidemonfiratur ex diagrammate. ,
guedd cim femidiagonif illus L H,quadratum fit ef-
fabile , [cil. 7 decime fext e de quadratodiametyi ,
(f# enim ABH 6o. e o “BH femifiis de AB,vel AL
& ejus potentia igitur ,zwa’mm depotentii AL; :
Igitur AH potentia dodrams de potentii AL: _ Sed potentia LH xquat poten-
tias LA, AH ) ffnses igitur graduum 40, hoceft dimidia fabten(i duarum Nona-
rum circuli, futurws fuerit Eg:aﬁif& ))arm.ri&' s f:if icet vadix de tribus Vicefims
eilavis , quadratidiametri: Demiffs enim perpendiculari A ex Ain LH ;erit
Sicut potentia , 7 j?derimt, ad HA potentiam ; 3 fedecimas : fie L4 paten-
. tia, 4 [edecime ,ad AD potentiam , 13 [eptimas de un | fedecima , id eft, 1 es vi-
cefimas ollavas.  Ita bec nonangularis anguli fubtenfa efér nob.lior g bous
Pran.r]ﬁt' , &F communticans §s: cymﬂm:zfr namero Laterum impari ; (il et
numero aliguo , Primi 3 quadrato, nibil communicans cum ‘Tetyagono &7
Trigono ,* per bifectionem arcuum quarim figurarum proprivs eff hic siboilis

s gradus, :
| XL VIIL Corollarium.

-G Equiturigitur, Notionis, Scientiz,Determinatio-

nis,Delcriprionis, & D-monftrationis mecasincra primos figura-
rum Ordines confiftere : uc finc Claffesfigurarum (cibilium non plu-
res quam quatuor:cres,proprias demonftraciones habencium, in quib®
capica {unc familiaram , in prima, Tetragonus, poft diametrumcircu.-
1i, cujuscharadter numerus 2 ; in fecunda, Trigonus, cujus charaler 3;
in tertid, Pentagonus; charaltere §: una vero impropriarumdemon-
ftrationum, cujus numetus eft multiplex duorum 3 &s;(ilices 1g:prima
enim cjusclafisfiguraeft Pencckedecagonus,

-, Ymautem bifectio (qua propriautitur claffis pri-
~ ma), communis ficcam (ecunda quam certiz claffi : pacet, alio
jure degere claflem primarm , alio duasreliquas : ica uc prima familiari-
tatem habeacad utramque reliquarum; aci lz: figurationibus mﬁirtg fe
3 in-




.46 DrFicurazum Harmox.

diftinguantur, aded, ut earum, quz propriasdemonttrationes habent,
qnodammodoq_ dun ta;'mt; fint Genera, ’ apyis .
N am Tetragonms € Oltoponus [fatim [e quafi totas Trigonica fet e appli-
em::&iapnr :Erf:}i ﬁx ta ey i&cﬁz ]kig:. ﬁcimt gﬂﬁtﬂn,ﬂi dﬂ‘:'j;t-
cima & vicefima quarta, cbmgafﬁw, Jainnt partem Oflavam. Et Tetragonsm [¢
Pentagonicz it e quadamien® accommedat quia quinta circuli pars, addita vi-
cefimasconflituit partem quartam,Caufa eft, quia Numeri3.¢5 ¢. dividi poffunt
11 numeros proportionis continu® duple: Nam partes ipfis 3, [ant 1.2.partes ip-
Jius 5 fant 1.4, Talis verd communionon efl inter c!aﬁgr, Ternaviam &5 Qujna-
viam. N am ebfi fex1a ﬂmr circuli, addiratricefima , conflituit guintamsat ri-
cefimacft clafiis Fentekadecagonica , que non baber propriam demonfrationem.
Eodem modo decima civeuli, addita quindecime (ecce admixtionem claffis quar-
ta) faciunt fextam. Propter hant dualitatem Genermm, numeri charaderiflici
Juntyinprimo 12, in fecundo 20, velejus dimidium 10, Hec igitur infra libr 111
reftrenda &5 adfcribenda fint ad diffinctionem generum cantus.

L. Comparatio Figurarum

oW _leudivifionum circuli, _
' P Rimas tenet diameter;eft enim effabilis longicudi-
ne.Secundum eft lacusHexagonicum,zquale femidiamecro, & fic
Effabile langicudine. Tertio loco ftant Tecragonus & Trigonus,quia la-
tera habenc Effabiliafola potentid. Quarcum tenentordinem lacera
Dodecagoni , Decagoni , eorumg; focia ftellarum lagera; func n, exin-
effabilib® pocécid, & Compofitis prime (peciei, func ¢, Binomines & A-
potome-, Dodecagoni gdem; Primz; Décagoni verd, Quartz.Quinto
loco fuceediic lateraPentagoni & ftellz ej,fic & laceraO&ogoni & ftel-
lz ejus, (unc n.ex quartd compofitorum fpecie, Mizgn & Elaffon di&tz.
Ne qua verd bong natp in Deganguly prajudicer Quinquangulo:
aut ne fpecies cadem laterisO&agularis, zquet fuam figuram Quinqué-.
gulo vel Decanguloinova quinquangulo ageedic vircus in orey 1pfos
quédd perhanc Seétam, Denario corhunicantem,regnat upditm_:lm?or-
tio Divina; qua immediacé ineft ipfis lareribus Quinquangulari ejulg;
Mlmrubmﬂhri curn [ ftelld non aompetik.niﬂm'edim:e]am:
‘re Sexanguli s O&angulari plané non competic.
* Precer has laterum proprietates,alivsinfup cenfuseft nobilicacls
qudd figurediftinguuncur ex apritudine &perﬁ&ionc arez, § fepit fi-
gura,Hio poftdiamecrum(oujus area nulla,& quz fola circuliaream,ue
: maus monet,in duouqudh;ibm,non:ninm&dm:m&radmz
principem locum obtinée Tegragonus & Dodecagon®, gaream

Effabilem, & Tetragonus Juidem eximid prarogativa ; quiacadem illi
eftarea, qua& lagerisguay , gppe iey eft quadrara: itaqs
fepic dimidium de quadraro it '

dodrancem de quadraco d ;:fmf s
cipia iens antem de quadraco diametri, Proximo locofucce-
dunc #,snu.-.: ﬂdnﬂguhm?& oauoug‘?m , quibuscltareacx (pegie
MesonPéragoni &Decagoniare@nulia dum nomifianetionum.

iatinam eon i seofhibbbg i shon
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Haruonices Munp:
LIBER II

. De Congruentia Ei gurarum Har-

monicarum.
T AN A A s Tl s T
Prooemium. .

ZED Sfentiam fingularum Figurarum Regulari-
L2 [ \ o 15 :
N ra B umMencalem (eu vnsglw haétenus explicavi : fequitur
‘J’i E‘ 23 earumjunétarum Proprietas, & veluri F ffectus inera Ge..
E@E})"g ometriam, quieft Congruentia vel Infociabilicas. Non
funcenim ejuldem lacicudinis,Demonftrabilicas & Con-
i;rucmia » com illa fingularum fic, & cum ipsi duplicatione contiful
aterum uniusfigura in infinicum excuarrac; iftacercis coarcata legibus,
quibus plures figara in unam fociecacem vocantur, ob angulorum in-
cremenca leipfam prapediens, cicd definae,  Fr quamvis deledtus fic
graduum (Cienciz démonftrationisque ; & plurimim differanc nobili-
tate, illz quasnosexplicavimus, abijs quas dimifimus fine nomine ¢
hon tamen ne cum hac quidem demontftracionis nobilicace , Congru-
entia plané pari paffu ambulac: adeoque unum alcerius caufa non eft ,
feducramque ex eadem communi caufa (qua eft angulorum figurz
aptitudo ), quodque tamen fmslegibus, depender. Quantopereé ve-
o neceflaria ficnobis hac quoque {peculacionis pars, ex ipfo corius o-
erisinfticuco videteeft. Camenim originem Harmonices, ejufqne
_Eﬁ_?;;&us intoro Mundo praftanciflimos , explicandos fumpferimus ;
quomodo de cangruenuia figurarum , - quz funt proportionum Har-
monicarum fCacurigines , verba nullafaciamus ! cum idem fonet Lari-
nis Congruere & Congruentia; quod Gracis a:gp.é"ﬂm & agupovio
cum hicfigurarum effe&usintra Geometriam,intraque Archice@oniv
cesparcem illam , qua circa Archetypos verfacur , fic quadam velue
imago & praludiam Effeétuum exera Geomecriam'; excraquem tis
conceépeus, in ipfis rébus nacoralibus & cocleftibus? cim proprietas hzc
congruéciz,quein ftruturam& corporationem aliquam exir,talis fic,
uc velipfa Bﬁeﬂmn fpeculatricem invitet ad aliquid etiamforis facien-
dum, creandum, corporandum : ueque latens indé ab zcernoin firper-
benedicti mente divina , per Idearum ordines, tanquam bonum {um-
mum,{ui communicativam,contineriin {ud abftractione non poruerit
:- . . \f.‘. ._' ! P & Wk L ¥ qum

e




48 De Ficurarum Harmon:
‘quin in Créationis opus prorumperec , Deumque Creacerem efficeret
corporum {ub ij{dem figuris congleuforum. De hac igjtur figurarum
Congruentia paudisagar; thm demonftrationes difficilesnequaquam
finc, negalio pene¢ apparatu , quamipsd fignrarum piftura
- indigean. '

DeFigurarum Regularium

, & ongrucntia.

. DEFINITILO

: C Ongruentiaalia planitiei eft , aliain folido. In Plano Congr
entiaeft , com ﬂr‘l]ﬁ.lli figurarum plurium finguli ficad pun
unum concurrant ; oc nallus relinquacur hiarus.

1. DEFINITIO.

H}Ec perfeQadicitur, cum figura cujufque concurrentisanguli om-
nes eadem [pecie concurrunc, uticaomnes concurfus incer fc fi-
miles fint, & concurfilam orde in infinicam concinuari poflic.

fIL DEFINITIO,

P Esfedtiflima , cm etiam figura coneurrentes in plano func ejuf-
dem fpecici. ; : .

Iv. DEFINITIO

I Mperfefta,, curn major quidem figura undique fimilibus concarfi=
L busfepitur , neque tamen dacur continuario in infinitum, auc dacut
‘quidem, fed non fine admixtione diverfarum concurfus {pecierum.
Imperfeta deterioris gradus, cim major figura non omnibus angulis
fimili {pecie eoncurrercapea eft. e , |

V. DEFINITIO,

Olida congruentiaeft, & figurafolida , ciman i finguli pluri-
S um planarsur: ﬁ%ummm, ans::-r;]aum conﬁituuptj%llﬁum, apeacif
8 svel ﬁh ' Ec;nqﬂm;cm:hiamsmc_rla;cr

rarum , obviantia in i folide I
claudi poffit Aigura fgq:ciqiunhuozgoaﬂhihitis . vflgfalwgﬁe?ﬂ:r

N ota, quid fit alis congruentia s non planarum figurirum fgwm
folidam formandam  » [ed ipfarsm falidarseom figs inter (¢, ad locum [oli=
dum circaunum s explendum : bujumo { fignra corporea funt ﬂnjz'

L

' i nofe
'j‘bni.




