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SOBRE A AXIOMATICA
DA CONVEXIDADE

Convexas foram, a bem dizer, quase todas as figuras de que
se ocuparam os primeivos geometras. Mas os conceitos geonmé-
tricos relacionados com a convexidade — segmenlos, poligonos,
poliedros —, ao contrdrio dos que dependiam da nogdo de con-
timwidade, ndo puseram aos pensadores gregos insuperdveis
dificuldades logicas, puderam-se tr inserindo naturalmente nas
novas teortas que da geometria nasceram — geomelria ana-
litica, espagos vecloriais, topologia combinatiria — e, talvez
precisamente por isso, ndo sofreram nem tio cedo nem lio
profundamente uwma revisido crilica como a que, no campo dos
fundamentos da andlise, se for efectiando durante todo o
século XI1X, das primeiras definigdes rigorosas de convergén-
cia as axtomatizagdes da topologia geral, Nem é menos caracte-
ristico o contraste entre os axiomas hilbertianos dos Grundlagen
der Geometrie, cujo principal objectivo era reformular a geo-
metria euclidiana e —a poucos anos de distancia (') — os dos
Grundziige der Mengenlehre de HAUSDORFF, que estabeleceram
em bases tdo gerais e tdo fecundas a topologia geral.

Os referidos axiomas de HILBERT foram o ponto de par-
tida de numerosos estudos que seria vinpossivel resumir aqui (*);
de resto, por muito diversas orientagdes que tenham tomado (3),

(') As prnimeiras edigdes sdo, respectivamente, de 1910
e 1914,

(*) Nio deixem contudo de se citar os Fundamentos de
Geomelria Proyectiva Superior de Rey Pasrtor, tomados para tema
do Curso de Geometria Superior professado na Universidade de
Coimbra em 1942-43, que foram, ainda antes dos estudos que
fizemos como bolseiro em Manchester e Roma, a origem remota
deste trabalho,

(*) Ver a este respeito o artigo de BerRNAvYs citado na

bibliografia.
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tanto quanto nos foi possivel procurar, nenhum contém uma
axtomatizacdo da mera nogdo de convexidade e, salvo raras
excepgdes, ndo se encontra ma literatura dos dltimos anos
nenhum trabalho em que se fale de conjuntos convexos inde-
pendentemente de alguma estrutura linear. IE' cerlo, por excm-
plo, que algwmas vezes se lem definido convexidade em espagos
mélricos, como nos arfigos de STONE ¢ Hfr'H,H-'J- citados na
bibliografia. Mas em ammbos se recorre imediatamente a siste-
mas de pontos e miimeros reais — ou elementos de wm anel | orde-
nado — que desempenham o papel das combinagdes lineares
na teoria dos espagos vectoriais.

E outro o objectivo deste trabalho: lrata-se de tomar como
instrumento fundamental a ::r*;'f?rr :.f’:* conjunto convexo e de
a sujeitar a alguns axiomas que { 1 reconslruir as mais
importantes propriedades destes n'-'s__J.rs.'h.nx qie se possam expri-
mir em termos independentes de qualquer estrutura geométrica,
topolégica ou veclovial. Secunddariamente acontece que & pos-
sivel f?r:‘r;'rf.l.’.".r' i J.-'*Jimri'h.l" da r.-‘r?.;"-.;fl' de conji 1nto convexo os an -[Hrl"”-:rh
de certos conceitos geomélricos — e, poderia acrescentar-se, lopo-
légicos — mas s6 wm destes concetlos é agqui examinado com
certa minticia: o de semiespago, no terceiro capilulo.

No primeiro definem-se as estruturas de convexidade e
estudam-se algumas propriedades gerais; no segundo, as ope-
ragdes de passagem de um conjunto o sew envolucro convexo
e de um par de conjunitos ao envélucro convexo da sua reunido,
verificando-se que a primetra deslas r'l.'=';'F'iil'fo"‘f 1ido ¢, anles
da introducdo de axiomas, suficiente para caraclerizar a estru-
tura de convexidade. No lerceiro capitulo, [.’.‘J'Iii'lu' Seml axiomas,
ndo ﬁjr' impossivel desenvolver uma ‘.’*c'e;r.'e'm.r teoria dos semies-

pagos, J;'-.i-rm’:-f.-".-;;.=.=r: e f::'j."-r;' 1108, G » naturalmente I."I'-"ZL'IF:'JH ler

bdropriedades bastante :."::,f'.-'.':';.um: das usuais, como no fim desse

capitulo se assinala.

A partir do quarto capitulo infroduzem-se sucessivamente
lrés axtomas, estudam-se 05 S€us ‘.-’ roblemas de compatibilidade
e independéncia e analisam-se alguwmas simplificagoes que tal
introdugdo pernate nas questoes fr':'m.'hm":i':; nos capitulos ante-

riores. Demonstram-se por fim algumas propriedades impor-
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tantes dos .*:mzj:mfus convexos, em parbicular a que corresponde
@ sua habitual definicdo.

Se por um lado estes trés axiomas nos deixam wma nogdo
de convexidade ainda muilo geral, por outro jd excluem algu-
mas teorias, do tipo das que consideram, em planos e espagos
projectivos, DEKKER, DE GROOT ¢ VRIES ¢ MARCHAUX (1),
cujos comjunios convexos ndo salisfazem nenhum dos axiomas
introduzidos.

Parece, finalmente, que este lrabalho deveria ser conti-
nuado e completado em vdrios pontos. mas a conjuntura em
que foi redigido ndo o aconselhava: a estes axiomas seguir-
-se-tam alguns do tipo dos axtomas de separagdo da topologia
geral, com pares de pontos ou conjuntos convexos situdveis em
semiespacos complementares, que permitiriam mostrar a con-
vextdade dos conjuntos com wm sO ponfo e caraclerizar os
conjuntos convexos como tnlersecgdes de semaespagos, oulro ou
outros axtomas eliminariam os semiespagos ndo orientados de
que se fala no capitulo terceiro e parece que entio se poderiam
comegar a estudar nestas estruluras de convexidade problemas
de dimensdo e de pgeomelria clementar; para concluir, a exis-
téncta de semiespagos abertos ¢ fechados permilivia esbogar
uma estrutura topolégica. Restituir-se-ia talvez assim d nogdo
de conjunto convexo uma posigio compardvel a qiee hoje ocupa,
no cruzamento de disciplinas tdo diversas como a feoria dos
nimeros € a lopologia combinatiria.

Convém dizer alguma coisa das notagies empregadas.

O é o conjunto vazio, V a soma ldgica ¢ N o produlo
logico, ™ a diferenga de conjunios e & (E) o conjunto dos subcon-
juntos de B ; distingue-se (A;:1e 1), sistema o familia de enti-
dades A, de {Aj:1el}, classe ou conjunto de entidades da
mesma espécie, porque no primeiro caso se tem em visia a
transformagdo de 1 para A; e no segundo apenas o contra-
dominio de wma transformacdo que se considera jd biuni-
voca: quando se escreve {Aj:i1el} supde-se pois que os

(1) Ver a bibliografia,
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A; sdo distintos — mas ndo é impossivel que alguma vez
se tome uma mnogdo pela outra. Ndo se exclur o caso
de uma tal classe, por exemplo de subconjuntos de E, ser
vazta, ¢ convenciona-se enldo que a sua reuniio é O e a sua
intersecgdo é EE. N representa o conjunto dos tnletros posi-
tivos ¢ Z o de todos os inteiros.

Dado wum corte num conjunto totalmente ordemado, C,
isto é wma decomposigio de C em dois comjunios, A ¢ B,
tais gque cada elemento de A precede todos os de B, chamam-se
elementos maiores do corte os de B e menores os de A. Em con-
qunios parcialmente ordenados distingue-se o elemento mdximo,
que segue todos os oufros, de um elemento mdximo, que apenas
nio é seguido de nenhum. E recorde-se finalmente que, cha-
mando, como habitualmente, undutivos, a um conjunto parcial-
mente ordenado, P, tal que os seus subcomjunios totalmente
ordenados admilam maiorante em P, se pode deduzir do
axioma de escolha que, num conjunto parcialmente ordenado
indutivo ndo vazio, cada subconjunio totalmente ordenado é for-
mado por elementos que precedem um mesmo elemento mdximo,

em particular cada elemento precede um elemento mdximo.




CAPITULO 1
ESTRUTURAS DE CONVEXIDADE

Estruturas e subestruturas

Consideremos um conjunto qualquer, E, que serd
designado por «o espaco» e uma classe qualquer, I', de
subconjuntos de E, que se chamardo ¢«conjuntos convexoss.
Nio se excluem os casos triviais de E, ou I' ou ambos
serem vazios e em todo este trabalho as entidades represen-
tadas no mesmo contexto pelas letras E e I' estardo sempre
relacionadas do modo acima indicado, isto é, I' designara
sempre uma classe de subconjuntos de E.

1.¢ Definigdo: Chama-se «estrutura de convexidader qual-
quer par (E, I') em que E seja um conjunto e I' uma
classe de subconjuntos de E chamados «conjunios
CONVEXOSH,

Tal estrutura sera ainda designada por ¢a estrutura
definida por I' em E»,

2.9 Definicao: Diz-se que duas estruturas de convexidade
(E, T') e (E’, I'"), scoincidem», on «sdo iguais»
ou «sdo a mesma estruturar se E for igual a E'

el aT’ (1)

(1) Evidentemente, esta definicio ndo ¢ mais que a condigio
de igualdade de pares, Mas em cada ramo da matemditica &
costume chamar «gualdades a certa relagio de equivaléncia funda-
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3.2 Definicdo: Dadas dias estruluras de convexidade
(E, I') e (E’, I'"), diz-se que a segunda é ssubes-
truturay da primeira e que a primeira € ssobrestru-
turar da segunda se E' estiver contido em E e I''
em I'. E’ diz-se enldo o ssubespagon correspondente
a subestrutura (E', I'").

Uma estrutura e uma sua subestrutura podem ser defi-
nidas no mesmo espago, isto ¢, pode em particular ser E' = E
e I"CTI. Neste caso particular usar-se-4 ainda a termino-
logia seguinte.

4.2 Definicao: Diz-se que a estrutura de convexidade
(E, I') é wmais fina quer a estrutura de convexi-
dade (E, I'")Y—e que (E, I'') é emenos fina quer
(E, ') —se I contém I''.

5.8 Definicdo: Diz-se que a estrutura de convexidade
(E, I') é westritamente mais finav que a estrutura
de convexidade (E,I'") se I contém propriamente 1",

Outro caso particular de subestruturas, que por vezes
se terd de considerar, é o seguinte.

6.2 Definicdo: Dada uma estrutura de convexidade (E, T')
e um subconjunto A de E, chama-se, por abuso

de linguagem, ssubestruturar de (E, I') incluida
em A a estrutura de convexidade definida em A
pela subclasse de I' constituida pelos conjuntos con-
vexos conlidos em A,

(A 1C: Cal LT AY)

mental entre conceitos que, enquanto se ndo sair desse ramo,
terio sempre exactamente a mesma compreensio. Enunciar expli-
citamente a presente definicdo ¢ apenas afirmar que nenhuma rela-
¢ao mais fraca que a conhecida igualdade de pares ird desempenhar
tal papel.




la convexidade

Esta estrutura de convexidade deve distinguir-se da que

se considera na definicio seguinte:

7 .% Definicao: Dada wmna estristura de convexidade (E, T')
e wum subconjunto, A, de E, chama-se sestrutura de

¥

convexidade induzida em A por (E, I' )» a estrutura
de convexidade definida em A pelas inlersecgies

de A com os conjunios convexos de (E, I'), tslo é

(A,{D:v (CeTAD=ANCQ)})

C

1.2 Proposicio: A estrutura de convexidade induzida num
subconjunto do espago ndo é necessariamente subes-
trutura da estrutura de convexidade que a induz.

Com efeito, basta considerar o seguinte exemplo.

1.0 ExEMpLO: Sendo a um objecto qualquer, seja

A=10.

Na estrutura de convexidade induzida em A, hd um
unico conjunto convexo, o conjunto vazio, que ndo ¢ con-
vexo na subestrutura determinada por A.

Omitem-se, por demasiadamente evidentes, as demons-

tracdes das proposigdes seguintes.

2.2 Proposigdo: Enlre estruturas de convexidade, as rela-
¢oes «ser mais fina quev e eser menos fina quer sio
fransifivas.

3.2 Proposi¢do: Entre estruturas de convexidade, as rela-
¢ies «ser estritamente mais fina quey e wser eslri-
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tamente menos fina quer sdo transitivas e anti=
-simélricas.

4.2 Proposicao: Lnfre estruturas de convexidade, a relagio
wser subestrutura dev é transitiva.

5.8 Proposicio: I condigdo necessdria e suficiente para
que duas estruturas de convexidade Sepjam i1guais
gue cada wma delas seja subestrulura — ou que seja
sobrestrutura — aa oulra.

6.2 Proposicio: E condigdo necessdria e suficiente para
que duas estruturas de convexidade, definidas no
mesmo espago, sejam 1guais que cada uma delas
seja mais fina— ou que seja menos fina — que
a oulra,

7.2 Proposi¢io: Dada wma estrutura de convexidade e um

subconjunto do espago, a subestrutura da estrulira
dada incluida nesse subconjunfo é menos fina que
a estrutura de convexidade nele induznida pela estru-
tura dada.

Com efeito todo o conjunto convexo, C, contido em A
é a intersecgdo de si proprio com A.

8.8 Proposicdo: Dada wma estrutura de convexidade, e
um subconjunto do espago, é condigdo necessiria
e suficiente para que a subestrutura nele incluida
seja igual a estrutura nele induzida, que as inler-
secgOes desse subconjunto com cada um dos con-
juntos convexos da estrutura dada sejam lodas
CONVEXas.

Com efeito, conforme a proposigio anterior e a pro-
posicio 6.8, é necessiario e suficiente que a estrutura de
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convexidade induzida em A seja menos fina que a subestru-
tura incluida em A, isto é, que qualquer C N A seja
convexa.

Subestruturas incluidas

9.2 Proposiciao: Dada wma estrutura de convexidade, e
dots subconjunlos do espago, se um conjunlo é
convexo na subestrutura tnclulda num deles e estd
confido no outro é fambém convexo na subestrutura
neste incluida.

E consequéncia imediata da definicio de subestrutura
incluida num conjunto.

10.a Proposicdo: Dado win conjunto, e uma classe de estru-
turas de convexidade definidas em certos subcon-
juntos do conjunto dado e lais que, se wm conjunio
estd contido em dois desses subconjuntos e é con-
vexo na estrutura definida num deles, é também
convexo na estrufiura fﬂ:ﬂ'ifs’ffc: no oulro, entio exisle
uma estrutura de convexidade definida no conjunto
dado ¢ tal que as subestruturas incluidas nagueles
subconjuntos coincidem com as estruturas dadas.

Sejam E o conjunto dado e (A;, I'y), para 1¢el, as
estruturas dadas.
Ponhamos

=T

1

I' ¢ uma classe de subconjuntos de E e portanto (E, I')
uma estrutura de convexidade definida em E. Na subes-
trutura de (E, I') incluida em A; todos os conjuntos da
familia I'; sio convexos por pertencerem a I' e estarem con-
tidos em Aj. E sdo os tinicos com estas propriedades porque,
se Cel’, pertence também a algum I'y e, se esta contido
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em A; pertence a Ij, quer seja h =1, quer seja, neste caso
em virtude da hipétese do teorema, h 5 1. Iica pois demons-

trada a 10.3 proposigio,

11. Proposi¢do: A estrutura de convexidade construida

na demonstragio da proposigdo anterior é menos
fina que qualquer estrulura de convexidade que
salisfaga as mesmas condigdes.

Isto é: se (E, I'') ¢ tal que as suas subestruturas inclui-
das nos conjuntos A; coincidem com as estruturas (A;, 1),
¢ mais fina que (E, I'). Seja com efeito C um conjunto
da classe I'. C pertence a algum I'j e, sendo (A I'i) a
subestrutura de (E, I'') incluida em A;, C é convexoem (L, ')
e 'S I' como se desejava provar.

12.» Proposicio: E condigdo necessdria e suficiente, para
que a estrulura canstruida na demonstragio da
proposigdo 10.8 ndo seja a tnica que salisfaga
as condigdes requeridas na mesma proposigdo, que
todos os subconjuntos de que ai se trata sejam
proprios.

Com efeito, se algum deles, Ao, ¢ i1gual a E, todos os
conjuntos pertencentes a I';, por estarem contidos em A,,
pertencem a I'y e vem I'oc =I'. Dada outra estrutura (L, 1)
que satisfaca as condigdes da proposigio 10.8, a sua subes-
trutura incluida em A, deve ser (Ao, I'o), isto é, (E, I'),
de modo que I'SI'". Mas todo o conjunto pertencente
a I'’ estd contido em E de modo que deve pertencer a I
evem "SI e I"=TI. Coincidem portanto todas as estru-
turas que estio nas condigbes da proposi¢io 10.®

Reciprocamente, se todos os A;j sdo proprios, algum
subconjunto, Co, de E — por exemplo o mesmo E — nio estd
contido em nenhum A;. Entdo a estrutura

(E, ' U {Co})
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tem como subestruturas incluidas nos A; as proprias estru-
turas (A;, I'i) e estd portanto nas condigdes da proposigio 10.8
Mas esta estrutura ¢ estritamente mais fina que (E, I')
porque Co ndo pertence a I'. Fica assim demonstrada a
12.2 proposicdo.

Subestruturas incluidas e conjuntos convexos maximos

8. Definigao: Chamam-se wconjuntos convexos mdximosy
de wuma cstriutura de convexidade os elementos
mdximos da classe, ordenada por vaclusdo, dos
conjuntos convexos dessa estrulura.

13.2 Proposi¢do: Ainda que haja conjuntos convexos, pode
ndo haver conjuntos convexos mdximos.

Basta com efeito considerar o exemplo seguinte,
2.9 EXEMPLO:

= N, conjunto dos nimeros naturais.
= {[1,n] :neN}.
[1, n] ndo ¢ maximo porque esta contido em [1, n -4 1].
14.2 Proposicdo: As subestruturas de uma estrutura de

convexidade incluidas nos seus conjuntos convexos
mdximos satisfazem as condigdes seguintes:

a) menhum dos correspondenles subespagos estd
contido noutro;

b) os referidos subespagos sdo convexos,

c) se um conjunlo estd confido nos subespagos
correspondentes a duas dessas subestruturas
e é convexo numa delas, é também convexo
na oulra.
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Trata-se, com efeito, de consequéncias imediatas da defi-
nicio de conjunto convexo maximo, da de subestrutura
incluida — definigdes 8.2 e 6.2 —e da proposigdo 9.8

Reciprocamente verifica-se a proposi¢io seguinte.

15.2 Proposig¢do: Dado wm conjunto e uma classe de estru-
turas de convexidade definidas em cerlos subcon-
juntos do conjunto dado e tais que:

a) nenhum desses subconjuntos estd contido noutro,

b) cada wm desses subconjuntos é comvexo na
estrutura de convexidade nele definida;

c) se um conjunto estd contido em dois dos refe-
ridos subconjuntos e é convexo na eslrutura
de convexidade definida num deles, é também
convexo na definida no outro;

enldo existe wma estrutura de convexidade definida
no conjunto dado na qual

o) o0s conjunios comvexos mdximos siao aqueles
subconjuntos,

B) as subestruluras neles incluidas sio as estru-
turas dadas,

Sejam E o conjunto dado e (M;, I'y), para 1€1, as
estruturas dadas. Em vista da condigdo b) e atendendo
ao enunciado e a4 demonstragio da proposigio 10.8%, se
PUSErmos

FﬂUF;,

obtemos uma estrutura de convexidade (E, I') defimda
em E e que obedece ja a condigdo ). Resta provar a«).

Em primeiro lugar, qualquer M; ¢ convexo nesta estru-
tura porque, conforme b), é convexo em (M;, I'j) e per-
tence portanto a I'y e a I'. Além disso ndo pode haver
em (E, I') conjuntos convexos maximos que ndo coincidam
com algum M; porque, se C ¢ convexo em (E, 1'), pertence
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a algum I'}, e estd contido portanto no respectivo My, que
¢ também convexo. Finalmente C ndo pode ser sobrecon-
junto préprio de nenhum M; porque de outro modo teriamos

M; SCE M,

e, ndo podendo ser h £ i porque se contradiria a condigdo a),
viria h=1 e C=M;. Todos os M; sio pois conjuntos
convexos maximos e fica assim completa a demonstragio
da proposicio 15.%

Condi¢des de unicidade

16.2 Proposicdo: Enfre as estruturas de convexidade que
satisfazem as condizdes o) e B) mencionadas na
tese da proposigdo onlerior existe wma unica que
satisfaz ainda a condigdo seguinte

T} g?miqur m;.!jm:ft:r convexo cstd conlido num
conjunto convexo MmAxXImo

e tal estrutura coincide com a que se construiu
na demonstragido dagquela proposigdo.

Conforme a proposi¢do 11.2 a estrutura (E, I') cons-
truida na demonstracdo da proposi¢do anterior ¢ menos fina
que qualquer outra que satisfaca a condicio B). E ¢é evi-
dente que satisfaz y). Por outro lado, se uma estrutura
de convexidade satisfaz «) e y), qualquer dos seus conjuntos
convexos estd contido num M; e, se tal estrutura satisfaz
ainda B), pertence a I} e portanto a I'. Tal estrutura ¢
entdo menos fina que (E, I') e coincide portanto com ela
como se desejava provar.

17.2 Proposi¢do: Se o conjunto dado na proposigio 15.4
tem apenas wm niumero fintto de elemenios, existe
wuma nica estrutura de convexidade com as pro-
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priedades o) e B), a que se consiruiu na demons-
tragdo daquela proposigdo.

Com efeito, neste caso, em qualquer estrutura de con-
vexidade definida em E pode apenas haver um nimero
finito de conjuntos convexos e, conforme uma proposi¢io

sobre conjuntos ordenados finitos citada na introdugdo, cada
conjunto convexo, tem de cstar contido num conjunto con-
vexo maximo, aplicando-se entdo a proposicdo anterior.

18.2 Proposi¢iio: Se na classe de estruturas de convexi-
dade a que se refere a proposigio 15.@ existe uma

qite Se ."‘ll'r di J'rfuffg’ no suhe 'n__.l'hr fo vazio ou no Jfl."r?—

J,ﬁ,m conjunto at dado, a referida classe é formada
apenas por essa estrutura e existe uma unica esfru-

tura de convexidade definida no conjunto dado que
satisfaga as condigies o) e ) da mesma proposigdo,

Com efeito, conservando as notacdes da referida pro-
posicdo, se um dos M; € vazio ou coincide com E, a con-
dicdo a) reduz a classe {M;:1€1} a um conjunto com um
sO elemento, O ou E, respectivamente, Seja (O, I') ou (E, I')
a correspondente estrutura de convexidade —no 1.2 caso
apenas pode ser ' =0 ou I' = {0} —e (E, I'") outra estru-
tura de convexidade definida em E. Da condicio ) deduz-se
que o unico conjunto convexo maximo de (E, I'') &
forme o caso, O ou E e em qualquer das hipéteses a con-

, con-
digdo B) implica I'" = I' completando-se assim a demonstragio
da proposigio 18.2

19.8 Proposicio: Nenhuma das lrés condiges de que tra-
tam as proposigoes 17.% ¢ 18.9% é necessdria para que
seja unica a estrutura de convexidade que verifica
as condigdes o) e ).

Basta com efeito considerar o exemplo seguinte, em
que E é infimto e nenhum dos M; € vazio, nem coincide
com E.
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3.2 EXEMPLO:

(M)
(M,)

Se em (N, I') os conjuntos convexos maximos sio M;,
My, e Mg, e se sdo estes os unicos conjuntos convexos
nas subestruturas de (N, ['") neles incluidas, qualquer outro,
pertencente a I, teria de possuir 1 para ndo estar incluido
em M; e 2 para ndo estar incluido em M,. Mas entdo con-
teria M, que ndo seria j& maximo.

20.2 Proposi¢io: E condicdo necessdria e suficiente, hara
qute, com os mesmos dados da proposigdo 15.2, haja
mars de uma estrutura de convexidade que satis-
faga as condigies a) e ), que exisla wma sucessio
numerdvel de conjuntos, cada wm deles propria-
mente incluwido nos seguinles e tais que o primeiro
ndo estd confido em, e nem esse nem 0s restantes
contém, nenhum dos subconjuntos dados.

Mantendo as notagdes da referida proposigdo, suponha-
mos em primeiro lugar que existe uma estrutura de con-
3

vexidade (E, I''), definida em E que satisfaca o) e B) e
seja tal que

&

I_"" e ];_1 — B I‘I

Se algum conjunto pertencente a I', por exemplo per-
tencente a I'h, ndo pertencesse a I' tal conjunto ndo seria
convexo na subestrutura de (E, 1) incluida em My e tal
subestrutura ndo coincidiria com (My, I'y) contrariamente
a B). IkEntdo algum conjunto, C,, pertencente a I'" ndo per-
tence a I', nem portanto a nenhum dos It C; nio estd




16 O Instituto

contido em nenhum dos M; porque se o estivesse, por
exemplo em My, na subestrutura de (L, 1) incluida em My,
haveria um conjunto couvexo, C,;, nio contido em I'y con-
trariando-se igualmente £).

Por outro lado C; ndo pode, em vista da condigio «),
ser conjunto convexo maximo de (E, I'') e existe um sobre-
conjunto préprio de C,, C,, também pertencente a IV,
O mesmo raciocinio conduz a uma sucessio numeravel
de conjuntos

{.‘1':—_.[1_.1_‘:.... L.“':-:r..

cada um deles propriamente contido nos restantes mas nio
contendo nenhum dos M; por estes, conforme «), serem con-
juntos convexos maximos de (E, I').

Reciprocamente, dada uma tal sucessio de conjuntos,
a estrutura de convexidade

(BT U40,C . . O a))

tem os mesmos conjuntos convexos maximos que (E, I')
porque nenhum C, ¢ mdximo e nenhum dos M; deixa de
o ser por nio estar contidlo em nenhum C,. E porque
nenhum dos M; contém C;, nem portanto nenhum dos C,,
as subestruturas de (E, I'') incluidas nos M; continuam a ser
as (M;, I';) completando-se assim a demonstragao.

Estruturas induzidas

21.8 Proposicdo: Dada uma estrutura de convexidade,
dados dois subconjuntos do espago e dado wm con-
Junto convexo na estrufura induzida num deles,
existe, na estrutura induzida no oulro, um conjunto
convexo cuja intersecgdo com o primeiro dos subcon-
juntos dados coincide com a inlersecgdo do conjunto
convexo primeiramente referido com o segundo dos
subconjunios,
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Por outras palavras, sendo A e A’ os subconjuntos e
dado C convexo na estrutura induzida em A existe C', con-
vexo na estrutura induzida em A’, tal que

AnC =A"ncC,

Com efeito C ¢ a intersec¢io de A com certo conjunto,
D, convexo na estrutura dada e, pondo C'=A"nD, C' é
convexo na estrutura induzida em A" e ambos 0s membros

da igualdade anterior coincidem com A n D n A’

22.a Proposicdao: Dada wma classe {A; :1el} de con-
quntos onde estio definidas as estruturas de con-
vexidade {(A;, I'i) :1el} é condigio necessdria e
sificiente para que na reunido, A, de tais conjun-
tos se possa definir uma estrutura de convexidade
(A, I') tal que as estruturas por ela induzidas nos
conjuntos A; coincidam com as estruturas dadas,
quiee, para cada comjunio, C;, convexo numa deslas
estruturas (A;, Ii), exista wma familia, (C;:jel),
constituida por wm conjunto convexo de cada uma
das mesmas estruturas e tal que, para todo o j, C; per-
tenga a 1y e que, para cada duas estruturas, comn-
cidam as intersecgdes dos espagos de cada wma
com 0s conjuntos da referida familia corrvespon-
denles a oulra.

Isto ¢é: deve ser, quaisquer que sejam i e j perten-
centes a I,

a) AinCi=(CnA;.

Que a condigdo é necessdria (') resulta de que o con-
junto C; é da forma AiNC com Cel e de que a familia

(') Sei1#]j, a condigio a) € trivial.

2= Yol 130.%
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(Ajn C:1el), por argumentos analogos aos da demonstra-
¢ao da proposigio anterior, satisfaz a condicio a). Que a
condicio ¢ suficiente mostra-se pondo I' igual ao conjunto
de fodas as reunides C =  C; em que (C;:jelI) é qual-
jel
quer familia de conjuntos convexos, cada um na sua
das estruturas dadas, que satisfaga a condicdo a). Qualquer
que seja essa reunido e qualquer que seja o conjunto Aj,

AiNuGC=(AnG)u (A1 n G)
jel 2 L

que ¢ convexo em A;, porque todas as parcelas da ultima
reuniao estdo contidas em (. Reciprocamente, cada C,
convexo em A; ¢ interseccio de A; com a reunido dos con-
juntos da familia (C;:jel) em que C = C,, cuja exis-
téncia se postulou.

Se alguns dos conjuntos A; estido contidos noutros, a
condiciio a) simplifica-se. Considere-se em primeiro lugar
a nova forma da 21.% proposicdo.

23.8 Proposicio: Dada wma estrutura de convexidade ¢
dados dois subconjuntos, A ¢ A', do espago, o pri-
meiro deles contido no segundo, a estrutura indu-
zida no primeiro pela estrutura dada comcide com
a estrutura que a estrutura induzida no segundo
conjunto induz no mesmo primetro conjunto.

Com efeito, da 21.8 proposi¢io resulta agora que qual-
quer conjunto C convexo na subestrutura induzida em A,
por ser igual a C N A" é da forma A n C’ e reciprocamente.

24.3 Proposi¢io: Consideram-se duas familias de con-
quntos (Ai:iel) e (A'w:heH), tais que para
cada conjunto A; existe na segunda familia um
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conjunto, A'y,, que o contém e suponha-se definida

em cada wm desles conmjuntos wma estrutura de
convexidade, (A;, I'i) comielou (A", I'y) comh e H.
E condigio necessdria ¢ suficiente, para que na
reuntdo de todos os conjuntos Aj e A’y se possa
definir uma estrutura de convexidade tal que as
estruturas por ela induzidas nos conjuntos dados
sejam as estruturas ai defimidas, que se verifiquem
ainda as duas seguintes condigoes:

%) cada estrutura (Ai, I'y) comcide com a estru-
tura induzida em A; pela estrutura (A'y,, l"hijj

B) as estruturas (A'y, I''y) salisfazem a condigdo
necessdria ¢ suficiente da 22.% proposigdo.

Que estas condigbes sdo necessarias, resulta imediata-
mente das proposicoes 23.2 e 22.% A prova de que sdo
suficientes consiste em mostrar que, para a totalidade das
estruturas (A;, I';) e (A'y, I'y) se verifica ainda a mesma
condi¢io da 22.* proposi¢io: trata-se de, partindo de um
conjunto C; ou C'y, construir uma famiha (D : ] € J) com (1)
J=1vu H tal que D; ou Dy, seja o conjunto C; ou C'y consi-
derado e que essa familia satisfaca a condicdo a) da 22.3 pro-
posigdo. Se se parte de um conjunto C’y_, considere-se a
familia (C'h:h € H) de que este conjunto ¢ membro e defi-
na-se D) por

J i se jeH

D;=C
l]_}j:[_,”. 2 b ]i:.-l

de modo que Dy, = C'y,; se se parte de um ponto C;, ¢

condigio «) mostra que C; = C'y,

. N A, e, considerando
b

a familia (C',:he H) de que ¢ membro [.‘.'J,l . define-se
|

3

(*) Supde-se, o que é legitimo, I N H = O.
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= G, .

Em ambos os casos, quaisquer que sejam os indices h e J,
pertendentes ambos a H,

In

analogamente Dj de modo que vem Dj = C’, N A
L

ApnNDj=AWnCj=ChrNA’j=Dpn A';,

quaisquer que sejam i de I e J de H,

AN I}j = A; N J\ihi NCy=Ani0 {1-"]” M ."'l.r_i =i N .’":."j

e, quaisquer que sejam os indices 1 e j pertencentes a I,

AiN Dj = A: N :'E.;h.l N {x'llhjl N :"Lj = A; N C'h. N .-l'hi N .'-"\j = )i N :"LJ

como faltava provar.

25.2 Proposi¢do: A estrutura de convexidade (A, I') cons-
truida na 22.% proposigdo é a mais fina das estru-
turas definidas mo mesmo espago e tais que as
subestruturas por ela induzidas nos conjuntos A;
dados coincidem com as respectivas estruturas
(Aj, T').

Com efeito, como na demonstracio da 22.® proposigio,
vé-se que qualquer conjunto C convexo numa estrutura que
satisfaca as presentes condi¢cdes intersecta os A; segundo
uma familia (AiN C:1el) de conjuntos convexos nas res-
pectivas estruturas (A;, I';) para os quais se verifica a con-
dicdo a) da 22.3 proposigio e cuja reunido ¢ C. C ¢ portanto
convexo em (A, I') e ¢ esta portanto a mais fina das refe-
ridas estruturas.

As outras, se existem, podem ser obtidas do seguinte
modo.

26.2 Proposicdo: Na demonstragio da proposigio 22.9,
pode substituir-se o conjunto, I', de lodas as
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reunioes C =  C; correspondentes a familias
jel

(Cij:jel) nas condigdes ai indicadas por um seu

subconjunto préprio, I'', desde que nas correspon-

dentes familias figurem todos os conjuntos C; con-

vexos em lodas as estruturas (A;, I';) dadas.

Com efeito, como se viu, a intersecgdo C N A; ¢ 1gual
a C;j e a hipdtese do teorema implica entdo que a subestru-
tura induzida por (A, I') em A; é (A;, I').

Subestruturas induzidas e conjuntos convexos maximos

27.2 Proposigdo: Dado wm conjunto, E, e uma classe
de estruturas de convexidade (A;, I'i) definidas em
cerfos subconjuntos, Aj, do conjunto dado e tais que

nenhum desses subcon jmzms estd contido noufro,

cada wm desses subconjuntos é convexo na estru-
tura de convexidade nele defimida,

qualquer conjunlo convexo numa das estruturas
dadas intersecta os subconjunlos em que as
outras estio definidas segundo conjuntos con-
vexos nessas respectivas estruturas,

se wm conjunio é convexo na estrutura de con-
vexidade definida num dos subconjuntos dados,
existe uma familia (C; :]el) de conjunios
convexos nas respectivas estruturas (Aj 1)
¢ tais que, para cada dois desses conjuntos
coincidem as inlersecgdes de cada wm com o
espago em que o outro estd definido,

entdo existe uma estrutura de convexidade definida
no conjunto, E, dado na qual

o) os subcomjuntos dados sdo os comjunios con-
vexos mdximos e
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B) as estruturas neles induzidas comncidem com
as estruturas dadas.

A estrutura (E, I') define-se do seguinte modo. Para

cada conjunto C; de I';, em particular para A;, considera-se
a familia (Cj:jel) definida por C;=Cin A;. C; é con-
vexo em A;j de acordo com a condigio c) e

['] N ."‘xh = {: N ."'uj N An CiN Ay N ."L! = (1, N ."'.]'

de modo que se verifica a igualdade a) da 22.® proposigdo.
Sendo I' constituido pelas reumoes C =  (; correspon-
j6l
dentes a todas as familias (Cj:jel) que se acabam de
considerar e sendo A =  A;, (A, I') ¢ uma das estruturas
] €
de convexidade consideradas na 25.® proposi¢cio e induz
em cada A; a respectiva estrutura (A; I5). O mesmo
sucede portanto a estrutura (E, I') provando-se assim ).
Que os conjuntos Aj sdo os conjuntos cONvexos mMaximos
de (E, I'), prova-se com o facto de qualquer daquelas reu-
nidves C, se for construida a partir do conjunto C;, estar
contida em A; e com a condicio a) que estabelece que
nenhum destes conjuntos estd contido noutro,

Condicio de unicidade

28.% Proposicdo: I condigdo necessdria e suficiente para
que a estrutura de convexidade (A, 1') construida
na 22.% proposigdo seja a unmica estrutura tal que as
estruturas por ela induzidas nos coujuntos Aj:iel
at dados coincidem com as estruturas (A;, I'y) neles
definidas que, qualquer que seja a familia (Cj:j e 1)
constituida como ali se indicou, existe um indice, h,
tal que, para qualquer outra familia (C'j:)el)
constituida da mesmo modo, o conjunto convexo
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correspondente a esse indice seja diferente do da

familia dada.

[sto é, C'y, ## C,. Com efeito, se ha outra estrutura de
convexidade (A, I"), ela ¢é, conforme a 25.* proposigio,
menos fina que (A, I') e existe um conjunto, C, de I,
que ndo figura em I'" e ¢é a reunidio  C; correspondente

jel
a uma familia (C;:jel). Se a condigdo do presente teo-
rema se verificasse, sendo h o indice correspondente a tal
familia, na estrutura induzida por (A, I'') em Ay os con-
juntos convexos seriam os C', que figuram nas outras fami-
lias (C’5:7el), todos diferentes de C,, de modo que esta
subestrutura induzida ndo coincidiria, por ser estritamente
menos fina, com (Ap, I'n). A condicio é pois suficiente.
Suponha-se agora que a estrutura (A, I') é unica e que
a condicio ndo se verifica. Haveria entio uma familia
(Dj:jel), tal que, para todo o j, Dj coincidiria com o
conjunto correspondente ao mesmo indice em outra das

familias (C;:jelI) que ddo origem a I'.  As reunides dos
conjuntos de cada uma destas familias também pertenceriam

a I' de modo que, sendo D = y Dj, a estrutura (A, '~ {D})
jel
induziria em todos 0s A; a mesma subestrutura (A; I'j)

que (A, I').




CAPITULO 11

ENVOLUCROS CONVEXOS

Propriedades da operagdo de passagem ao envolucro con-
Vexo

Considere-se uma estrutura de convexidade (E, I')
e sejam A e B subconjuntos de E.

1.2 Definicao: Chama-se «envélucro convexo» de um
subconjunto do espago a inlersecgdo de todos os
conjuntos convexos que o contém.

O envolucro convexo de A sera representado por

Quando o sinal que indica a operagdo de passagem ao
envolucro convexo se tiver de aplicar a uma expressio mais
longa que uma so6 letra, sera colocado como expoente de um
paréntese que envolva toda a expressio, por exemplo,

(A tEB)

1.8 Proposicdo: Qualquer conjunto estd contido no seu
envélucro convexo:

i,

A S A,
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2.2 Proposi¢do: Se um conjunto convexo contém wum con-
junto qualquer, contém também o seu envilucro
CONvVexo.:

se. ASCellL, ACLC.
Sdo coroldrios imediatos as quatro proposi¢oes seguintes,

3.8 Proposicdo: Se wm conjunto é convexo, coincide com
0 Sew envolucro convexo:

se Cel, C=C.

4.2 Proposi¢io: Se uma inlersecgdo de conjunios con-
vexos contém um conjunto, contém também o seu
envolucro convexo.

5.8 Proposigdo: Se um conjunlo é uma intersecgdo de
conjuntos convexos, coincide com o0 Sew envolucro
convexo,

6.2 Proposicao: A operagio de passagem ao envilucro
convexo é involuliva:

=
- =
-

A= A.

Note-se que esta propriedade nio depende de se supor
que sejam convexas todas as intersecgoes de conjuntos con-
vexos —tal hipdtese sera adiante introduzida como o segundo
dos axiomas de convexidade.

7.2 Proposicdo: A operagio de passagem ao envilucro
convexo é crescente em sentido lato a respeilo da
relagdo de inclusdo:

se ASB AcCBH.

Porque todo o convexo que contém B contém A.
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8.8 Proposicio: Uma reuniio de conjunios estd contida
na reunido dos seus envolucros convexos, que estd
contida no envolucro convexo daquela. E esle
envélucro coincide com o da reunido dagqueles

envolucros:

a) uAi€ U A "’-'-( U A ) ' ( U :‘h)".
16 1

i el 1el igl

A primeira relacdo de inclusdo deduz-ze da 1.8 proposi-
¢ao, da 7.2 que qualquer dos _';II.= estd contido no terceiro
dos conjuntos indicados, de modo que o mesmo sucede &
sua reunido, e que o referido terceiro conjunto estd contido
no quarto. Da 4.* proposicio e de a interseccio de con-
Juntos convexos {u A; ')“ conter  A; se deduz entio que

16 ]
também o quarto conjunto esti contido no terceiro. Em

icl

particular
b) AUBCSAUBCE(AuUB)'=

9.8 Proposicio: Uma intersecgio de conjuntos estd con-
tida no sew envdlucro convexo, que estd contido
na inlersecgdo dos envélucros convexos dos con-
quntos dados. E esta tnlersecgdo cotmcide com o

sew envilucro convexo:

f A, - =
N Aj f‘:-( NAil & nAi=(n Aj).
el 1€ | 161

16 ]

A primeira relagio de inclusio deduz-se da 1.8 pro-
posi¢do, a segunda, da 7.® e a relacio de igualdade, da 5.2
X articular
Em particular,

ANBS(AnBY"SAnB=(AnB"




Axtomdtica da convexidade 27

10.8 Proposi¢io: [E condigido necessdria e suficienle para
que um mujrmm seja interseccdo de f'rmjmn"t}s COoM-=
VexXos, que cotncida com o Selt envolucro CONvexo.

E consequéncia da definigio e da 5.% proposigao.
A proposicao anterior afirma que a operacgio de pas-
sagem ao envolucro convexo

A

caracteriza a classe das interseccdes de conjuntos convexos.
Mas ndo caracteriza a classe, I', dos conjuntos convexos
como se pode inferir dos seguintes exemplos em que (E, I')
e (E, I') sdo duas estruturas de convexidade diferentes que
ddo origem i mesma operaciao x.

1.2 EXEMPLO:
=0,
' =0,1T"= {0},
Em qualquer dos casos, = (0) = O.

290 LXEMPLO:

Em qualquer dos casos, qualquer que seja A, = (A) = A.
Ha dois casos extremos—e triviais — de estruturas de
convexidade, a que se referem as proposi¢des seguintes:

11.2 Proposicdo: Se ndo hd conjuntos convexos, o envi-
lucro convexo de qualquer conjunlo é o espago.
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12.a Proposi¢do: Se fodos os conmjuntos sdo comvexos,
0 envolucro convexo de qualquer conjunlo é ele

proprio,

Passagem ao envolucro convexo e subestruturas.

Sejam (L, I') uma estrutura de convexidade, (E, I'')
e (E, I'") estruturas respectivamente menos fina e mais
fina que (E, I') e A um subconjunto de E. Designem-se
pOT %, %, XK € %%, respectivamente, as operagoes de pas-
sagem a0 envolucro convexo nas estruturas (E, I') e (E, I'"),
na estrutura induzida por (E, I') em A e na subestrutura
de (E, I') incluida em A. Seja B um subconjunto de A.

13.2 Proposig¢do: O envdlucro convexo de um subconjunio
numa dada estrutura de convexidade estd contido
nos envolucros convexos do mesmo subconjunto nas
estruluras menos finas e contém os seus envélucros
convexos nas estruturas mais finas:

x' (A)2 A2 %" (A)
A demonstracio ¢ obvia,
14.2 Proposicdo: O envilucro convexo de um subconjunto
de um subespago numa dada estrutura de convexi-

dade contém o envilucro convexo do mesmo subcon-
qunto na estrutura induzida no dado subespago:

se BSA, xa(B)SB

Com efeito, se pexy (B), pertence também a A e
qualquer que seja C de I',

r

C2B=CnA2B=x(B)SCNA=peCnA=peC

de modo que p € B.
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15.2 Proposicdo: Ndo se verifica em geral a relagdo de
inclusio oposta a da proposigdo anterior.

Basta considerar o seguinte exemplo.
3.0 EXEMPLO:

D {a, b}, A={a}, B=0.
1'1

'y - {C M ;“'L‘.{k-ﬁlk} — {'DJ fal)

Ay

B = {b}, xa (B) =0.

16.2 Proposicdo: A infersecgdo de um subespago de uma
estrutura de convexidade com o envolucro convexo
de um subconjunto do subespaco na estrutura dada
estd contida no envilucro convexo do mesmo subcon-
qunto na subestrutura incluida no referido subes-

paco:
ANBECxa(B).

Com efeito, se um ponto pertence a BB, esse ponto per-
tence a todos os convexos do espaco que contém B, em
particular a todos os que estio simultineamente contidos
em A. Se existe algum conjunto nestas condictes a inter-
seccdo de todos eles é x4 (B). que contém entdo B e A N B.
se nenhum existe, a interseccdo dos mesmos conjuntos, como
subconjuntos de E, é E, ao passo que =5 (B) designa A;
mas neste caso também A N B S x4 (B).

17.a Proposicdo: Ndo se verifica em geral a relagdo de
inclusdo oposta a da proposigdo anterior.

Basta considerar os seguintes exemplos.
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3.0 ExempLo (Continuagio):

Ca={C:A2Cel'} =0.

ANB=0, mas x4 (B)=A

40 EXEMPLO:

E ={a b}, A= {a}, B=0.

B =0, AnNB=0 mas xi(B)= {a).

Considerem-se finalmente dois casos particulares impor-
tantes da 8.% proposicdo.

18.2 Proposicio: Se a reunido de comjuntos a que se
refere a 8.9 proposigio for wma intersecgdo de
conjuntos convexos, todos os quatro conjunlos que
figuram na formula a) sdo iguais; se a reunido
dos envilucros convexos dos conjuntos dados for
wma intersecgdo de conjuntos convexos, sdo iguais

os lrés wltimos conjuntos da referida formula.

Consequéncias imediatas da 5.® proposigio.
A operagio o

2.2 Definicao: Dados dois conjuntos, A ¢ B. de uma
estrutura de comvexidade, o envélucro convexo da
sua reunido serd designado por A s B:
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19.3 Proposicdo: Quaisquer que sejam os conjuntos A e B,
verificam-se as propriedades seguintes.

Cy)

AcB>2AUuB.

20.8 Proposicdo: A operagio o é comulativa.

21.2 Proposicdao: Se um conjunto convexo, ou uma inter-
secgdo de conjuntos convexos, contém A e B, con-
tém ainda A o B.

Consequéncias das proposicoes 2.2 e 4.8

22.% Proposi¢io: Dados trés conjuntos, Ay, A, e A,
0 envdlucro convexo da sua reunido é A, o (Ay o Ay):

Ao (A0 Ag) = (A U Ay U A"

Com efeito, conforme a proposicio anterior, se C con-
tém A; U Ay U Ay, contém A, U Ag, Ao Ay, AU (Ayo Ay)
e A0 (Ay0Ay) de modo que este conjunto estd incluido
em (A; U A; U Ag)". Reciprocamente A, o (A, 6 A;) contém,
conforme a 1.2 proposi¢do, A, e A, ¢ A,, contém entio A,,
A, e Ay isto é, A, U A, U A; e, sendo uma interseccio de
conjuntos convexos, contém (A, U A, U Ay)™

23.8 Proposi¢do: A operagdo o é associativa.

Como na proposi¢io anterior, pode mostrar-se que
(A0 A7)0 Ag= (AU AU i.’i-.;}'ﬂ-
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24.» Proposigio: Se um dos conjuntos Ay, Ay e Ay eshver
contido noutro, ma expressio Ay o Ay o Ay pode
suprimir-se esse conjunio —e o sinal o que 0 pre-
cede ou Segue.

Dada a comutatividade da operagio, pode supor-se que
A, € A, A conclusio vem da 22.# proposigio.

Em particular pode aplicar-se esta regra para simpli-
ficar expressdes em que aparegam conjuntos vazios ou
repetidos.

25.8 Proposi¢io: A operagio o é crescente em sentido
lato a respeito da relagdo de inclusdo e de qual-

quer dos seus dados, ou de ambos:

se ACA'e BEB', AcB estd contidoem A’e B,
AcB e A'c B

Consequéncia da 7.8 proposigio.

26.% Proposi¢io: Na operacdo o pode substituir-se qual-
quer dos dados, ou ambos, pelo sew envélucro con-

VEXD.

.

AcB=AcB=AcB=AcB.

Da férmula b) resulta que o primeiro destes conjuntos
coincide com o 1ultimo e os restantes, conforme a proposi¢io
anterior, estio compreendidos entre eles.

27.% Proposicdo: Se a reunido de dois conjuntos, A e B
for wma intersec¢do de comjuntos convexos, coiM-
cide com A o B.

Consequéncia da 18.8 proposigdo.
A operagio ¢ vai agora ser generalizada.




Axiomdtica da convexidade 33

3.2 Definiggo: Dada wma familia (A;:ie1) de subcon-
juntos de wma estrutura de convexidade, o envélucro
convexo da reunido desses comjuntos representa-se

Y .
por l A;:
igl

A= ( U A )
161 iel
28.» Proposigdo: Se algum dos conjuntos A € o espago,

0 mesmo sucede a ¥ Aj.
iel

29.a Proposi¢do: Sendo = (1) uma permutagio do con-
junto dos indices, I,

e
16l 5]

E a"l.:_|:. :.‘1 ..1:'-

E a generalizagio da 20.# proposi¢do e deduz-se de

U J'I!l.:._-|':. — I'-._.-'I '..'LEI‘

igl 16l

30.2 Proposi¢iio: Se J é wum subconjunio de 1 tal que
cada conjunto da subfamilia (A;:1el> 1) estd
contido em algim conjunto da subfamilia (A;:1€l]),

oA _ B A
M A = YAy
il jeJ

Com efeito y Aj = y Aj pois para cada 1 existe um
i el je]J
j (i) —igual a iseie]—tal que A; S Aj(i).

31.® Proposi¢io: A operagio ¥ é crescente em sentido
igl
lato a respeito da relagdo de inclusao;

se, qualquer que seja i, A; S A'i, ¥ Ai= Y AL
iel iel

3 — Vol. 130.°
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32.2 Proposi¢do: Na operagio ¥ pode substituir-se qual-
iel
quer dos dados, ou alguns ou todos eles, pelo res-
pectivo envilucro convexo.

Com efeito a formula a) mostra que

E ."Il.] =

18 ]

e se apenas algum ou alguns dos A; forem substituidos
pelos seus envolucros convexos, obtém-se um conjunto com-
preendido entre estes dois.

33.2 Proposi¢io: Se a reunido  A; for wma inter-
161

secgdo de conjuntos convexos, coincide com E A,

tal

Consequéncia da 18.#® proposi¢do.,

34.* Proposigdo: Dado wum conjunto A e wuma familia
de conjuntos (B;:i€1),

Ao W) H.' = E {‘5. U H'l]l = E{:\GB,‘} == ;‘"LIGE Hi.
igl iel 16 161

Com efeito

J'SLEIU]'§'1= (J:"lL I...-I 1l..,..ll jii)*‘ — L_,l {:1{ U l;]} & —

= 2 (AUBi) =3 (AoB)

iel 16l

vindo a tltima igualdade da proposicio 32.8 Por outro
lado da 26.® vem que

Aoy Bi=Aa} B.

iel ial
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Venfica-se ainda em geral a proposi¢io seguinte, que
estabelece uma desigualdade oposta a outra que, em certos
casos, se deduzira do terceiro dos axiomas a introduzir.

35.% Proposicio: Nas mesmas condigoes da proposigdo
anterior

AGC ) Hi J J E"L ] Hl]

1€ | 16 ]

Registe-se finalmente uma propriedade muito simples
da operagdo ¢ que no capitulo quinto desempenhara certo
papel.

36.% Proposicdo: Quaisquer que sejam o0s conjuntos A,
B, Ce D, se A e B estio contidos em Ca D,
o mesmo sucede a A o B.

E uma consequéncia da 21.% proposigao.




CAPITULO III

SEMIESPAGOS

Semiespagos e classes de inclusdo

1.4 Definigao: Chama-se «semiespagoy qualquer conjunto
convexo, ndo vazio nem coincidenle com o espago
todo, cujo complementar também seja convexo.

1.2 Proposicio: O complementar de um semiespago é oulro
semiespago.

Necessiriamente outro porque no espago vazio nio ha
semilespacos.

Quando daqui em diante se disser que uma proposigao
se deduz de outra por dualidade, 1sso significard que ela
resulta de andlogo processo dedutivo aplicado agora aos
semiespacos complementares daqueles de que trata a pro-
posicdo.

2.8 Proposi¢do: Nio pode haver semiespagos num espago
com menos de dots pontos.

2.2 Definicao: Chama-se wlasse de inclusdon determinada

por um semiespago ao conjunito de todos os semies-

pagos que o contém ou nele estdo confidos.

Assim, a classe de inclusdo definida pelo semiespago Sg ¢
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em que a variavel S designa um semiespago. Em geral
usar-se-4 o com este significado e X para designar, salvo
mencdo contriria, o conjunto dos semiespagos de E.

1.0 EXEMPLO:

E={a b 1'={{a},
3.8 Proposi¢io: Cada semiespago pertence a classe de
inclusdo determinada por st proprio.

4.2 Proposicdo: Nenhuma classe de inclusio é vaza.

5.2 Proposi¢io: As classes de inclusdo determinadas por
um semiespago ¢ pelo sew complementar sio dis-
Juntas.

Sendo Sp o complementar de 5o ¢ S o suposto SEMIes-
paco comum a J (Sg) e J(Se) as relagdes So &S € 5,
Se ©ESE S Se©S25, e 5625 €S, implicariam, respec-
tivamente, S = E, S =0, S=E e S =0, contra a defi-

nicdo de semiespaco.

6.2 Proposicdo: Se wm semiespago pertence a classe de
inclusdo determinada por oulro, este pertence a que
aquele determina.

A relacio que consiste em o semiespago S pertencer
a classe de inclusio determinada por 5', adiante designada
por S=S' ¢ pois reflexiva e simétrica. Que ndo ¢ em geral
transitiva, pode ver-se com o seguinte exemplo.

290 EXEMPLO:

E = {a, b, c}

' =X = {{a}, {b}, {c}, {a, b}, {a, c}, {b,c}}.
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J ({a}) = {{a}, {a, b}, {a, c}}.
J ({a, b}) = {{a}, {b}, {a, b})

{b} = {a, b}, {a, b} = {a}.

Mas ndo ¢ ja verdade que {b} = {a}.

7.% Proposigao: Se um espago lem menos de frés pontos
a relagdo = ¢ transifiva.

De facto, se hda semiespacos, sio dois, constituidos como
no exemplo 1.2, e, ndo se verificando nenhuma relagio
de inclusio entre semiespacos distintos, a transitividade ¢
trivial.

8.2 Proposi¢do: Se wm par de semiespagos satisfaz a
relagdo =, o mesmo sucede ao par formado pelos
seus complementares.

As proposicoes seguintes ocupam-se de uma classe de

semiespagos em que a relacio = ¢ transitiva.

3.2 Definicao: Chama-se «simpless qualquer semiespago
cuja classe de inclusdo contenha as dos semies-
pagos que lhe pertencem.

[

[sto é, S, ¢ simples se, qualquer que seja o semies-

paco S°,

S'ed (So) => J(S') €I (So)

ou, de outro modo, se
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ou ainda se, quaisquer que sejam 0s semiespagos S e S,
se verificam as implicagdes

S C & DS, = (SES, VS2S,)

EDgliEs (S ES V5D S )

além de implicacdes andlogas — por si verdadeiras — cujas
hipoteses sdo SES €5, e 5252 5,.

2.0 ExempLo (Continuagio):

Nenhum dos semiespacos ¢é simples: {a} porque

mas nem {b} € {a} nem {a} S b, {a, b} porque
{a,c} 2 {a} € {a, b}

mas também ndo é verdade que {a, c} = {a, b} e analoga-
mente nos restantes casos.

9.2 Proposi¢do: Dados trés semiespagos, se o primeiro
pertence a classe de inclusdo do segundo e o
segundo @ do lerceiro e se o primeiro ou o ter-
ceiro é simples, também o primeiro perlence a
classe de inclusdo do terceiro.

- E..
So)

Isto €, se SonS;®S, e se Sp ou S, € simples, Sow S

E~ ) e Se é simples, J (S;) €2

Com efeito, se
e como S, € d (S,)

I ¥

\":.3 (5] E‘! {5[]}, iStﬂ' L'I;'r E:"D T -..‘2.

10.2 Proposicio: Entre semiespagos simples, a relagdo =
¢ transifiva.
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11.2 Proposi¢io: O complementar de wum semiespago
stmples é simples.

Com efeito, se SCSS' 2E~5;, EXNS2ENS S5 e,
sendo Sy simples, E~ S= S, donde, pela 6.® proposigio,
St EN So. Anilogamente se S2 8 € E~ S,, verificando-se
portanto as implicagoes a).

12.8 Proposi¢io: Dados dois semiespagos simples, o pri-
meiro pertence a classe de inclusdo determinada
pelo segundo se e sé se ambas as classes de inclusdo
por eles determinadas sdo 1guais.

Se SpmS; com S, e S, simples, da 3.8 definigio se deduz
que J(So) =d(S;). Reciprocamente, se J(S,) =43 (S,),
conforme a 3.2 proposi¢do, S € (S,;), isto é, Sy S,.

Sendo a relagdo =, no conjunto dos semiespagos simples,
reflexiva, simétrica e transitiva, decompoe-o em classes de
equivaléncia modulo =. A proposi¢io anterior pode entdo

dar-se a forma do seguinte escolio.

13.% Proposigido: Semiespagos simples equivalentes
modulo = pertencem a mesma classe de inclusdo
e reciprocamente.

14.* Proposigio: O conjunlo dos semiespagos simples
de uma classe de inclusdo é tolalmente ordenado
por inclusdo.

Com efeito, se So e S,, ambos simples, pertencem
a J(5,), de acordo com a 9.® proposigdo S m S; de modo
que S €5, ou S, € S,.

Orientacdes

4.2 Definicao: Chamam-se «orienta¢desy do espago as
classes de inclusdo determinadas pelos semiespagos
stmples.
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5.4 Defini¢cgo: Chama-se worientagdo opostar a uma dada
ortentagdo a orientagdo defimida por qualquer dos
complementares dos semiespagos simples pertencen-
tes a essa orientagdo.

QOue a definicio ¢é consistente resulta imediatamente
das proposi¢ies 8.2 ¢ 12,8

15.% Proposicdo: Cada semiespago pertence quando muilo
a uma orientagdo.

Com efeito se S, pertence as orientagoes determinadas
pelos semiespacos simples Sp € S, € SomnS; ® S, de modo
que J(Sp) = J (S,) — proposicies 9.8 e 12,8 —isto ¢ as
duas orientacoes coincidem.

16.® Proposi¢io: Dada uma classe de tnclusdo e uma
orientagdo, ou ndo tém elementos comuns ou a pri-
meira estd conlida na segunda.

Com efeito, se algum semiespago ¢ comum, conforme
a defimcio 3.2, todos os semiespacos da classe de inclusio
pertencem, a orientacio dada.

A relacio = decompde entio, nio s6 o conjunto dos
semiespagos simples em classes de equivaléncia modulo =,
mas também o conjunto de todos os semiespagos em diversas
orientagoes, cada uma delas correspondente a uma das refe-
ridas classes de equivaléncia modulo =—a que nela esta
incluida — e numa outra classe formada pelos semiespagos
restantes, a que se refere a definigdo seguinte.

6.% Definigao: Chamam-se «orientados» os semiespagos
pertencentes a alguma orientagdo, «ndo-orientados»
o «de orientagdo nulay os restantes.

Os semiespacos ndo-orientados sio entdo aqueles cuja
classe de inclusio nao contém nenhum semiespaco simples.
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Quando se falar dum semiespaco com uma dada orien-
tagio, exclui-se a orientacio nula.

17.3 Proposicio: O complementar de um semiespago orien-
tado ¢é orientado com a orientagdo oposta.

18.8 Proposi¢io: O complementar de um semiespago ndo-
-orientado é ndo-orientado.

19.8 Proposi¢io: A inlersecgdo de dois semiespagos com
ortentagies diferenles, ow de um semiespaco orien-
tado com outro ndo-orientado, ndo contém nenhuim
semiespago.

Porque tal semiespago pertenceria as classes de inclusio
dos semiespagos dados, que sdo disjuntas, no primeiro caso
em vista da 15.® proposi¢do e no segundo em vista da 16.3
Por dualidade:

20.2 Proposicio: A reunido de dois semiespagos com
orientagies diferentes, ou de wm semiespago orien-
tado com outro ndo-orientado, ndo estd contida em

nenhum semiespago.
3.9 EXEMPLO;

{a, b, c, d, e},
.E:: {{:"’J h}r { ’ « . ':b:l {"‘::_

{a, c,d}, {a,d, e}, {b,c, e}, {b, d, €}, {c, d,e}}.
As relagoes de inclusio que se verificam entre estes

semiespacos sio apenas as seguintes:

{a,c} S {a,c,d} 2 {a, d < {a, d, e}
e as duais

(b, d, e} 2 {b, e} € {b, ¢, e} 2 {b, c}.
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Nenhum destes oito semiespacos ¢ portanto simples.
Pelo contririo sio trivialmente simples os semiespacos {a, b}
e {c,d, e} que nio contém nem estio contidos em nenhum
outro e as unicas orientagdes do espago siao {{a, b}}
e {{c,d, e}}. H4 semiespagos orientados que intersectam
semiespagos ndao-orientados mas, conforme a 18.2 proposi-
¢do, as Intersec¢does ndo contém nenhum semiespaco. De
acordo com a proposi¢do seguinte cada semiespaco nio-orien-
tado intersecta ambos os semiespagos orientados por serem
complementares. Finalmente o nimero de pontos deste
espaco ¢ minimo em certo sentido que a proposigio 26.3
indicara.

21.2 Proposicio: Qualquer semiespago ndo-orientado ou
de orienlagdo diferente mas ndo oposta a de um
dado semiespaco intersecta tanto este semiespago
como o senw complementar.

Alids estaria contido num destes dois tltimos semies-

pacos e pertenceria portanto & sua classe de inclusio e,
segundo a 16.* proposi¢do, a sua orientagdo.

22.3 Proposicao: Qualquer semiespago ndo-orientado é
membro de wma familia de gqualro semiespagos
distintos, tgualmente ndo-orientados e lais que o
segundo conlém o primeiro e o terceiro e este estd
contido no quarto.

Como S nio ¢ orientado, ndo ¢ simples e existem dois
semiespagos, S5; e S,, tais que 5,25, 5, 5; ndo esta con-
tido em S e S nio estd contido em S;, ou entdo que 5, 2 5, € 5,
S, nio esta contido em S e S nio esta contido em S;. Em
qualquer dos casos S £ 5, #= 5, £ S, Consideremos a pri-
meira hipotese. Como 5, também ndo € sumples porque
entdo seria S orientado, existem dois semiespagos tais que
T,€T,2S, oun T, 2T,<S,, T, nio estd contido em S,
e S5, ndo estd contido em T,. Consideremos o primeiro caso
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e vejamos se T, €T, 2S5, < S ¢é uma familhia nas condigoes
desejadas. Como acima, T, # T, Ty # S; e S5 1.
Se T, # S = T, obtém-se a conclusdo desejada. Se T, =5
basta considerar a familia SS€T,25,€5, em que tam-
bém S, # T, alias SE5,, e S# T, porque S=T,.
Se T, =S, considere-se a familia T, €525 €5, em
que T, # S porque S=T; e T, £ S5,, alias 1,25, No
segundo caso, como T, €S, €S, pode considerar-se a fami-
lia T,©€5,25,€85. T,+# S, por estar propriamente con-
tido em S, e pelo mesmo motivo T, % S. Na segunda
hipétese, argumentos andalogos em que se invertesse o sen-
tido das desigualdades conduziriam a uma familia de quatro
semiespagos distintos em que o segundo estivesse contido
no primeiro e no terceiro e este contivesse o quarto. Inver-
tendo-se a numeragdo dos semiespagos, obtinha-se a mesma
conclusio da primeira hipotese.

23.2 Proposicido: Se a classe dos semiespagos ndo-orien-
tados tem apenas os quatro elementos referidos na
proposigdo anterior, a uinica outra possivel relagdo
de inclusdo entre tais semiespagos é estar o pri-
meiro contido no quarto.

Com efeito, se se verificasse, além de 5; €5, 2 5, € 5,,
ainda S, E85;, 5,28 S$;585;, 525, ou §; 25, seriam

respectivamente S, o minimo, 5; o minimo, 5; 0 maximo,

S, 0 maximo e S, 0o maximo dos quatro semiespagos.
EE, ndo havendo outros semiespagos nido-orientados, nem
relacoes de inclusio entre estes e semiespacos orientados,
tais semiespacos minimos ou maximos seriam simples e a
classe dos semiespagos ndo-orientados seria antes uma outra
orientacao.

24.* Proposi¢do: Num espago em que hd semiespagos
ndo-orientados, hd pelo menos seis.

Dos quatro semiespacos a que se refere a proposigio
anterior, s6 o primeiro e o ultimo podem ser complemen-
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tares e a tese deduz-se entio imediatamente da 18.8 pro-
posicdo.

23.% Proposi¢do: Num espago em que hd semiespagos
orientados hd pelo menos dois.

26.® Proposig¢io: Num espago com menos de trés pontos
ndo pode haver semiespagcos ndao-orientados.

Se hd s6 dois pontos, s6 pode haver dois semiespagos,
que sdo orientados; com menos de dois pontos ndo ha
semiespacos — proposigiao 2.3

27. Proposi¢do: Num espago com menos de cinco pon-
tos nao pode haver semiespagos orientados e ndo-
-orientados.

Os semiespagos nio-orientados que haja nido podem
ter s6 um ponto, alids as suas interseccdes com um semies-
paco orientado, que nio sio vazias por forca da 19.8 pro-
posi¢do, seriam constituidas por esses tinicos pontos, isto ¢,
os referidos semiespagos seriam orientados. Também nio
podem ter trés pontos porque os seus complementares teriam
um ou nenhum e entdo seriam orientados ou ndo seriam
semiespacos. Mas com semiespacos constituidos todos por
dois pontos ndo ¢é possivel verificar-se a tese da 22.a pro-
posicio.

O nimero minimo de pontos indicado em cada uma
das proposigoes 25.8, 26.8 e 27.% nio pode ser aumentado
conforme se vé pelos exemplos 1.2, 22 ¢ 3.2 E o nimero
de semiespagos que figuram neste ultimo exemplo s6 pode
ser diminuido se o espago tiver mais pontos.

28.% Proposi¢do: Num espago com cinco pontos em que
haja semiespagos orientados e ndo-orientados hd
pelo menos dez semiespagos.
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Conforme as proposigdes 24.8 ¢ 25.8 ha pelo menos oito
semiespagos, seis ndo-orientados e dois orientados. Mas para
haver seis semiespa¢os nio orientados ¢ necessdrio que um
deles -— conforme se viu na demonstracio daquela 24,8 pro-
posi¢cio — pertenga a uma familia de quatro semiespacos

em que o primeiro seja complementar do quarto. Por outro
lado, como se disse no principio da demonstra¢io da pro-
posigdo anterior, estes semiespagos tém de possuir pelo menos

dois pontos. Sendo, para fixar ideias {a, b} o primeiro
e {c, d, e} o quarto, o terceiro teria dois destes trés ele-
mentos, por exemplo ¢ e d. Mas o segundo teria entao
quatro elementos, a, b, c e d, e o seu complementar um s6
elemento, o que ndo pode ser.

Mas num espaco com seis pontos ja pode haver, nas
condicoes indicadas, apenas oito semiespagos como se V€
pelo exemplo seguinte.

4.0 EXEMPLO:

E={a, b,c,det},;

=X —+{{a, b}, {c d}, A, c.e), b a1

{a.b.c.d}, (a, b e 1}, {c,d, eil}}).

Os semiespagos ndo-orientados sio os que figuram na
seguinte familia:

tablc{abedinfc,dici{cdelldiel)c
cf{a, b e f} D1{a bl
e sio orientados os dois restantes.
29.® Proposi¢io: Se wma reunido ou wuma inlersecgao

de semiespagos simples for um semiespago, serd
também simples e tanto essa reunido ou intersecgao
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como o0s semiespagos dados pertencerdo a mesma
orientacdo.

Seja (Ti:iel) uma familia de semiespacos simples e
sejam 5’ e S dois semiespagos tais que

2 E52uTh
16 ]

Entdo, qualquer que seja o indice j, S'SS2T; e,
sendo T simples, S" S T ou 8”2 Tj. Se existe um indice j
tal que 5" € Tj, entio S’ S U Tj; de contrario qualquer que

i
seja J, S' 2 Tj e portanto S' 2 U T;.
i
Suponha-se agora que S'2SCS UT;. Qualquer que
i
seja j, T;SUT; 28 e, sendo Tj simples, S 2 Tiou SET;
i
Se, para todos os valores de j, S’ contivesse Tj, conteria U T;;
i
de contrdrio existiria um j tal que S’ ndo contivesse Tj, de
modo que, para esse mesmo indice, S niao conteria T j, donde
SES;. Masde S'25CS T vem S’ 2T;, o que, por hipétese, se
excluiu, ou 'S T; donde S’ S U T;. Em todos os casos se con-
i
cluiu pois que S’ contém ou esta contido em U T;, como se dese-
i
java e, como qualquer T; pertence A classe de inclusio de U T;,
i

todos tém a mesma orientagio. Analogamente, por duali-
dade, se demonstraria a parte da proposi¢io que se refere
a intersecgdo de semiespagos simples.

Hiperplanos

7.% Definicdo: Dado um corte no con qunto totalmente
ordenado dos semiespagos simples duma orientagdo,
chama-se «hiperplanor associado a esse corte ao
conjunto formado pelos pontos que pertencem a
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todos os semiespagos matores do corle e ndo per-
lencem a nenhum dos menores.

Por outras palavras, sendo © o conjunto dos semies-
pagos simples duma orientagio e (0©;, ©;) o corte — isto ¢,
uma decomposigio,

@=0,U0, 0,n0,=0,

com ©, ou O, mas ndo ambos, eventualmente vazios
e T,cT, se T,e®, e Tye ®;— o hiperplano associado
a (0, 0,) é

b)

30. Proposicio: Nenhum hiperplano é igual a lodo
0 espago.

Como @, nio pode ter elementos iguais a E, nem ©,

elementos vazios, para ser H = E teriam de ser vazias
ambas estas classes, 0 que ndo pode ser.

31.» Proposigio: Os hiperplanos associados a cories cor-
respondentes em orienlagdes opostas sdo 1guars.

A cada corte no conjunto © dos semiespagos simples
duma orientacio corresponde um corte no conjunto ©° dos
seus complementares:

@' =0, U0,
@, = {Ex\T,;:T; e 0;)}

0, = {E\T;:T, 6 6,}.
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O hiperplano associado a (0, 9,) é

L T| = [\ {I': Hrrl:l v U {E o TH}I S

T', 66, T, €0, T, 60,

= n (ENTY) -(E S0 Tg)ﬁ n (EXT)n n T, =
)

T,60, Ty T, e 0, Tye 0,

= n T,n(E\_uT)=H,

T,€ 0, T,e 0,
como se pretende.

32.a Proposig¢do: Hiperplanos associados a cortes distintos
de wna mesma orientagdo sido disjuntos.

Porque, sendo os cortes distintos, ha um semiespago
simples que ¢ maior num deles e menor no outro e entdo
o hiperplano associado ao primeiro destes cortes estd con-
tido naquele semiespaco, que, pelo contrario, ndo possui
nenhum ponto do hiperplano associado ao segundo corte.

Uma consequéncia imediata ¢ a seguinte:

33.a Proposi¢io: Numa dada orientagdo, é biunivoca a
corrvespondéncia estabelecida pela 7.4 definigdo entre
o conjunto dos hiperplanos ndo vazios e o dos corles
a que esses hiperplanos se associam.

Mas um conjunto pode ser o hiperplano associado a cor-
tes distintos em orientacdes diversas, quer seja vazilo quer
nio. Um caso trivial ¢ o que refere a 31.2 proposigio.
Outro ¢ o do exemplo seguinte.

5.9 EXEMPLO:

E={a, b, c,d,e}

I'={{a, b, c}, {a, c, e}, {b, c,d}, {c, d,e}, {a, b},
{a, e}, {b, d}, {d, e}}.

i— Val. 20,
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Todos os conjuntos convexos sio semiespagos simples
¢ hd quatro orientagdes:

{b,c,dyo{b,d} , {a b cl>{a b

e as suas opostas. Na primeira destas orientacdes ha trés
cortes (0,;, ©,):

({{b, c, d}, {b, d}}, O), ({{b, d}}, {{b, c, d}})

e (O, {{b, c, d}, {b, d}})

a que correspondem, segundo a férmula da alinea b), os
hiperplanos {a, e}, {c¢} e {b, d}. Analogamente, para a
segunda das orientagoes indicadas, ha trés hiperplanos,
id, e}, {c} e {a, b}, de modo que {c} ¢ hiperplano associado
a quatro cortes, um em cada uma das orientagdes do espago.

34.% Proposicdo: O comjunio comstituido por todos os
hiperplanos — ouw por todos os hiperplanos ndo
vazios — associados aos corles do conjunto dos
semiespagos simples de uma orientagio é uma
decomposigio do espago.

Isto ¢, a reunido de todos esses hiperplanos, que, con-
forme a 32.* proposi¢io sdo dois a dois disjuntos, ¢ o
espaco todo.

Com efeito, dado um ponto do espago, hid um corte em
que 0s semiespagos menores sdo 0s que Ndo possuem esse
ponto e os malores os que o possuem pertencendo pois o
ponto dado ao hiperplano que lhe estd associado e que ndo
¢ portanto vazio. Consideram-se também ¢ claro, como se
disse e se efectuou no exemplo anterior, 0s casos extremos dos
cortes (0, O) e (O, ®), a que correspondem os hiperplanos
Esourlieny T

Te@ Te®

Os cortes (©,, ©,) que definem os hiperplanos de uma
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orientagio podem ser de quatro tipos diferentes conforme
@, tem ou ndo elemento maximo e ®, tem ou ndo elemento
minimo. A definicio de hiperplano —a 7.2 definigdo
¢ vdlida em qualquer dos casos mas a féormula b) pode
tomar aspectos mais simples: sendo U; o méximo dos
semiespagos simples menores, isto é, o elemento maximo
de ©,, vem

H= -1 1.

&

T, €0,

sendo U, o minimo dos semiespagos maiores, vem

e, finalmente, existindo U, e U,

H—U.\U,

o que em particular se verifica se os espagos simples U, e U,
forem consecutivos no conjunto totalmente ordenado ©.

Evidentemente, qualquer semiespago simples, T, com
a orientagdo considerada pode dar origem a cortes em que
exista o maximo dos semiespacos simples menores, U; ou
o minimo dos semiespagos simples maiores, U;. Basta por
no primeiro caso,

O,={T,:T,€T}, O,={1,: 1T cl;}
vindo U, = T, e, no segundo,

0, = {T,:T,cT}, ©,=(T,: TS T,)

sendo agora T = U,,
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Semiespacos compostos

8.2 Definicao: Chamam-se semiespagos «compostosn o0s

semiespagos orientados que ndo sdo simples.

A razdo deste nome aparecera adiante.

Considere-se o conjunto dos semiespagos, simples ou
compostos, de uma dada orientacdo e um corte (©,, ©,),
no conjunto, ©, dos semiespagos simples dessa mesma
orientagdo.

9.2 Definicao: Diz-se que um semiespago (orientado)
estd wassoctadov a wm corte no conjunto dos semies-
pagos simples da sua orientagdo se cle separa, em
sentido restrito, o conjunto dos semiespagos maiores
do dos menores.

Isto é, S esta associado a (0, ©,) se qualquer que
seja T; de ©g e qualquer que seja T, de O,,

35.8 Proposicdo: Os semiespagos associados a um corle
sa@o compostos.

36.2 Proposicio: A cada semiespago composto corresponde
wm inico corte a que estd assocrado ¢ a sua intersecgdo
com o respectivo hiperplano naa é vazia nem coin-
cide com esse hiperplano, que portanto ndo é vazio.

Considere-se, sendo S o semiespaco dado, o conjunto, ©,
dos semiespacos simples com a mesma orientagao. Qualquer
destes semiespacos, T, conforme a 12.# proposigio e as defini-
¢oes 4.8 ¢ 2.8, ou contém S ou esta contido em S, ndo podendo
ter simultineamente ambas as propriedades por ser S com-
posto. Sendo @, o conjunto dos que estdo contidos em 5 e O,
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o dos restantes, (©,, ®,) ¢ um corte a que S esta evidente-
mente associado e nio pode haver outro, (©], ©3), nas mes-
mas condi¢des porque entdo algum T pertenceria a ©] n O,
ou a ©, N O, e coincidiria com S, 0 que ndo pode ser por
ser S composto. Sendo

como o conjunto diminuendo contém S, SN H=S> y T,

T, €0,
¢, se esta diferenca fosse vazia, S, como semiespaco 1gual
a uma reunido de semiespagos simples seria, conforme a
29.8 proposicdo, também simples. Por outro lado, se
fosse SN H=H, viria HES, mas como  T,SS
T, &,
como n I, SHU U T, e como n T;25, seria S
T, 0, T, € 6, T, €6,
igual a esta interseccdo, contrariando do mesmo modo a
29.% proposic¢io.

10.2 Definiggo: O hiperplano, ndo vazio, cuja existéncia
se provou na proposigio anterior diz-se «tangente»
ao semiespago composto S.

O hiperplano construido, a partir de um dado ponto,
na demonstracio da 34.8 proposi¢io também se pode cha-
mar «tangente» ao ponto ai considerado; a existéncia de
hiperplanos tangentes a outros conjuntos exige, para que
nao sejam vazios, a intervencio de axiomas a introduzir
nos capitulos seguintes.

Considere-se agora, dado o corte (®,, ©;) no conjunto
dos semiespacos simples de uma dada orientagio, o con-
junto X' formado pelos semiespagos que lhe estdo associados
e seja X' o conjunto dos complementares dos elementos
de £, (E=3'u3!) ¢ uma subestrutura da estrutura
de convexidade (E, I') na qual todos os conjuntos convexos
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sao semiespacos. Repetindo para esta subestrutura o que
se vem dizendo no presente capitulo, adoptam-se as seguin-
tes designagoes.

Semiespacgos de ordem superior

11.2 Definicao: As classes de inclusdo, os semiespagos sim-
ples, as orientagdes e os semiespagos ndao-orientados
da subestrutura de convexidade cujos conjuntos con-
vexos sdo os semiespagos associados a um corte no
conjunio dos semiespagos simples de uma dada
orientagdo e os complementares de tais semiespagos
chamam-se respectivamente «classes de inclusio de
2.% ordem», «semiespagos de 2.2 ordemy, sorientagdes
de 2.% ordem» e «semiespagos sem orienlagdo de
2.% ordem»,

As construcgdes feitas e as proposicoes demonstradas no
presente capitulo podem agora aplicar-se mutatis mutandis
as entidades que se acabam de definir. Em particular
no conjunto totalmente ordenado formado pelos semiespacos
de 2.% ordem que pertencem a determinada orientacdo de
2.8 ordem poderio considerar-se cortes (©,, @) a que esta-
rio associados c¢hiperplanos de 2.% ordemw e, analogamente
ao caso considerado na 9.8 definicio, certos semiespacos
que ndo siao de 2. ordem. Sendo agora X£* o subconjunto
de X! constituido pelos semiespacos associados a (Q,, 1),
pode repetir-se a partir deste corte o que se disse de (©,, 0,)
obtendo-se eventualmente classes de inclusio de 3.2 ordem,

semiespacos de 3.8 ordem com ou sem -orientagdes de

3.* ordem e assim sucessivamente. Nem ¢ impossivel, em
certos casos, continuar o processo transfinitamente nem, com
algum abuso de linguagem, fazé-lo comecar pela ordem 0.
Por este lado se, apesar do que se disse na 3.* definigio,
se considerarem como semiespacos de ordem 0 — posto que
sejam convexos — o conjunto vazio e o espago todo, dos
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trés cortes possiveis, (O, {O, E}), ({0}, {E}) e ({O, E}, O),
s0 0 segundo admite semiespagos assoclados, que sdo todos
os semiespacos da estrutura (E, I'); os semiespacos de ordem
seguinte & ordem zero sdo entdo aqueles que na definigdo 3.2
se¢ chamaram semiespacos simples e que se consideram agora
também semiespagos de 1.# ordem. Pelo outro lado, para
um ordinal, ¥, qualquer, contanto que existam semiespagos
simples nas estruturas de convexidade (E, ¥* U ¥*) adiante
indicadas, a definicio dos semiespacos de ordem +y faz-se
pelo seguinte processo de recorréncia transfinita.

12.4 Definicao: Se¢ja (E, I') wma estrulura de convexi-
dade, v wm ordinal fixo =2, o um ordinal do
intervalo [1, v], (E*:2 < a < v) uma familia
de classes de semiespagos e ((OF, OF): 1< e < v)
uma familia de pares de classes de semiespagos
que salisfagam as seguinles condigdes:

c,) O'u O} é o conjunto dos semiespagos sin-
ples duma orientagdo de (L, I');

dy) Para 1<a<y, Of N0y =0;

eq) Paral <o <y, seT €07eT,€0F T,ST,;

f,) Sendo o um ordinal de primeira espécie perten-
cente ao intervalo [2, ], X% é o conjunio dos
semiespagos associados ao corle {Hf_l, 1)
definido pelas condigdes c,) on ¢y ), de) € €y);
Para 2 < a < v, £% é o conjunlo dos semtes-
pagos complementares dos semiespagos de L% ;
Para 2<a <y, Of U O é o conjunto dos
semiespacos simples duma orientagdo da subes-
trutura (E, 2% U X*) de (E, I') representada
por um semiespago de X%
Sendo B wm ordinal de segunda espécie per-
tencente ao intervalo [2, v],
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Entdo chamam-se «semiespagos de ordem ~», aclasses
de inclusdo de ordem v e vorientagdes de ordem v,
respectivamente, os semiespagos simples, as classes
de inclusdo ¢ as orientacoes da subestrulura
(E, ZY U ZY).

O processo de recorréncia a que se aludiu consiste pois
em escolher o corte (©;, ©)) de acordo com c¢;), d,) e e,),
determinar as classes X2 por 1) e X* por g,), definir os
semiespacos, classes de inclusio e orientagdes de 2.# ordem,
escolher depois uma orientagio de 2.* ordem e um corte
(@7, ©3) conforme c,), d,) e e,), determinar X3 e ¥ por f,)
e g,), definir os conceitos respeitantes a 3.® ordem, e assim
por diante, fazendo reiniciar o processo por meio de fg)
quando ele se suspenda diante de algum ordinal de segunda
espécie.

Como se referin, para que se chegue de facto a algum
semiespaco de ordem vy ¢ necessario que, para todo o « do
intervalo [1, y] existam semiespagos simples nas subestru-
turas (E, £* U £*) correspondentes aos cortes (0@, ©;)
escolhidos; nio podem em particular ser £* nem OF U OF
vazios, o que ¢ alidas exigido pela 4.8 proposicio e pela
4.8 definicio.

Seguem-se algumas propriedades das classes e cortes
que figuram na definigio de um determinado semiespaco
de ordem +.

37.8 Proposicdo: Para o = 2, cada classe de inclusdo
da subestrutura de convexidade (E, % U X%) acima
referida estd contida em X% ou em L%,

Porque ndo podem valer as relagoes de inclusio entre
elementos de X%e elementos de ¥*. Suponhamos primeiro
que « ¢ de primeira espécie e que os semiespagos de X*
|

estio associados a um corte (0* ! 0*7!) em que OF

ndo ¢ vazia e seja T, um semiespaco de @* ', simples na
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subestrutura (IZ, X2—1 y x2—1), Seja R um elemento de
22 e S um de 2* de modo que também S=E SeXx*
e tanto R como S contém T,. Quer RS S, quer R 2 &,
S pertenceria  classe de inclusdo de R e portanto — 16.2 pro-
posicio — & orientagdo de T,. Mas SEST,=E~T, e per-
tence a orientacdo de T,, contra o que afirma a 3.2 proposigio.
Andlogamente, se ®* ! ndo ¢ vazia, sendo T, um dos scus
elementos e designando IR ¢ S do mesmo modo semiespacos
de X%, tanto R como S estdo contidos em T,. Quer R € 5,
quer R 2 S, segue-se uma contradi¢io semelhante a do caso
anterior com T, em lugar de T,. Finalmente, se « ¢é de
segunda espécie, conforme f,) X* S X* donde 2 < 3¥® e ja
ficou provado que nio hd relacdes de inclusio entre ele-
mentos de £? ¢ elementos de ¥*-—naturalmente, para o = 2,
em vez da subestrutura (I, X*—1y ¥*—1) considerar-se-ia
a estrutura (E, I').

38.% Proposicdo: Se¢ 2 < o <y, XY estd contida em L~
e ¥Y em Y=,

Quanto a XY, se y ¢ de segunda espécie, basta consi-
derar a condigio f.) da 12.% definicio; se y ¢ de pri-
meira espécie, XY ¢ formada por semiespacos associados
a (07! @I 1) e todos eles pertencem a orientacdo corres-
pondente a esse corte, determinada por certo semiespaco
da subestrutura (E. Xy—!yXxr—1!) que, comforme c,_1), ¢
elemento de Zvy—!. Da proposi¢io anterior vem pois que
Xr S ¥y—1 e, repetindo o argumento chega-se a X1 S X? ou
a LYCEB com B de segunda espécie e a conclusio vem
entio de fg). A segunda parte da tese deduz-se imediata-
mente da primeira,

39.2 Proposi¢do: Sendo 1 < o < v, cada classe de inclusdio
de ordem + estd contida numa orientagdo de ordem o,

Se a classe de inclusio de ordem vy for determinada por
um semiespaco pertencente a XY, estard, conforme a 37,2 pro-
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posi¢do, contida em XY, logo, conforme a proposi¢io ante-
rior, em X%+l Mas esta classe estd contida em certa
orientacdo de (E, Z« y 3*)—de (E, I') se « = 1. Se a classe
de inclusio de ordem + for determinada por um semies-
paco T de XY, serd constituida pelos complementares dos
semiespacos da classe de inclusio de ordem y a que pertence
o complementar T, de T (8.2 proposi¢ao). Ora esta classe esta
contida na orientacio de ordem « determinada em (E, Z%* U ¥%)
por T, que pertence a X, e a orientacio de ordem « deter-
minada na mesma subestrutura por T contém a classe de
inclusio de ordem y determinada pelo mesmo T.

Nas proposicdes seguintes ja eventualmente figuram
cortes (OF, OF) e classes X* correspondentes a diversos
semiespacos distintos de ordem +.

40.2 Proposicdo: A ordem de wum semiespago € wm ordi-
nal delerminado.

Se o semiespaco S admite duas ordens y e ¥’ com
v' <y sejJam (Z'*:2<asy ) e (225 aa<< y) as fami-
lias de classes de semiespagos a que se refere a 12,3 defi-
nicio. Seja o 0 minimo ordinal « tal que X% 3 X'* — ou,
se para e < y, Z*=2X'% seja ap =7 + 1. Se «, fosse
de segunda espécie, de X* = X'® para o << ap VINa, con-
forme f, ), L% = X'%, o que contrariaria a definigio de ao.
I entio «, de primeira espécie e as subestruturas
(E, 'a.—1 y §'%—1) e (E, Z%—1 y Z%—1) coincidem.
'y, 0o Y <y e SelXvC X%, classe
constituida pelos semiespacgos associados a certo corte em
certa orientacio de (E, Z2—1 y E%—1). S ¢é pois nesta
subestrutura, conforme a 35.* proposigio um semiespago

Como oo— 1< ¥

orientado composto e o corte {(—)f‘*"', @%~1) a que se
associa ¢ unico — 36.* proposi¢io. O mesmo se pode dizer
de £'% e entio vem X% = X'% contra a definicio de op.
Note-se que se for @y = 2 a prova continua vilida com a
subestrutura (E, X%—1 y ¥#%—1) substituida pela estru-
tura (E, I'').
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Tendo-se visto que é v’ = vy, a mesma demonstracio
da proposi¢do anterior serve para provar a seguinte. Note-se
que o caso de ser op =y 4+ 1, em que perderiam sentido
0s ultimos argumentos, corresponde justamente a tese a
demonstrar,

41.® Proposicdo: Para cada semiespago de ordem v ¢é
univocamente delerminada a familia de classes
(2%:2< o< v) que figuram na definigio da sua
ordem.

42.% Proposicdo: Para cada semiespago de ordem v ¢
univocamente determinada a familia de corles
(0%, O%) : 1 < a< v) que figura na definigio

da sua ordem.

Sendo S o semiespaco dado, de ordem vy, e a < v,
SeXxtl e estd portanto associado a um corte (OF, ©F),
na subestrutura (E, £* y ¥*), que, segundo a proposicio
anterior, é univocamente determinada. E pois composto
nesta subestrutura-—353.* proposi¢io—e o corte (O, ©5) ¢
unico conforme a proposigio 36.2

Hiperplanos de ordem superior

13.% Definicao: Com as mesmas notagies da definigio
anterior, chama-se dhiperplano de ordem v asso-
ciado a um corte (OF, OF) no conjunto totalmente
ordenado dos semiespagos de ordem v perlencentes
a wma orientagdo de ordem y de (E, I') —isto é, a um
corte no conjunto totalmente ordenado dos semies-
pagos simples duma orientagdo de (E, ZY u X7)-
ao conjunto

HY= n T\ u T,
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Mutatis mutandis, as proposicoes 31.% e 34.® podem apli-
car-s¢ a hiperplanos de ordem +y superior a 1. Do mesmo
modo a 26.* proposicdo corresponde agora a seguinte.

43.8 Proposi¢io: Dado wm semiespago, S, de ordem v,
nenhuma das inlersecgies de S com os hiperplanos
associados aos cortes (OF, OF), com 1 < a < v,

que figuram na definigdo da ordem de S é igual

ao priprio hperplano nem vazio, de modo que
esses hiperplanos ndo sio vazios.

Com efeito, como se viu na demonstracio da 42.* pro-
posigdo, S é composto na estrutura (E, X* y X%) e esta ai
associado a um corte (07, ©7). Conforme a 36.% proposi-
¢io, sendo H* o hiperplano — de ordem «-—associado a
esse corte ¢ S N H* £ H* e nao vazio.

44.8 Proposicio: Sendo 1 < o < vy, cada hiperplano de
ordem vy estd contido em pelo menos um hiperplano

de ordem .

O hiperplano de ordem y, HY, ¢é definido por um corte

(@F, ©F) no conjunto totalmente ordenado dos semiespagos
de ordem + de uma orientacio de ordem vy. Esta orienta-

cio pode ser determinada por um semiespaco pertencente
a XY ou a XY, mas, em vista da 31.* proposi¢do, que,
como se disse, ¢ aqui aplicavel, basta considerar o caso de
ser determinada por um semiespaco de XY de modo que
todos os semiespacos de O U @ pertencem a XY e a certo
Yx+1 em que XY estd contida. Estdo todos pois associados
a certo corte (OF, OF) e, considerando as trés classes
OF, OF U Of e OF, vé-se que qualquer semiespago da pri-
meira estd contido em qualquer da segunda e qualquer
semiespa¢o da segunda em qualquer da terceira. Entdo

R e l|
T,6@," r,e@* T,e@,!
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de modo que o hiperplano HY esti contido no hiperplano

associado ao corte (OF, OF).

45.% Proposi¢do: Quaisquer que sejam o semiespago, S,
de ordem v e os ordinais o ¢ P tais que 1 <o < v,
el <B <+, S éareunido da reunido dos semies-
pagos menores, da ordem o, do corle (OF, OF) que
figuram na definigdo da ordem de S com wm semies-
pago da estrutura induzida no hiperplano H* asso-
ciado a esse corle pela subestrutura (E,ZP p XB)
da estrutura dada | pela estrutura dada, se p=1].

Com efeito, como Se Zet1l ¢ esti associado ao corte
(OF, 0F), vem

e, por outro lado, como SeZXv, SeZPnXP, o mesmo
sucedendo ao complementar, S, de S, de modo que S n H=
e S N H%, ndo vazios nem iguais a H* conforme a 43.2 pro-
posicdo, sdo semiespacos da referida estrutura induzida
[se 8 =1, tanto S com S pertencem a I'].

No entanto nada se pode em geral acrescentar sobre
a ordem dos semiespacos Sn H* e Sn H% que podem
mesmo ndo ser orientados.

6.2 EXEMPLO:

B =1V{4 b c d}

[1_ {Dl iﬂ}l {h}! {E}, {-d}r {.ﬂ'l h}j {a}‘:}l {a:r{-l:l'r
{bic}iAb;d), fo.d); {hic:d}: E).

Todos os conjuntos convexos salvo O, {b}, {c}, {d} e E
sdo semiespacos orientados e hd duas orientaces:

{{a}, {a, b}, {a, c}, {a, d}}
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e a oposta. SO {a} e o seu complementar sio semiespagos
simples e os cortes possiveis no conjunto dos semiespagos
simples da orientagio indicada sdo

(0, {{a}}) e ({fa}}, O),

a que correspondem os hiperplanos {a} e {b, ¢, d}. Ndio
ha semiespagos associados ao primeiro destes cortes, mas
f {

ao segundo associam-se trés: {a, b}, {a, c} e {a, d}.
Vem pois

2= {{a, b}, {a,c}, {a,d}, {b,c}, {b,d}, {c, d}}

e. nao se verificando relacdes de inclusio entre os elementos
de E2? U ¥?, na subestrutura (E, X* U X*) todos os semies-
pacos sio simples. Todos sio pois semiespagos de segunda
ordem. Consideremos por exemplo o semiespago {a, b}
associado ao corte ({{a}}, O). As estruturas induzidas
em H = {b, ¢, d} pela estrutura dada (E, I') e pela subes-
trutura (E, 2 U ¥?) sido, respectivamente,

(H, {O, {b}, {c}, {d}, {b, c}, {b, d}, {c, d}, H})

(H. {{b}, {c}, {d}, {b, c}, {b, d: |

e {b} ¢ realmente um semiespago em qualquer destas estru-
turas vindo {a, b} igual 4 reunidio deste semiespago com a
reuniio, {a} dos semiespagos menores do corte ({a}, O).
Mas, nem num nem noutro caso tem {b} ordem determi-
nada, por nio ser orientado, como facilmente se vé. Note-se
ainda que neste exemplo ndo surge o caso geral de ser
e S i

Outro exemplo mais usual de semiespagos de 2.* ordem
¢ o seguinte,

7.9 EXEMPLO:
Seja E o conjunto dos pontos de um plano, RY, e T
a classe dos conjuntos convexos desse plano no sentido
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usual de conjuntos que, com cada dois pontos, contém o
segmento que os une. Seja S um semiespaco de (R2, I
e p um ponto de 5 e demonstrem-se certas proprieda-
des de S,

h) Das rectas que passam por p sé uma pode, como
conjunto de pontos, estar contida em S, alids todo o plano
estaria contido em S.

1) Se wma recla passa por p e S ndo a contém, contém
uma ¢ uma s0 das semi-rectas com ortgem em p. Com efeito,
se houvesse pontos de R%*“ S em ambas as semi-rectas,
P ndo pertenceria a S,

1) Se uma recta passa por p e S ndo a contém, existe
nela um ponlo, po, pertencente ou ndo a S, tal que das semi-
-reclas com origem em po uma estd contida em S ¢ oulra
em R®~_S, Orientando a recta no sentido da semi-recta
de origem p que estd contida em S, p, ¢ 0 extremo inferior
dos pontos que pertencem a S.

1) Cada semiespago de (R2 T') contém o interior de um
semiplano —isto ¢, o semiplano sem a recta de origem —
¢ 0 seu complementar contém o interior do semiplano oposio.

Considerem-se duas rectas distintas que passem por p
¢ ndo estejam contidas em S e sejam pg € p’e as correspon-
dentes origens comuns de semi-rectas contidas em e disjuntas
de 5. Ha duas rectas com esta propriedade como se viu
nas alineas h) a j). Podem acontecer trés casos: p, po € p'o
distintos, po %= p=p'o € Po=p = ps. Tanto no segundo
como no terceiro caso hd duas semi-rectas de direccdes dis-
tintas e origem em p que estdo contidas em S — no segundo
caso uma destas semi-rectas estd contida na que tem origem
€m pPp € passa por p. Sobre cada uma das semi-rectas mar-
quem-se dois pontos distintos e distintos de p,a e bea’'e 1,
respectivamente, de modo que a e a’ sejam, em cada uma
das semi-rectas, os mais préximos de p. Todos estes quatro
pontos pertencem a S de modo que estdo contidos em S
0s segmentos ab’ e a’b. Sendo q o ponto de intersecgio
de tais segmentos, como lhes ¢ interior, os pontos q, e q5 que,
conforme a alinea j) sio, sobre as rectas ab’ e a’b, origem
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comum de semi-rectas contidas em e disjuntas de S ndo
podem coincidir com q de modo que se volta a cair no
primeiro caso. Regressando as notagdes de tal caso, consi-
derem-se as rectas poP'o, PPo € PPo que dividem o plano
em sete regides a numerar de Q, a (); de modo que (), seja
o interior do triingulo de vértices p, po € Po, Qu Qu € Qs
respectivamente, o0s interiores dos Angulos verticalmente
opostos aos dngulos po P P'o, P Po Po € PoPo P € Qs Vs ey
os interiores das regioes adjacentes a (); e Oy, Qg € U4
e Oy e Q,. Por outras palavras, as regides ficam nume-
radas pela ordem por que se situam em redor do triingulo
no sentido p po p'o @ partir do angulo verticalmente oposto
aPoPPo

Atendendo a que as semi-rectas de origens em Py € Po

que tém o ponto p estdo contidas em S e em R?* S as

semi-rectas opostas, que fazem parte da fronteira de Qs
— ressalvada a duvida quanto aos pontos po € p’'o-— Ve-se
que 0, e Q, estio contidas em S e Q; em REN.S. Sejar
um ponto de O, e t o ponto médio do segmento pg pP'o-
Como T e t estio de lados opostos da recta p po, arecta rt,
a partir de r, intersecta sucessivamente, num ponto s 7 po,
a semi-recta de p po de origem em po que esta contida
em R2~ S, depois em t 0 interior do lado p, p’, do tridn-
gulo e depois em certo ponto, u, 0 interior do lado pp’, do
mesmo tridngulo, Como u e S, se r pertencesse a S, 0 Mesmo
sucederia a todo o segmento ru, o que nio pode ser por-
que se R2\ S. Toda a regido Q,—e analogamente ()g-
est4d contida em R2-. S, o mesmo sucedendo ao semiplano
aberto de origem em pop’o que nio tem p visto ser for-
mado por Q,, Q; Q. ¢ pelas duas semi-rectas da fronteira
de ().

Seja agora v um ponto de Oy e conduza-se por v uma
paralela a pop'o, que intersecte p po em certo ponto X per-
tencente a S. A semi-recta de origem v que passa pelo
ponto médio, z, de p,x, também pertencente a S, intersecta
Po P'o € 0 semiplano aberto mencionado no parigrafo ante-
rior. Se v pertencesse a R®“ 5, 0 mesmo sucederia a z,
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logo Q,—e analogamente (),—estd contida em S e 0 mesmo
sucede ao semiplano formado por Q,, O, Og e O, e pelas
semi-rectas que separam estas regioes.

m) Cada semiespago de (R2 T') é constituido por um
semiplano aberto ou fechado ou pela reunido de um semiplano
aberto com wuma semi-recta, aberla ou fechada, da sua recta

de origem.,

Semiplanos abertos ou fechados sdo evidentemente
semiespacos. Fora destes casos, se o semiespago tem algum
ponto da recta de origem, contém, conforme a alinea j)
uma semi-recta dessa recta, estando a semi-recta oposta
contida no seu complementar. E o conjunto assim formado

¢, como facilmente se vé, um semiespago de R2
n) Se um semiespago de (R3, I') estd contido noutro, as
respectivas rectas de origem sdo paralelas e os respectivos semi-
planos estdo orientados no mesmo sentido.
o) Dados dois semiespagos de (R® 1) com reclas de
origem paralelas e semiplanos orientados no mesmo sentido,
um deles estd contido no outro se se verificar uma das seguin-

ftes condigoes:

]

) as rectas de origem sdo distintas,

8) as rectas de origem coincidem e um dos semi-
planos é aberlo,

v) as reclas de origem coincidem e um dos semi-
planos é fechado,

8) As rectas de origem coincidem e as semi-reclas
da recta de origem que fazem parte dos semies-
pagos estdo dirigidas no mesmo sentido.

p) Um semiespago de (R® I') é simples se e so se é
aberto ou fechado, alids estaria contido no respectivo semi-
plano fechado, o qual contém o semiespaco formado pela
reuniio do respectivo semiplano aberto com a semi-recta da
recta de origem oposta 4 que faz parte do semiespago dado.

q) Cada orientagdo de (R?, I') é constituida pelos semies-
pagos que tém rectas de origem paralelas e semiplanos divi-
gidos no mesmo sentido.

3 — Vol. 130.°
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r) Para cada corle no conjunto dos semiespagos simples
de wma orientagdo existe o mdximo dos semiespagos menores
ow o minimo dos semiespagos matores.

Como no conjunto dos semiespacos simples de cada
orientagdo, totalmente ordenado por inclusio, cada semi-

plano fechado ¢ imediatamente precedido de um aberto e

cada aberto imediatamente seguido de um fechado, o corte
pode ser efectuado imediatamente antes de um semiplano
aberto, que ¢ entio o minimo dos semiespag¢os mnalores,
imediatamente depois de um semiplano fechado, que serd o
maximo dos semiespagos menores, ou entre um semiplano
aberto ¢ o respectivo semiplano fechado, que neste caso sio
0 maximo dos semiespacos menores ¢ o minimo dos mailores.
Na subestrutura da estrutura dada definida pelos semies-
pacos associados a um corte e pelos seus complementares
-isto ¢, por todos os semiespacos nem abertos nem fecha-
dos que tém uma mesma recta de origem — todos os semies-
pacos sao simples e agrupam-se em quatro orientagoes dis-
tintas e caracterizadas pelos sentidos do semiplano e da
semi-recta que constituem cada semiespaco. Os  hiper-
planos de 1.®* ordem associados a cada corte sio as res-
pectivas rectas de origem; os hiperplanos de 2.* ordem
contidos em cada uma destas rectas sio os seus pontos, que
sio ao mesmo tempo hiperplanos de 1.* ordem nas estru-
turas induzidas pela estrutura dada nas referidas rectas,

A simplicidade da usual estrutura de convexidade de I*
depende de certos factos que em geral se ndo venficam,
em particular: ndo haver semiespacos nio orientados; haver
para cada corte um maximo semiespaco menor ou um
minimo semiespago maior de modo que, salvo o caso de
coincidirem, o respectivo hiperplano, nio vazio, ¢ a diferenga
entre dois semiespacos; finalmente nenhum hiperplano poder
estar associado a dois cortes em orientacoes diferentes mas
nao opostas.




CAPITULO 1V

0 AXIOMA DE REUNIAO

Chamaremos saxioma de reunidor, ou «axioma R» a con-
dicio seguinte:

Axioma R: Se uma classe de conjuntos convexos for
totalmente ordenada por tnclusdo, a renmdo aos con-
juntos que a constituem é ainda wm conjunto convexo.

1.2 Proposicdo: Se se verifica o axioma de reunido, o
conjunto vazio ¢é convexo, de modo que a classe
dos conjuntos convexos ndo é vazia.

Considera-se com efeito abrangida pelo axioma & a
classe vazia de conjuntos convexos.

Seguem-se exemplos triviais de verificagdo e ndo-verifi-
cacdo do axioma &R,

1.0 EXEMPLO:
E=0I={0.
2.9 EXEMPLO:
B )T =),

2.2 Proposigdo: Se fodas as classes, ndo vazias, de con-
juntos convexos totalmente ordemadas por inclusdo
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possuirem elemento mdximo e se o conjunto vazio
for convexo, verifica-se o axioma de Yeuniao,

Com efeito, se a classe de conjuntos convexos total-

mente ordenada por inclusio ¢ vazia, a reunidio ¢ O, con-
vexo: de contrario ¢ o seu elemento maximo, também
CONVEXO.

3.8 Proposi¢io: Se fodas as classes de conjunios con-
vexos totalmente ordenadas por inclusio lém apenas
um nimero fintto de elementos e se o conjunto
vazio é convexo, verifica-se o axioma de reumdo.

Porque entio cada classe totalmente ordenada de con-
juntos convexos que ndo seja vazia possul um elemento
maximo.

4.» Proposi¢io: Se hd apenas um niimero finito de con-
juntos convexos e entre eles figura o conjunio vazio,
verifica-se o axioma de reunido.

0 axioma de reuniio, as estruturas e as subestruturas indu-
zidas

5.8 Proposi¢do: Para que uma estrutura de convexidade
satisfaga o axioma de rewnido, ndo é necessdrio
que todas as suas subestruturas temham, nem sufi-
ciente que alguma lenha, a mesma propriedade.

O enunciado desta proposicio significa que existem
pares de estruturas de convexidade

((E, T), (E, I')),




Axiomdtica da convexidade 6Y

tais que a primeira ¢ subestrutura da segunda e que so6
uma delas verifica o axioma &. Basta com efeito consi-
derar os dois exemplos seguintes.

3.0 EXEMPLO:

0 I'= {L)}.

E' =0, 1" = (0.

Estas estruturas ja foram

consideradas nos exem-
i]]{}&l .o g 20

40 EXEMPLO:

A segunda destas estruturas satisfaz o axioma de reuntio
como jd se viu. Que a primeira o ndo satisfaz, verifica-se
considerando a classe de conjuntos convexos totalmente
ordenada por inclusio

{1} € {1, 2} <.

cuja reunido, N, ndao ¢ convexa.

6.2 Proposicio: Se numa estrutura de comvexidade se
verifica o axioma de reunido, o mesmo sucede nas
suas subestruturas incluidas

nos diversos subcon-
Juntos do espago.

Com efeito, uma familia, totalmente ordenada por
inclusio, de conjuntos convexos da subestrutura incluida
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em A ¢ ainda uma familia com as mesmas propriedades
na estrutura dada. A reuniio dos conjuntos que a consti-

tuem ¢ pois convexa e estd ainda incluida em A. Nio se
verifica uma propriedade andloga para estruturas induzidas,

como se vé pelo seguinte exemplo.

3.9 EXEMPLO;

Na estrutura de convexidade (E, I') verifica-se o axioma
de reunido porque as unicas classes totalmente ordenadas
por inclusio, de conjuntos convexos sdo, além da classe
vazia, do tipo

e 2 . —n)

e pode aplicar-se entdo a 3.* proposigao.

Mas a estrutura induzida em A ¢ uma das que se con-
sideraram no 4.9 exemplo e ji ai se viu que ndo satisfazia
o axioma &.

7.8 Proposi¢io: Verificando-se o axioma de reumiio, a
classe dos conjuntos convexos, totalmente ordenada
por inclusdo, constitui wm conjunto parcialmente
ordenado indutivo.

Com efeito o axioma de reuniio implica que cada parte
totalmente ordenada daquele conjunto parcialmente orde-
nado admite um maiorante no préprio conjunto: a sua
reunido.

Da proposigio anterior e das propriedades dos conjun-
tos parcialmente ordenados indutivos que se mencionaram
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na introducio deduzem-se imediatamente as seguintes pro-
posicies,

8.2 Proposi¢io: Numa estrutura de convextdade que salis-
faga o axioma de reunido, dada wma classe de con-
junios convexos totalmente ordenada por inclusdo,
existe um rrm_,i"rfi'n'u CONVEXD MAXIMo que 0s contén.

9.2 Proposi¢io: Numa estrutura de convexidade que salis-
faga o axioma de reunido, qualquer conjunto con-
vexo estd contido num conjunlo convexo mdximo,

No capitulo 1, proposigoes 13.# e seguintes, estudaram-se
propriedades dos conjuntos convexos maximos, em particular
relacdes entre uma estrutura de convexidade e as subestru-
turas incluidas nos seus conjuntos convexos maximos. Nessas

relacoes o papel do axioma &R ¢ o seguinte. Em primeiro

lugar, da proposicio 16.2 desse capitulo deduz-se esta:

10.8 Proposicdo: Com os dados da 13.% proposicio do
primeiro capitulo, entre as estruturas de convexi-
dade que satisfazem as condigies o) e [) ai men-
cionadas, hd quando mutlo uma que verifique o
axioma de reunido, a qual nesse caso coincide com
a que se construin na demonstragdo da mesma pro-
posigio. E a verificagio do axioma sé serd pos-
sivel gquando todas as estruturas de convexidade
dadas o verificarem.

A ultima parte da proposigao ¢é consequéncia da 6.2 pro-
posigdo. Mas ndo se trata de uma condigio suficiente como
se deduz do seguinte exemplo.

6.2 EXEMPLO:

| Ly
=
L=
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A familia de conjuntos (M;:1e1) ¢ agora, com ne N,
dada por

M,= {1, 2, ...,n, —n}.

I 4

Na estrutura (Mg, I'y), €

I‘“ .-1. ¥ :I:.l {'l.l I":!}|-l--.

Fsta estrutura, qualquer que seja n, verifica o axioma
de reuniio como se vé pela 4.® proposigio. Mas na estru-
tura (E, u I'n) existe a classe totalmente ordenada de con-

neN
juntos convexos

B iy 1 C
4 S = i T |

J

cuja reuniao nio ¢ convexa.

Pelo contririo, no caso da reconstituicio de uma estru-
tura de convexidade a partir de estruturas induzidas em
varios subespagos, ¢ destas para a estrutura definida em
todo o espago que se transmite a propriedade de verificarem
o axioma de reuntio.

11.a Proposi¢io: Com os dados da 22.% proposigio do
primeiro capitulo, se as estruluras de convexidade
(Ai, ;) satisfazem a condigdo necessdria e sufi-
ciente at mencionada ¢ verificam, todas elas, o
axtoma de reunido, a estrutura (A, I') construida
na demonstragdo da mesma proposigio também
salisfaz esse axioma.

I’ é o conjunto das reunides  C; em que a famiha
j €l
(C;:jel) é constituida por conjuntos tais que C; e I'; e que,
quaisquer que sejam i e j,

a) Ainn {?3 = A N 4.
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Seja {F,:heH} a classe de todas estas familias e Uy,
a reuniio  C;, correspondente a familia &. Vin se na
16l
demonstracao daquela 22.2 proposigdo que era

.'ﬂl.] ﬂ U {""j]l - {.1121-
jel

Logo, se Un, € Uy, para cada indice i, Cin, € Cip, e, dada
uma classe {‘Uh} % e A} totalmente ordenada por inclusio,
as correspondentes classes | [’.”,} cheA} tém, para todos
ropriedade. Se as estruturas
i - = .
as reunides C; = y (,ih} 540
Ae M
conjuntos convexos nas mesmas respectivas estruturas. Veja-
mos que também satisfazem a condigdo a):

os valores de i, a mesma
(A;, I';) verificam o axioma ¢

I
R

AinCi=Ain u Cjn, = U (AinCjny) = U (Ai N Cin,)
Ae A he A re

porque, por hipétese, os conjuntos Cjp, satisfazem a con-

dicdo a). Prosseguindo, vem

A; N {-”i =A: N {1“.,.‘.. = A; N G
Ae

Entio (Ci:iel) é uma das familias &, e C" = y Cj um
ieq

dos conjuntos convexos da estrutura (A, I'). Mas

C=uli=u vlin=u ulin=u Uy,
el ielhe A Aehiel hE A

de modo que a estrutura (A, I') também satisfaz .
0 axioma de reuniio e os semiespagos simples

12.» Proposi¢do: Se se verifica o axioma de reunido,
a reunido de qualquer classe de semiespagos sim-
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ples de uma mesma orientagdo é um conjunto con-

VEXD.

£ consequéncia da 14.8 proposicio do capitulo anterior,

Mas a referida reuniio nio é necessariamente um semies-
paco, como se ve pelo seguinte exemplo.

7.0 EXEMPLO:

B =N

= (Y {2 3 iy ‘.:: Leuy Y, i) 'f.' Ty PRl

RSy fdsy Wy aawy iy L E e

$ Js g SRR S T, S ORI B 1 g Ly

Todos os conjuntos convexos siao semiespacos salvo
(2,3, ...,n, ...} e as classes de conjuntos convexos total-

mente ordenadas por inclusio sio subclasses de

i iy ¥}y - (i} ¥
{2 € {id,38}E...C] s | e el A, SRS ¢ R

de

s 11, 1 L2, .. C11.4.90, ...} E11, 9, 4, ...

Facilmente se vé que se verifica o axioma de reunido.




CAPITULO V

0 AXIOMA DE INTERSECCAO

0 axioma de interseccdo e o de reuniio

7
| ]

Chamaremos ¢axioma de interseccio» ou ¢axioma o

a condicio seguinte.

Axioma J: Dada uma gqualguer classe de conjuntos con-
vexos, a intersecgdo desses conjunlos é convexa.

Considera-se abrangida por esta condigdo a intersecgdo
de uma classe vazia de conjuntos convexos. Donde a pro-
posicdo seguinte,

1.2 Proposicdo: Verificando-se o axioma de intersecgdo,
o espago é um conjunto convexo.

2.3 Proposicdo: Verificando-se o axioma de inlersecgdo,
a classe dos conjunlos convexos ndo é vaza.

3.2 Proposicio: Se o espago é convexo, se os conjunlos
convexos sdo em numero finito ¢ se a inlersecgdio
de dois conjuntos convexos distinfos é convexa, vert-
fica-se o axioma de intersecgdo.

Basta recorrer a uma inducgdo Obvia.
Exemplos triviais de verificagio e ndo-verficagio do
axioma de intersec¢do sdo os exemplos 1.9 e 2.9 do capitulo
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anterior. No 1.2 exemplo, em virtude da proposi¢io ante-
rior, no 2.9 porque ndo se verifica a 1.8 proposi¢io deste
capitulo.

4.% Proposi¢do: Os axiomas de inlerseccdo € reunido sao
independentes um do outro.

Acabou de se ver que se podem verificar ou nao veri-

ficar conjuntamente. Os restantes casos aparecem nos exem-

plos seguintes.

1.0 EXEMPLO:

Nio se verifica o axioma de interseccio porque E nao
¢ convexo mas verifica-se o axioma # conforme a 3.* pro-
posigio do capitulo anterior.

2.0 EXEMPLO:
E = {a}, ' = {E}.

Verifica-se o axioma de intersecgao porque uma classe
de conjuntos convexos, ou ¢ vazia, ou ¢ constituida apenas
pelo conjunto E e em qualquer dos casos a intersecgio dos
conjuntos que a constituem é E, convexo. Mas ndo se veri-
fica 0o axioma $# conforme a 1.2 proposi¢io deste capitulo.

5.8 Proposi¢do: Sendo o espago comvexo, se ndo se vert-
fica o axioma de intersec¢do, ou existem dois con-
junlos convexos nenhum dos quais estd contido no
oulro, ou existe uma classe de conjunlos convexos
totalmente ordenada por inclusdo com wma infini-
dade de elementos distintos.

Com efeito, se, dados dois conjuntos convexos, sempre
um deles estiver contido no outro, formardo todos uma classe
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totalmente ordenada por inclusio. Qualquer classe de con-
juntos convexos terd a mesma propriedade e, se todas tivessem
sdO um numero finito de elementos distintos, verificar-se-ia
o axioma de interseccdo.

6.2 Proposi¢do: Sendo o espago convexo e com menos
de dois pontos verifica-se o axioma de inlersecgdo.

Com menos de dois pontos ndo ha dois subconjuntos
nenhum dos quais esteja contido no outro. Nem evidente-
mente uma infinidade de subconjuntos distintos.

0 axioma de intersecc¢ido, as subestruturas e as estruturas
induzidas

7.3 Proposicio: Para que numa estrufura de convexi-
dade se verifique o axioma de inlersecgdo, ndo é
necessdrio que todas as suas subestruturas tenham,
nem sufictente que alguma fenha, a mesma pro-

priedade.

O significado desta proposicio ¢ semelhante ao da 5.8

do capitulo anterior e basta, analogamente, considerar os
dois exemplos seguintes.

3.0 EXEMPLO:
E=01T = {0].
E'=0,1"=0.

Estas estruturas ja foram examinadas a seguir a pri-
meira proposi¢io deste capitulo.

490 EXEMPLO:

{a, b}, I' = {{a}. {b}}.




(O Institulo

A segunda destas estruturas ja foi considerada no

2.0 exemplo. A primeira ndo verifica o axioma de inter-

seccdo porque, por exemplo, {a} N {b} nao € convexo.

8.8 Proposicdo: Verificando-se numa estrutura de con-
vexidade o axioma de infersecgdo, 0 mesmo sucede
na subestrutura incluida ¢ na estrutura induzida
em qualquer subconjunto do espago, contanto que
nagquela subestrutura haja conjuntos convexos.

Sendo A o subespago a considerar na estrutura (E, I'),
qualquer classe nio vazia de conjuntos convexos incluidos
em A tem por intersec¢dio um conjunto convexo com a
mesma propriedade e qualquer classe de conjuntos do tipo
AnC em que, paraiel, Cjel' tem por intersecgao o con-

junto A n N G em que também N Ciel.
el 161

9.3 Proposi¢io: Verificando-se o axioma de intersecgio,
é condigdo necessdria ¢ suficiente para que a subes-
trutura incluida num conjunto A coincida com a
estrutura nele induzida, que esse conjunto, A, seja

CONVEX D,

Se é convexo verifica-se a condigio necessaria e sufi-
ciente da 8.8 proposigio do primeiro capitulo e se ela se
verifica, A = A n E ¢ convexo.

A introducio do axioma de intersec¢io simplifica o
problema da reconstituigio de uma estrutura de convexi-
dade a partir das subestruturas incluidas nos seus conjuntos
convexos maximos. Com efeito, da 1.2 proposicio deduz-se
que nas estruturas que verifiquem este axioma so ha um
conjunto convexo maximo, 0 espago. Mais pormenorizada-
mente é verdadeira a proposigio seguinte.

10.* Proposi¢io: Com os dados da 15.% proposigio do
primeiro capitulo, enlre as estruturas de convexi-
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dade que salisfazem as condigdes o) ¢ B) ai mencio-
nadas, hd quando muito uma que verifigue o axioma
de inlersecgdo e isto sucede quando e sé quando
apenas é dada wma estrulura de convexidade, defi-
nida em todo o conjunto dado e obedecendo jd ao
axioma de intersec¢do,; a estrutura de convexidade
construida na demonstragido da mesma 158 pro-
posigdo coincide entdo com a estrutura dada.

A construgdo a que se aludiu conduz pois em geral a
uma estrutura de convexidade que ndo verifica o axioma
de intersec¢do, como no seguinte exemplo elementar.

5.2 EXEMPLO:

E.:= {a b,
-"I.I — {:L} ¥ I ]

Ag=ib}, I, =

Nas estruturas dadas verifica-se 0 axioma de interseccio,
mas njo na estrutura (A, U A,, I, U T,).

Como no capitulo anterior, o caso das estruturas indu-
zidas é diferente.

11.» Proposigdo: Com os dados da 22.% proposigio do
primeiro capitulo, se as estruturas de convexidade
(Ai, Ii) satisfazem a condigio necessiria e sufi-
ciente ai mencionada e verificam, todas elas, o
axtoma de inlersecgdo, a estrulura (A, I') cons-
truida na demonstragio da mesma proposigio tam-
bém salisfaz esse axioma.

Com as mesmas notagdes que se usaram na demonstra-
¢ao da 11.# proposigio do capitulo anterior, sendo { Fhy 1A e A}
uma classe de familias (Cj:jeI) que satisfazem a condi-

¢do a) ai referida, e sendo Up, a reuniao y L‘”‘:-. correspon-
igl
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dente 4 familia "Eh?, isto ¢, um dos conjuntos convexos da

estrutura (A, 1), vem

M L']I:,L = M ) I:-1'|.'|'|,,1 = L) l'ﬂ'l tll.r:}_'
ae A veAiel el Aé A

Designando por Ci a intersecgio Cihy, que € um
Ae
conjunto convexo de (A;, I'j) porque se supds que esta estru-
tura satisfazia o axioma de intersecgio, veja-se que (Cj :j € I)
verifica a referida condicdo a). Com eleito,

Ain [‘J _-"L, N N fj hy, = M (-“'h N "--_'||l:,_-j
Ae A A8 A

M (*1_] M r]h'h}
AE N

porque a familia (Cjp,:jel) satisfaz a mesma condigdo.

Prosseguindo vem

A n {.; = "'L] AN {.151,1 = .rl'l’ N [_"T
A€ -"I.

como se desejava. Entio  Ci ¢ um conjunto convexo
1€l
de (A, ') e o mesmo sucede, como se desejava, a inter-
secgdo N Uhp,.
Ae A

0 axioma de interseccdo e os envélucros convexos

A introducdo do axioma de intersecgdo simplifica e sis-
tematiza notivelmente as noc¢des introduzidas no segundo
capitulo. Por exemplo, a 4.® proposi¢io desse capitulo passa
a significar o mesmo que a 2.%, a o.* 0 mesmo que a 3.8
e esta admite, em certo sentido, como reciproca a proposi-
¢cdo seguinte.
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12.2 Proposicio: Verificando-se o axioma de intersecgdo,
todo o envdlucro convexo é convexo.

A 10.2 proposicio daquele capitulo corresponde agora
a seguinte.

13.2 Proposicio: Verificando-se o axioma de infersecgio,
¢ condigdo necessdria e suficiente para que um con-
Junto seja convexo, que coincida com o sei envi-
lucro convexo.

A operagdo x» de passagem ao envolucro convexo caracte-
riza agora a classe I' dos conjuntos convexos, visto que esta

coincide com a das interseccOes de tais conjuntos. E entdo
possivel definir uma estrutura de convexidade a partir da
respectiva operacio x, utilizando apenas as propriedades
enunciadas nas proposi¢des 1.3, 6.8 e 7.2 do capitulo segundo.

14.2 Proposig¢do: Dado um operador » que a cada parle
do conjunto L faz corvesponder uma parte do
mesmo conjunto e que verifica as seguinles con-
digdes.

b,) o resultado da aplicagio de » a wm conjunto
contém esse conjunio, isto é:

% € idempotente, islo é:

% [% (A)] = % (A),

% € crescente em sentido lato relalivamente
a mnclusdo de conjuntos, isto é:

se A SB, x(A) S x(B),

b — Vol 130.%
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entdo existe uma tinica estrutura de convexidade
definida em LE que satisfaga o axioma de inler-
secgdo e em que o operador dado coincida com o
de passagem ao envilucro convexo.

Vejamos que uma estrutura de convexidade com as
propriedades indicadas ¢ aquela em que

Seja {Cj:1e1} uma classe de conjuntos convexos nesta

estrutura, isto é, tais que x(Ci)=C_. Como para cada

valor de 1, NG EG, »(NG) € x(C) C; e portanto

1 1
v (N GC)E NC. Mas da condicio b;) resulta que estes

1 1
conjuntos sio iguais ¢ verifica-se o axioma de intersec¢io
na estrutura (E, I'). Por outro lado nesta estrutura A ¢é
a intersecgio de todos os X que satisfazem a » (X)=X 2 A,
Para todos estes conjuntos, de by) vem x(X)=2x(A).
donde X2 % (A) e A2 x(A). Mas de b)) e b,) deduz-se
que % (A) é um dos referidos conjuntos X de modo que
ACx(A) e A==x(A) como se desejava. Finalmente, se
houvesse outra estrutura (L, }“‘] nas mesmas condicoes
com " # I, sendo C um conjunto pertencente a |’ mas
nio a [' e designando por C e C e os seus envélucros con-
vexos nas duas estruturas, iguais porque ambos iguals
a x(C), a 13.2 proposigio daria C=C e C # C, o que
¢ absurdo.

Note-se que a condi¢do b,) poderia ser substituida por
outra aparentemente mais fraca— »x [ (A)] € x (A) — mas
que ndo se pode dispensar como se verifica por melo do
exemplo seguinte,

6.9 EXEMPLO:

E = {a, b}.
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Se XS E, »(X) =E excepto no seguinte caso

Se uma estrutura de convexidade satisfizesse o axioma
de intersec¢io e a condigio X = x (X) para todo o X, da
proposigdo 13.2 viria I' = {E} donde X = E para todo o X,
contra a defini¢io de = (O).

As proposicies 18.8 ¢ 33.2 do capitulo segundo corres-
pondem as seguintes,

15.2 Proposi¢do: Verificando-se o axioma de intersecgio,

se uma rewnido de comjuntos, U Ay, for convexa,
i

serdo i1guats fodos os conjuntos que figuram na
formula a) do capitulo segundo, 1sto é,

U ':IE.'I —_— U "il Sta ( U "..ii. .).'I — (
i@

1€l iel el

se apenas for convexa a reunido dos seus envélucros
CONVEXDS, Serdo 1guais apenas os trés wullimos,

16.2 Proposi¢ao: Verificando-se o axioma de inlersecgio,
se uma reunido de comjunios, U A;, ﬁ:ur convexa,
i
cotncide com X A,

i
0 axioma de intersec¢do e a operagiio o

Também esta operagdo pode servir para caracterizar
uma estrutura de convexidade a partir das propriedades
expressas na alinea c) da 19.2 proposi¢do e na 36.® proposi-
¢dao do capitulo segundo,
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17.8 Proposicao: Dada wma operagdo, 0, com dois dados
e um resultado, todos subconjuntos de E, que veri-
figue as seguintes propriedades:

c,) quaisquer que sejam os subconjunios A e B
de E,

AOB=2AuDb

Co) quarsquer que sejam oS subcomjuntos A, B,
C e D, se A e B estdo conlidos em COD,
o mesmo sucede a A0 DB,

existe wma unica estrutura de convexidade definida
em LK que verifique o axioma de inlersec¢do e seja
tal que a operagio o correspondente a essa estru-
fura coincida com a operagdo, 0, dada.

Dada a operacio 0 com as propriedades indicadas,
defina-se
x (A)=A00

e mostre-se que esta operacio » satisfaz as condigdes b,),
b,) e b,) referidas na 14.* proposi¢io. Quanto a b)),
*x (A)=A002A U 0O em virtude de c,). Quanto a by).
% [%(A)]=%x(A)0O0=(A00)00=2A00 pelo mesmo
motivo; mas, de c,), atendendo a que A0 0O e O estio con-
tidos em ABO, vem (ABO)BOSABO donde x[x(A)] =
— % (A). Quanto a by), a conclusio vem igualmente de c,),
atendendo a que tanto O como, se A € B, A estdo contidos
em B0O. Entdo, como se viu na proposigio 14.%, a classe
dos conjuntos X tais que o (X) = X, isto ¢, a classe
= {X:X00 =X}, define em E uma estrutura de con-
vexidade em que X = »x (X)= X 00. Nessa estrutura
AcB=(AUB)002A0B porque tanto A como B estdo
contidos em A U B e portanto em (A U B)00O; mas como
AUBe O estio contidos em A0 B, o mesmo sucede a Ag B
e vem, como se desejava, o = 0. Veja-se agora que nesta
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estrutura se verifica o axioma de intersec¢do: dada uma
classe {C;:iel} de conjuntos convexos, como na demons-
tragio da 14.% proposi¢io, o conjunto convexo (n C;)00
161
estd, em vista de c,), contido em cada um dos conjuntos
Ci0 O e portanto na intersec¢io N Ci= N (Ci00); mas n G
161 i€1 iel
também esta contida, em vista de ¢,), em (1 C;)00. Estes
16l
aors conjuntos coincidem e N C; ¢ convexa verificando-se
161
0 axioma de interseccdo. Resta provar que nio pode haver
outra estrutura (If, f“; com I = ﬁ em que a Et‘lI‘[‘L!‘::‘.lJDIl[IEHh‘
operacdo o, ¢, coincida com ) e que satisfaca igualmente
a J. Seja C um conjunto pertencente a I' . C = (
CoO=C00. Mas COO = CgO, igual ainda, porque
se supde que (E, I') satisfaz o axioma de interseccio,
a CeI. Entio I'CT, e reciprocamente, de modo que as
duas estruturas coincidem.

0 axioma de interseccdo e os semiespacos

18.2 Proposicdo: Se se verifica o axtoma de infersecgdo,
a intersecgdo de qualquer classe de semiespagos é
ent Eﬂii’j‘!”.’fﬂ CORTEXD,

Mas ndo ¢ necessariamente um semiespago-—como se
vé pelo seguinte exemplo, andlogo ao 7.2 exemplo do capi-

tulo anterior —mesmo que se trate de semiespacos simples
de uma mesma orientacio.

7.9 ExXEMPLO:
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Numa intersec¢do de conjuntos convexos, se hd conjuntos
da familia

podem substituir-se todos pelo menor deles; do mesmo modo

se ha conjuntos da familia
Ll 34 .3 045 .., . il,and1. ...

A interseccdo reduz-se pois a uma interseccio de um dos
tipos seguintes, em que m =2, n = 3.

(L} 2,0, ey )

MnOn{l,nn+41,..

1} n 2, 9, ..., m},

{1} n O,

(2,3 il

QN n.n+t 1.

Mni{l.nn<41,...
ou a um unico conjunto convexo. Em qualquer dos casos

¢ convexa mas, se for {1}, nio ¢ um semiespaco. LE é {1}

or exemplo, a interseccao
]

de semiespacos simples igualmente orientados.

19.» Proposicdo: Verificando-se o axioma de inlersecgdo
ndo hd semiespagos ou o conjunto vazio é convexo.

Como interseccio de um semiespago com o Seu com-

ph-nwnt;u:




CAPITULO VI

CONSEQUENCIAS DOS DOIS PRIMEIROS AXIOMAS

Em todo este capitulo suporemos verificados os axio-
mas de reunido e de intersecgdo.

Consequéncias quanto aos semiespagos

1.* Proposi¢do: Uma reunido de semiespagos simples
de wma mesma orientagdo €, ou um semiespago
simples igualmente orientado, ou o espago.

Conforme a 12.% proposi¢io do quarto capitulo, tal
reuniio ¢ um conjunto convexo, cujo complementar ¢ a
interseccio dos semiespagos complementares dos semiespagos
dados, logo convexo. A reunido dada, se s E, é pois um
semiespaco, que ji na 29.® proposicio do capitulo terceiro
se viu ser entdo simples e igualmente orientado.

2.8 Proposicdo: Uma inlersecgdo de semiespagos simples
de wuma mesma orientagdo é, ou um semiespago
simples e igualmente orientado, ou o conjunto vazio.

A demonstracio é semelhante 4 da proposi¢io anterior,
usando a 18.2 proposicio do capitulo quinto, depois a 17.2
do terceiro para se provar que o complementar da inter-
seccdo dada ¢ reuniio de semiespacos pertencentes a orien-
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tacio oposta, e finalmente a 12.% do capitulo quarto e
a 29.2 do terceiro.
Em particular verificam-se as proposi¢oes seguintes.

3.2 Proposi¢do: A nfersec¢io de fodos os semiespagos
simples duma ortenlagdo que contém — on contém
propriamente — um conjunto, A, ndo vazio é lodo
0 espago ou wm semiespago simples e igualmente
orientado que contém o referido conjunio A.

4.% Proposicao: A reumdo de todos os semiespagos sim-
ples duma orientagio que estdo conlidos — ou estdo
propriamente contidos — num conjunto, A, dife-
rente do espago é o conjunto vazio ou um semies-
pago simples e igualmente orientado que estd contido
no referido conjunto A.

Considerando em vez de A o complementar de A,
obtém-se uma variante da proposigio anterior.

5.2 Proposi¢io: A reunido de fodos os semiespagos sim-
ples duma orientagdo que ndo intersectam um con-
Junto ndo vazio é o conjunto vazio ou wm semiespago
simples, igualmente orientado, que tlambém ndo
infersecta o referido conjunto.

As considerages precedentes podem aplicar-se em par-
ticular ao caso em que A ¢ um semiespaco S. Se a orien-
tacio dada ndo ¢é a de S, a reunido e a interseccio referidas
nas proposicoes 4.2 e 3.% sjo respectivamente o conjunto
vazio e o espago todo porque nenhum dos semiespacos da
orientacio dada pode conter nem estar contido em S, Se se
trata da orientagio de S, obtém-se os semiespagos a que
se refere a definicio seguinte,

1.2 Definicgo: Sendo S wm semiespago, designam-se
por ST e S, a interseccdo de lodos os semiespagos
stmples orientados como S ¢ que o contém propria-
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mente e a reunido de todos os semiespagos simples
com a ortentagdo de S que nele estdo propriamente
contidos. A nolagdo eslende-se ao caso de S ser
vazio ou todo o espago.

6.2 Proposicio: Conforme a orientagio de que se trala,
OT é o sen minimo semiespago simples, se exislir,

alids vazio; £, andlogamente, é o mdximo semies-
pago simples ou o espago.

Os conjuntos S~ e ST mesmo que S seja um Ssemies-
pa¢o simples, podem ser distintos de S ou coincidir, um
ou ambos com 5.

1.0 EXEMPLO;

I' ¢ o conjunto de todos os subconjuntos de £ de um
dos tipos A (m,n), B(m), C(m, m'), D(m’, n’) e E (n"),
com m,m’, n e n’ naturais ou nulos, a seguir definidos

Amm)={mm-+1,...,n} com 1<m<n

B(m)={m, m+1 COM < m

C(mm')={...,, —m’ m'} U {m m-1,..}

CoIm l=<=mO0<<m

D(m',n')={—n’ .. — 1, —m’}

COTL d<m <n

BAm"=1{... m —1,—m’} com 0<m'
Vejamos quais sio os semiespacos desta estrutura de

convexidade. Z~ A(m,n) s6 é convexo se m=1 e

LZNA(lL,n)=Cn+4+1,0), Z B (m) so6 é convexo se m =

e ZNB(1)=E(0), Z~ C (m, m") sé é convexose m =1 ou

m' =0 sendo Z~C(l, m)=D (0, m'—1) e Z~ C(m, 0)

A{lL, m—1), Z\D(m’, n') s6 é convexo se m'=0 e
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Z~\D (0, n’) =C(1, 1

I} e Z~E(m') s6 & convexo

se m’ = 0 sendo .r" : L (0) = {]} Os semiespacos sio pois

os conjuntos A (1, n), B (1), C (1, m) e os seus complemen-
tares, l'l‘b:pt'l:tihlllli'llh. C(n 4 l {"}j E(0) e D(0, m"—1).

Para se investigar se na estrutura de convexidade se
verifica o axioma de reumio, convém elaborar uma lbista
dos pares de conjuntos convexos diferentes de 0 e E que
satisfazem a relacdo de inclusio. Desde que os inteiros ndo
negativos m,, m,, n,, Ny, m’;, m’, n’, e n', satisfacam a
certas desigualdades que ndo vale a pena indicar sio validas
relacoes dos tipos seguintes e so destes

A(m,, n;) €A (m, ng)
A(m,;, n)CSB(m,)
A(m;, n;) €C (m, m'y)
B(m,) €B(m,)

B{m,) SC (m, my,)

C (m, m’) €C (m, m’y)
Dimy.n;:) S0 (m, m)
D(m', n,)€E(m’,)
E(m’) €C (m,, m',)

E(m',)EE(m,).

intdo, numa classe de conjuntos convexos totalmente
ordenada por inclusio, se houver um conjunto do tipo
C(m, n) todos os que o contém serdo do mesmo tipo; ndo
havendo conjuntos do tipo C(m, n) mas havendo algum
do tipo B(m) ou do tipo E (m’) —e necessariamente de
um unico destes tipos — todos os que o contém serdo ainda
do mesmo tipo; finalmente ndo havendo nenhum conjunto
de nenhum dos tipos B (m), C(m, m’') e E (m’), a classe
s6 pode conter conjuntos ou do tipo A (m, n) ou do tipo
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D (m’, n'). O axioma & verificar-se-i entdo se uma classe
totalmente ordenada de conjuntos de um tunico daqueles
cinco tipos admitir como reunido um conjunto convexo.
FFacilmente se vé que, se essa classe s6 possui conjuntos
do tipo A (m, n), a sua reuniio ¢ do mesmo tipo ou do
tipo B (m) e que tém uma propriedade andloga os conjun-
tos de tipo D(m’, n') e E(m'). Por outro lado, uma
reunido de conjuntos do tipo B (m)—ou do tipo C (m, m’),
ou do tipo E (m') — ¢ um conjunto do mesmo tipo, ficando
assim provada a verificagio do axioma &R.

Quanto ao axioma de intersecgdo, comece-se por obser-
var que as intersecgoes de conjuntos do tipo A (m, n) sio
vazias ou conjuntos do mesmo tipo e que 0 mesmo se passa
com o0s conjuntos de tipo B (m), D(m’, n") on k (m").
As interseccdes de conjuntos de tipo C(m, m’) ou sao
vazias ou de um dos tipos B (m), C(m, m’') ¢ E (m’).
Deste modo, para se provar que qualquer intersec¢io de
conjuntos convexos ¢ convexa, basta considerar o caso das
interseccdes em que hd, quando muito um conjunto de cada
um dos cinco tipos. Mas se figuram na ntersecgao um
conjunto de um dos tipos A (m, n) ou B (m) e outro de
um dos tipos D (m’, n’') ou E (m') a intersecgdo ¢ vazia, por
outro lado uma interseccio do tipo A (m,, n;) N B (m,)
¢ wvazia ou do tipo B (m) e uma intersec¢io do tipo
D (m’,, n’;) n E (m’y) ¢ vazia ou do tipo E (m’). Os virios
casos de interseccoes de conjuntos em que figure quando
muito um de cada tipo conduzem a um resultado vazio a
nio ser talvez quando se reduzem a um dos quatro casos
seguintes: A (my, n;) N C (my, m’y), B (m,) n C (my, m',),
D (m'y, n'y) n C (m,, m’) e E (m’;) n C (my, m’y). Nestes
quatro casos o resultado é, respectivamente, vazio ou do
tipo A (m, n), do tipo B (m), vazio ou do tipo D (m’, n’)
e do tipo E (m') ficando assim provado que se verifica o
axioma de interseccio.

Considere-se agora o semiespaco S = B (1) = N, que ¢
simples como se pode verificar pela lista de relagdes de
inclusio. Os semiespacos que nele estio propriamente con-
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tidos sdo todos os A (1, n), cuja reunido é B (1). Os semies-
pacos que o contém propriamente sio os C (1, m'), cuja inter-
secgdo ¢ ainda B (1). E pois S~ =8 =S

20 EXEMPLO:

E=N
" ¢ a classe constituida pelos conjuntos O, {

e por todos os dos tipos seguintes

={m,m+41, ... com

- fm,m-+1, ... com < m

{2, m, m+1, ... com 3 <m

1.2 m m+1,...} com < m.

Analogamente ao que se fez no exemplo
anterior, as relacdes de inclusio possivels — excluidos O
I£ — sdo

(2} €C(m) e {1, 2} €D (m) para todos os valores de m,
e, quando m,, m,, n, e n, satisfazem certas condicdes, que
A (m,, n,) pode estar contido em A (m,, n,), B (m,), C (m,)
ou D (m,), que B (m,) pode estar contido em B (m,), C (m,)
ou D (m,), que C (m,) pode estar contido em C (m,) ou D (m,)
e que I)(m,) pode estar contido em D (m,). Por outro

lado, reunides de conjuntos que sejam todos do tipo A (m, n)

sao do mesmo tipo ou do tipo B (m), reunides de con-
juntos que sejam todos do tipo B (m)—ou do tipo C (m)
ou do tipo D (m)—ddo conjuntos do mesmo tipo. Entio,
se numa classe, totalmente ordenada por inclusio, houver
conjuntos do tipo D (m), a reuniio desses conjuntos é do
mesmo tipo, logo convexa; se ndo houver conjuntos do
tipo D) (m) mas houver ou um conjunto do tipo C(m) ou
o conjunto {1, 2}, a reuniio ¢ do tipo C (m) ou {1, 2}; nio

| I

havendo conjuntos de nenhum dos trés tipos ja conside-
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rados, se figurarem na classe dada ou {1} ou {2} ou um
conjunto do tipo B (m) a reuniio seri {1} ou {2} ou um
conjunto do tipo B (m); finalmente, se houver sé conjuntos
do tipo A (m, n) a reunido serd do mesmo tipo ou do tipo
B (m) Verifica-se portanto &.

Quanto as intersecgoes, note-se que se um dos conjun-
tos dados for O, {1}, {2}, {1, 2} ou A (m, n), quaisquer que
sejam o0s restantes, a intersecgio é convexa e que, se houver
conjuntos de um s6 dos tipos B (m), C (m) e D (m), a inter-
secgdo sera, respectivamente, vazia ou do tipo B (m), {2} ou
de tipo C (m), {1. 2} ou do tipo D (m). Note-se ainda que
a 1nterseccio de um conjunto do tipo B (m) com um con-
junto do tipo C (m) ou D (m) ¢ sempre do tipo B (m) e que
a de um conjunto do tipo D (m) com um do tipo C (m)
¢ sempre deste tipo. Esgotam-se assim todos os casos de
intersecgoes de conjuntos convexos e verifica-se o axioma
de interseccdo.

Os semiespagos, todos simples, sio {1}, {1, 2} e os con-
Juntos do tipo A (3, n) com os seus complementares C (3),

B(3) e D(n+41). Pondo S=B(3), s6 um semiespaco
contem propriamente 5, C(3) =S" e estdo propriamente
contidos em S todos os A (3, n) cuja reuniio ¢ S =S

3.9 LXEMPLO:!

E=f{a b, c, d}.

I'= {0, {a}, {b}, {c}, {d}, {a, b}, {b, c

I:E]'J I}! E‘}r :br Cr 'r‘l.:;:l lr}'

& verifica-se pelas razdes indicadas na 3.2 proposicio
do quarto capitulo e J, como pacientemente se pode veri-
ficar, recorrendo a 3.8 proposi¢do do capitulo anterior. Os
semiespacos sio {a}, {a, b}, {a, b, ¢} e os seus complemen-
tares. Para 5= {a, b}, vem S~ = {a} e St = {a, b, c}.

7.% Proposi¢io: Para qualquer semiespago, S, S~ é ou o
conjunlo vazio ou wum semiespago simples contido
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em SeST éouo {‘;-,'!"J['EE'U 0 WM S.;‘J';H'a'.'-&r-‘i{r{:] H-Hfﬁf:'h'
qite contém S.

Consequéncia das proposigies 3.% e 4.9

8.8 Proposicio: O complementar de ST é (1

complementar de S~ é (E~.5)7

Com efeito, pondo S=LE " > e designando por T, um

qualquer semiespago simples que contenha propriamente 5

e por Ty 0 seu complementar, os semiespagos simples T,

sio precisamente todos os que estio propriamente contidos
em S de modo que

5

v [EST)

[y S
e andlogamente para E ™ 5

2.a Definicao: Um semiespago, S, diz-se d fechado» se
coincide com ST, wabertor se coincide com S
{ definigio estende-se aos casos em que S é 1azio

ou 0 espago.

O espago ¢ sempre fechado e s6 € aberto se nao existe,
na orientacio considerada, semiespago maximo. Analoga-
mente para o conjunto vazio.

9.8 Proposi¢io: Um semiespago aberfo ou fechado ¢
simples.

Da 7.8 proposigio deduz-se que, se S ¢ fechado, como
é distinto de E e coincidente com ST, ¢ um semiespago
simples. E andlogamente no caso de S ser aberto.
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10.2 Proposicio: O complementar de um semiespago
fechado é wm semiespago aberto e reclprocamente.

Se S=S7, ENS=E\S"=(E~S)" conforme a
8.2 proposi¢io e analogamente no caso de ser S=5".
11.2 Proposicdo: Sendo S um semiespago, se ST é aberto,
é também fechado; se S é fechado, é também
aberto.

Quanto a ST, se ST=S, S, ou S, é fechado, quer seja
ou ndo aberto Suponha-se entio que ST 2 S, Se o semies-
pago simples T esta contido propriamente em S*, estd con-
tido em S (1), alids conteria S propriamente e conteria S,
Reciprocamente, se T estd contido em S, esta propriamente
contido em ST porque S S*. Sido entdo equivalentes as
condigies TCS5T e TES e

Y =R B R B el

Ies” TCS

ST ndo ¢é pois aberto neste caso e se é aberto esti-se no
caso anterior e ¢ fechado. Analogamente para S

12.2 Proposi¢io: A proposigio anterior é ainda vdlida
no caso de S ser vazio ou todo o espago.

Por exemplo, se S=E, St=E=E", fechado: se S=0,
St =0t é vazio ou o semiespaco simples minimo, fechado no
primeiro caso e ndo aberto no segundo porque O =0 £ O,
Analogamente para S .

13.* Proposicdo: Se na classe dos semiespagos simples
orientados como S ndo hd semiespagos propria-

(') Note-se que, se 57 = E, nio hd semiespagos simples que
contenham 5 propriamente e T, simples, estd ainda contido em S.
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mente conlidos em S ou se hd um que é o maior
deles, S— é distinlo de S, islo é, S ndo é aberlo,

14.8 Proposicio: Se na classe dos semiespagos simples
orientados como S ndo hd semiespagos que con-
tenham S propriamente ou se ha um que é o menor
deles, S é distinto de S, isto é, S ndo é fechado.

Com efeito, nas primeiras hipdteses destas proposigoes
¢S =0 e ST=E, nas segundas S~ e S sio, respectiva-

mente, €sse Maior € €sse Mmenor semiespaco.

15.2 Proposicdo: Se numa orienlagdo hd dois semiespagos
. J LY - ¥ - i -~

m:;.'r"u’:‘r;, consecutivos guanio a relagdo de inclusdo,

eTg,comT Ty, é1, T,e T, =T, de modo

que nem T, é fechado nem T, é aberlo.

3.2 Definicao: Dado wm semiespago simples, T, de uma
orientacdo, diz-se que a orienlagdo € «densa em 1»
se T é aberto ou fechado. Diz-se que uma orien-
tagdo é sdensa» se é densa em todos os seus semies-

pagos simples.

4.2 Definiggdo: Dado wm semiespago simbles, T, de uma
orientagdo, diz-se que a orientagdo é wcomplela
em T» se T ndo é ao mesmo tempo aberto e fechado.
Diz-se que uma orientagdo é ecompleta» se é com-

pleta em fodos os seus semsespagos simples.

16.8 Proposigdo: Se se verificarem as hipoleses das pro-

posigies 13.2 ¢ 14.9, a orientagdo é densa e com-

plela no semiespago, gue agora se supoe He'I“-’I."IJJ'If'ﬁ, S,

17.2 Proposicdo: Uma orientagdo em que hd apenas um
niimero finito de semiespagos simples nio é densa

mas € t'fJ:J:IHr.!’f:_
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18.2 Proposicdo: Numa orientagdo densa e completa, todo
o semiespago simples é ow aberto ou fechado.

19.2 Proposigdo: Numa orientagdo densa, St é fechado
e S aberlo. A proposicdo vale quer S seja semies-
pago, ou vazio, ou o espago.

Consequéncia das proposicies 11.3 ¢ 12,8 se St ¢ §—
sdo semiespagos. Se S'=FE, StT=E e S* ¢ fechado.
o¢ 5T=0, S=0=0" ¢ ST também ¢ fechado. Analoga-
mente para S

20.» Proposigdo: Na classe dos semiespagos simples duma
orientagdo densa e completa, cada semiespago aberto
¢, quanto a relagio de inclusdo, imediatamente
segurdo por um semicspago fechado excepto se se
fratar do semiespago wmdximo,; cada seiiespago
fechado é imediatamente precedido por um semies-
pago aberto excepto se se fralar do semiespago
minimo.

Considere-se um semiespago, T,, aberto. T, = £ o
logo T, # T, e T,” ¢ E ou outro semiespaco simples, T,,
imediatamente posterior a T, de modo que T, =T, 1s,
donde T, =T,". Reciprocamente, partindo de T," =T
chega-se a T,” % O ou, pondo T,=T,, a T, =T,

z1.* Proposi¢do: Se uma orienfagio é densa em T, o
mesmo sucede @ oposta em T. Andalogamente se
a orientagdo for completa em T.

Consequéncias da 10.8 proposicio.

Consequéncias quanto aos hiperplanos

Dado um corte (0,, @,) no conjunto dos semiespacos
simples duma orientagdo, a reunido, U,, dos semiespacos
menores e a intersec¢do, U,, dos maiores, salvo os casos

T — Yol. 130,°
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extremos de serem vazias ou abrangerem todo o espago,
sio ainda semiespagos simples da mesma orientagio, que
tém de pertencer a ©, ou a ©,, mas nunca a ambas estas
classes. Como U, deve estar contida em U,, hd sete casos
possiveis:

a,) U;=0, donde ®, =0 e U, =0. O hiperplano
associado a (@,, ©,) é vazio,
O=U,cU,=0"#%E. 0, é do mesmo modo
vazia, mas U, ¢ agora um semiespago de 0, e pode
escrever-se 0, = {T:TcU,} e @, = {T: T 21U,
em que a variavel T representa um semiespaco
simples da orientagdo dada. O correspondente
hiperplano é U, # O.

U, = U, € ©, e diferente de O e de E. Pode escre-
ver-se 8, ={T: TSU,} e @, ={T:ToU;} eo
hiperplano associado a (©,, ©,) ¢ vazio. U, ¢
fechado.

U, =U,; & 0, e diferente de O e de E. Pode escre-
ver-se @, ={T:TcUj}l e @,={1:12U;} edo
mesmo modo o hiperplano é vazio. U, ¢ aberto.
OxU,cU,#E. U,;e®; e UseB, U, e U
sio semiespacos simples consecutivos na orlenta-
cio dada, tanto se pode pbr ©,= {T: TS U}
e @8, ={T:T>U,) ol o] B P

como @, ={1:1c U}

1)
e 0, {T: T=2U,} e o hiperplano, ndo vazio,
é Uy~ U,. U, nio é fechado nem U, aberto.
OxE =U;clU;=E. 8,=0¢e ;¢

paco pertencente a 0,. &,= {1:
B, ={T:ToU,}. O hiperplano ¢ E> U, # 0.

U =E e Uy=E donde ©,=0. O correspon-

1m semies-

i el e B

I T i_ 1' [
dente hiperplano ¢ vazio.

Da andlise destes casos deduzem-se duas proposigoes,

22,38 Proposicdo: Qualquer hiperplano ndo vazio estd

associado a wm corle em que os Semiespagos siim-
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ples menores sdo os que estio contidos em determi-
nado semiespago simples e os maiores os que
contém propriamente esse semiespaco ou a wum
corte em que 0s semiespagos menoves sdo o0s que
estdo propriamente contidos em certo semiespago
simples e os maiores os que o contém.

23.% Proposi¢do: Para cada orientagdo, salvo eventual-
menle o caso dos hiperplanos extremos, iguais ao
semiespago simples minimo e ao complementar do
semiespago simples mdximo — se lais semiespagos
existirem —, todo o hiperplano ndo vazio estd asso-
ciado a um corle entre dois semiespagos simples
conseculivos, o wmenor ndo fechado e o maior nio
aberto, e ¢ igual a diferenga entre esses semiespagos.

Reciprocamente, como sucede independentemente da
verificagdo dos axiomas J e R, a diferenca entre dois
semiespagos simples consecutivos ¢ nm hiperplano nio vazio,

242 Proposi¢do: Numa orientacio densa, salvo o caso
aos hiperplanos extremos mencionado na proposi-
¢ao anterior, todo o hiperplano ndo vazio é dife-
renga entre dois semiespagos conseculivos, o maior
fechado e o menor aberto.

Ja na 10.2 definigdo do capitulo terceiro se tratou de
hiperplanos ndo vazios tangentes a semiespacos compostos
da mesma orientacdo e também nesse lugar se referiu que
0 hiperplano nio vazio construido, a partir de um dado
ponto, na demonstragio da 34.2 proposicio do mesmo capi-
tulo se poderia chamar tangente ao ponto considerado.

A introdugio dos axiomas J e & permite retomar o pro-
blema da existéncia de hiperplanos tangentes nio vazios
em condigdes mais gerais.

9.2 Definicdo: Dado um semiespaco composto, S, cha-
ma-se «hiperplano tangente a S» ou «hiperplano
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fronteiro de S» a diferenga ST S, A definigdo
pode estender-se, em relagdo a cada orientagdo, aos
casos em que S é vazio ou é fodo o espago.

25.% Proposi¢io: Para cada orientagdo, o hiperplano
tangente ao espago é o complementar do semiespago
simples mdaximo, £, se tal semiespago existe.
Alids ¢é vazio,

26.2 Proposicdio: Para cada orientagdo o hiperplano tan-
genle ao conjunto vazio é o semiespago simples

minimo, OT, se fal semiespago existe. Alids é
Vaz10.

27.% Proposicio: A 5.9 definigdo deste capitulo coincide
com a 10.% do capitulo terceiro.

Com efeito, se S ¢ composto, os semiespagos simples
que contém S sio precisamente os que contém S propria-
mente.

Conforme a 36.2 proposicdo do capitulo terceiro, o hiper-
]JL’LIIU latllgn"ﬂ'[:‘ d UIIL :‘-L‘!llin't-;iﬁatlj{} composto Intersecta-o e
nio ¢ vazio. O caso dos semiespacos simples ¢ diferente.
Em primeiro lugar porque se o semiespago, T, ndo ¢ aberto
nem fechado, T T ndo é um hiperplano mas a reunido
de dois hiperplanos disjuntos, T T e T\ 1", ambos
legitimos pretendentes ao titulo de hiperplano tangente; em
segundo lugar porque se T ¢ aberto e fechado, T T

¢ vazio. Por isso se considera apenas o caso seguinte.

6.2 Definiggo: Dada wma orientagdo densa e completa
no seu semiespago simples T, chama-se ehiperplano
tangente ar on «fronteiro de T a diferenga 171

28.2 Proposicio: Sendo T wum semiespaco simples duma
Pag ]
orientagdo densa e completa em T, o hiperplano
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tangente a T é um hiperplano ndo vazio e inter-
secta T se e sd se T é fechado, estando neste caso
contido em T.

Como a orientacio ¢ densa, T\ T~ ¢ T~ T ou
T>. T, portanto um hiperplano, ndo vazio porque a orien-
tacio é completa. A suva interseccio com T é vazia no
primeiro caso— T aberto —e igual ao proprio hiperplano
no segundo — T fechado.

29.2 Proposi¢ao: Numa orientagdo densa os hiperplanos
tangentes a semicspagos suniples comsecutivos sao
1gUQ1S.

Sendo T, e T, semiespagos simples consecutivos, T," =T,
e T, nio é fechado, de modo que € aberto, T, =T,, e
I

T, "\T, =T\ T,. Anilogamente se vé que T,"\ T, =
=Tk
30.2 Proposicdo: Sendo T wum semiespago simples duma
orientagio densa e completa em T, salvo o caso
de T ser o semiespago simples mdximo ou minimo,
o hiperplano tangente a T é a diferenga entre um
semiespago fechado e um semiespago aberto.

Consequéncia das proposigies 24.8 e 28.2

7.@ Definicao: Dada uma orientagio densa ¢ complela
e dado wm conjunto, A, ndo vazio nem igual ao
espago, chama-se ¢hiperplano tangente superiormente
a A na orientagdo referidar ao hiperplano tangente
d intersecgdo de todos os semiespagos simples dessa
orientagdo que contém A.

Esta intersecgdo, como se viu na 3.8 proposi¢do, ¢ todo
0 espago ou um semiespago simples. Analogamente, em
vista da 5.8 proposigdo, quanto a definicio seguinte.
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8.2 Definicao: Dada wma orientagdo densa ¢ complela
e dado um conjunto, A, ndo vazio nem igual ao
espago, chama-se «hiperplano langente inferiormente
a A na orientagdo referiday ao hiperplano tangente
a reunido de todos os semiespagos simples dessa
orientagdo que ndo infersectam A.

51.% Proposigdo: Hiperplanos tangentes a semiespagos
complementares sdo iguais.

Com efeito, conforme a 8.3 proposicio,

NS),
. S)*

S)TINIEN(E
R E —S)=

Note-se que, sendo S e E S semiespacos de orienta-
¢oes opostas, se subentende que os expoentes 4+ e — se
referem, num dos membros a uma orientacio e no outro
a outra. Com este esclarecimento sobre o significado de
igualdades como ET"N\E™ = 0"\ 0", a proposicio con-
tinua vilida quando S ¢ vazio ou o espaco.

Daqui em diante supde-se que as orientacdes sio densas
e completas.

32.% Proposicio: O hiperplano tangente inferiormente
a A comncide com o hiperplano tangente superior-
menle a A na orientagdo oposta.

De facto

u T=EX v T)=EN n (E\NT)=

TNA=0 T Clﬂ"‘-,l_."ll. 1':':.'-.‘_:1

=E\nT
T2 A
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em que T=E> T. A reunido dos semiespagos que ndo
intersectam A ¢ pois complementar da intersecgio dos
semiespagos, da orientagdo oposta, que contém A e a con-
clusio resulta da proposigio anterior, atendendo ao esclare-
cimento final no caso de estes conjuntos serem O e L.

33.% Proposi¢io: Sendo A um semiespago, o hiperplano
tangente superiormente a A coincide com o hiper-
plano fronteiro de A referido na definigdo 5.4 ou 6.

Se A ¢ um semiespaco simples, a intersec¢do dos semies-
pagos simples que contém A é A. Se A ¢é composto, a mesma
interseccio ¢ AT, fechado conforme a proposigio 19.# Entdo
At+ = At e AT~ ¢ vazio ou o espago ou um semiespaco
simples imediatamente anterior a A *, Se AV~ =0, ndo ha
semiespagos simples propriamente contidos em A™, nem por-
tantoem A: A =0eATTNATT=A AT, SeAr =k,
A+ = E de modo que A contém qualquer semiespago simples.
Entio, tanto A~ como A"~ sido a reunido de tmlns 0s semies-
pacos simples de orientagio dada e, como ATT=E, vem

AT+t s At— = AT~ A, o que se pretendia provar.

34.8 Proposicio: Sendo A wm semiespago, o hiperplano
tangente inferiormente a A é o semespago simples
minimo, se lal semiespago existir ou o conjunto

l.-i-l--wzt-l

35.a Proposi¢do: Sendo A um conjunto com it so ele-
mento os hiperplanos langenles superiormente e
inferiormente @ A coincidem e coimcidem com o
hiperplano tangente ao ponto que se referir a seguiy
d 10.% definigio do capitulo terceiro.

Como A tem sé um ponto, qualquer semiespago simples,
ou contém A, ou ndo intersecta A de modo que a inter-
seccdo e a reunido a partir das quais se definem os hiper-
planos tangentes superiormente e inferiormente sdo semies-
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pagos simples, distintos porque um contém A e o outro
nao intersecta A, consecutivos quanto A relacio de inclusio
—ou, eventualmente, o espaco e o semiespaco simples maximo
ou o semiespago simples minimo e o conjunto vazio. Em
qualquer dos casos, como a orientacio ¢ densa, de acordo
com a 29.% proposigio, coincidem os hiperplanos tangentes
a ambos esses semiespagos ou conjuntos. E como o corte
definido por esses semiespagos consecutivos— ou pelo semies-
pago simples mdximo e pelo espago, ou pelo conjunto vazio e
pelo semiespaco minimo — coincide com o corte a que se
associava o hiperplano tangente ao ponto dado, como no
capitulo terceiro se definiu, também esse hiperplano coincide
com o0s outros dois.

Considere-se finalmente a seguinte consequéncia impor-
tante, embora elementar, dos axiomas R e J.

36.% Proposi¢io: Todo o hiperplano é convexo.




CAPITULO VII
0 AXIOMA DE TOTALIZACAO

Diversas formas deste axioma

Chama-se ¢axioma de totalizagio»— porque algumas das
suas consequeéncias, alids dependentes também do axioma
de intersecgdo, estabelecerdo que certas reunides de conjun-
tos convexos sio convexas —ou «axioma J» a condi¢cdo
seguinte:

Axioma §. Se um conjunto convexo estd contido na reu-
nido de uma classe ndo vazia de conjuntos convexos,
nesta reumido estd também contido um conjunto con-
vexo que contém a reunido do Primeiro com a inter-
secgdo dos conjuntos convexos da referida classe.

Isto ¢, sendo C, convexo e {Ci:1iel} com I1£0

uma classe de conjuntos, se Co € ) C;, existe um conjunto
16l
convexo, C, tal que

uli2C2GCG unCc.

ig] igel

1.& Proposigio: L equivalente ao axioma de totalizagio
a condigdo seguinte:

t1) Dados um conjunto convexo ¢ uma classe nio
vazia de conjuntos convexos nenhum dos quais
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contém o conjunio dado, se este conjunto estd
contido na reunido dos conjuntos pertencentes
a referida classe, nessa reunido estd também
contido um conjunio convexo que conlém a
reunido do primeiro com a inlersecgdo aos con-
Juntos convexos daquela classe.

—m—
[

E 6bvio que o axioma & implica t,). Reciprocamente,
com as mesmas notacoes da proposi¢do anterior salva a res-
tricio de 0 ndo pertencer a I, dados Co e {Ci:1el} com
CoS UG, a tese do axioma & ¢ consequéncia de t;) se

igl
nenhum dos conjuntos C; contém C,; se, por exemplo, Co €C;,
o proprio conjunto C; pode desempenhar o papel de C.

A condiciio t,) pode simplificar a verifica¢do do axioma &

1 :
por dispensar a consideragio dos casos em que algum dos (4
contém C,, em particular dos casos em que Co € vazio ou
tem um s6 ponto— porque, assim, estando contido em y G,
1el
estd contido em algum dos C;—ou em que um dos (; (t

todo o espago. E evidentemente também ndo ¢ necessario
considerar os casos em que y C; for convexa.
161

2.8 Proposicio: L condicio necessdria, mas ndo sufi-
¥ 4
ciente, para que seja vilido numa estrutura de

convexidade o axtoma de lotalizagido que se veri-

figue a condigdo seguinte:

t.) L : wina classe ndo
vazia de conjuntos convexos tais que, de todos
os conjuntos dados, nenhumn estd contido noutro,
se 0 primeiro conjunto estd contido na reunido
dos da referida classe, nessa reunido estd tam-
bém contido um conjunto convexo que contém
a reunido daguele primeiro conjunto com a
intersecgdo dos conjunios pertencentes a classe

dada.
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E 6bvio que o axioma § implica t,). Que a reciproca
nio ¢ verdadeira, deduz-se do exemplo seguinte:

1.o ExXEMPLO:

E=N

P={{1,8 1,34, ... 1,34 ....m ... (1%
ot S R o W RS s I s

¥

onde m e n designam nimeros naturais. Nido é vélido o

e
15

axioma & porque

N {ire i, 20 .3 uitl 3. 41 4 .

il U L e ey
mas nenhum conjunto convexo contém

Boacdly 0, 23 n 41,35 n (1,8 430 ...

.« N{,3,4,..,mn..J=(N>{1})uU{l} =N.

Verifica-se no entanto a condigio t,) porque uma classe
de conjuntos convexos tais que nenhum deles esteja contido
noutro so pode ser constituida por N {1}, por um con-
junto do tipo {1, 3, 4, ..., m} e por um conjunto do tipo
(1,2, 3,..,n com n<m. O primeiro destes conjuntos
ndo estd contido na reunido dos outros dois:

(1,3,4,...,m} S (N {l

(1,3, 4, ..., mpU NS il 28 ... 0=

={1,3,4,...m} U {2,8,...,n} = (1,2 3,... m
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que é convexo; analogamente
1,23,.,0) SN\ {})U{L34..,m=N,
Mni(,k34..,.mj]=

., Tj,

Adiante se verd que, em presenga de outro axioma,
ja t,) ¢ equivalente ao axioma D.

3.% Proposi¢io: Sdo equivalenles ao axioma de tolaliza-
cio as condigdes seguinles:

ts) Dados um conjunio, A, e uma classe, nio
b ]

vazia, de conjuntos, {Bj: i € I}, cuja rewmido,
U B:, é convexa, qualquer que seja a famiha,
iel

(Ci:iel), de conjuntos convexos que combe-
nham as respectivas reunides A U B;, existe
um subconjunio convexo, C, da reumao, U G

pad
dos conjuntos dessa familia que contém a reu-
nido, A U y Bi, de todos os conjunios dados;
i6l
Dados um conjunto, A, e uma classe, Nnao
vazia, de conjuntos, {Bi:1iel}, tais que todos
estes conjuntos sdo dois a dois disjuntos e que a
reunido,  Bi, dos conjuntos da classe dada
igl
é convexa, quaiquer que seja a familia, (Ci:16 I)
de conjuntos convexos que conlenham as res-
pectivas reunides A U By, existe um subcon Junto
convexo, C, da rewnido,  C;, dos comjunios
161
dessa familia que contém a reunido, A U u B,
1el
de todos os conjuntos dados.
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Mostre-se primeiro que o axioma & implica tg). Dados

A e {Bij:iel} nas condigdes de t3), vé-se que A S n Ci e
1 el

que y Bj ¢ um conjunto convexo contido em  Ci. (Ci:i1el)

il iel
¢ uma familia e ndo uma classe de conjuntos convexos mas
a classe I'* constituida pelos conjuntos, C*, que sio membros
de (Cj:iel) ¢ também formada por conjuntos convexos
cuja reunidio e interseccdo coincidem com yC e n G

igl iel
Entio y B; e I'" estio nas condicoes da hipdtese do
16l

&

axioma & e existe um subconjunto convexo da reumdo

de y C; que contém n Ci U y B,
iel ie] iel

contendo portanto A U B,
el

Que t,) implica t,), ¢ Gbvio, restando provar que t,)

implica o axioma &, Dados Coe {C;:i€1} com Co & y G,
j.e:[

ponba-se A"=nC e A= {Ci:iel} U {CoG:iell].

iel
Considere-se agora, para cada ponto ¢ de Cy, 0 conjunto
B® (¢) formado pela interseccdo de todos os conjuntos per-

dos conjuntos C*, isto ¢

H

tencentes a A" que possuem o ponto c: note-se que existe
pelo menos um tal conjunto porque ¢ € Cy € G e que, pelo
iel
mesmo motivo sempre B* (c) € Cy, vindo y B’ (¢) = Co.
[ !.{:u
Se ¢, e ¢, sio pontos distintos de Cy, B (c,) e B (c;) ou
coincidem ou sdo disjuntos; com efeito, se B” (¢;) # B” (cy)
e, para fixar ideias, existe um ponto, p, pertencente a B™ (¢,)
mas ndo a B" (c¢,), existe um conjunto Bl e A" tal que
c, € B, peCy> B} e também ¢, e C, ~ B —alids ¢, per-
tenceria a B), B* (c,) estaria contido em B} e ndo teria o
ponto p—de modo que B* (¢,) € C, - B!, B (c) € B
e B"(¢;) nB"(c;) = 0. Considere-se agora a classe
VB =DB"(c)} e ponha-se A= A"\ Co. Os con-
C
juntos pertencentes a A e o conjunto A sdo dois a dois dis-
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juntos e cada conjunto B = B® (c) estd contido pelo menos
em um dos conjuntos C;. Seja Cj, um dos tais conjuntos.

Cig contém N CGUB=A"UB2 A UB. Se se verifica t,),
161
como A, A e (Ciy:BeA) sio um conjunto, uma classe de
conjuntos e uma familia de conjuntos convexos nas reque-
ridas condigdes, existe um subconjunto convexo de Cig: C,
Be
que contém A U y B. Entio também
Bea

VCG2C2AU0 y B=(A"\ ()
ie I BeA

— [:."‘:.* *_'[:ﬂ} UCo=A" UG,

uliZ2ZC=2nCuG
161 161

como se desejava provar.

4.2 Proposi¢do: Se¢ o espago tem menos de trés pontos,
verifica-se o axioma de lotalizagdo.

Neste caso, recordando as consideragdes que seguem
a demonstragdo da 1.8 proposi¢io, Cy ¢ vazio, ou tem um
so ponto, ou ¢ todo o espago. Nos dois primeiros casos
estd contido em um dos conjuntos Ci; no tltimo a reuniio
destes conjuntos ¢ também todo o espago e é convexa.

3.8 Proposi¢do: Se na estrutura de convexidade hd menos
de I¥és comjuntos convexos, verifica-se o axioma
de totalizagdo.

Recorrendo a condigio t,), vé-se que neste caso a sua
hipotese ¢ sempre falsa de modo que a condigdo se verifica.
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Independéncia em relacio aos axiomas anteriores

6.8 Proposigio: Os axiomas de reunido, inlersecgdo e
totalizagdo sdo completamente independentes.

Isto ¢, ha exemplos dos oito casos possiveis de verifi-

cacdo ou ndo-verificacio de cada um dos axiomas. Como
se viu no comeco do capitulo quinto, os dois primeiros
exemplos desse capitulo e os dois primeiros do anterior
abrangem os quatro casos de verificagdo e ndo-verificagdo
dos axiomas & e & e em todos cles se verifica o axioma 3
por forca da proposicio anterior. IExemplos dos quatro
casos restantes em que o axioma & ndo se verlfica sdo os
seguintes,

1.0 EXEMPLO:

{a, b, c, d}

= f1). {a}, {b Y:-fa: b}, & c), fh; ¢}, B}

Esta estrutura satisfaz o axioma de reunido em virtude
da 4.2 proposicio do capitulo quarto e o axioma de interseccdo
como se vé recorrendo 4 3.2 proposicdo do capitulo quarto.

1

Pondo ;= {a, b}, Co={a, c} e Co= {b, ¢} vise que
niao ¢ vilido o axioma J.

i} o =
720 FXEMPLO:

I3

Conforme a 1.8 proposicio do capitulo quarto ndo se
verifica o axioma de reunido; a verificacdo de & pode obser-
var-se como no exemplo anterior e a nio-verificagio de &
pondo C;, — {a. b, d}, Ca={a, ¢, d} e &= Ib, ¢, d}.
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{a, b, c}.
= {0, {a, b}, {a, ¢}, {b, ¢}}.
O axioma de reunido ¢ satisfeito em virtude da 4.8 pro-

posi¢do do capitulo quarto; o axioma de intersecgdo ndo se
verifica porque E ndo é convexo, nem o axioma & como

se vé pondo C;, = {a, b}, C, = {a, c} e C; = {b, c}.

40 EXEMPLO:

fa, ¢}, {b, ¢ll.

E analogo ao anterior, s0 diferindo por nido ser valido
o axioma de reunido visto ndo ser O convexo.

0 axioma de totalizacdo, as subestruturas e as estruturas
induzidas

/.2 Proposicdo: Para que se verifique o axioma de tola-

lizagdo nao é mecessdrio que o mesmo suceda cm

todas as suas subestruturas nem suficiente que se

verifigue em alguma.

Com notagoes analogas as da 5.2 proposi¢do do capitulo
quarto e da 7.% do quinto, basta considerar os exemplos
seguintes.

5.0 EXEMPLO;
{a, b, c}, T'= 8 (E),

- {ﬂ'r ]:]I F}s

{{a, b}, {a, c}, {b, c}}.
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A primeira destas estruturas satisfaz evidentemente ao
axioma de totalizacdo; a segunda, que ndo satisfaz, ja foi
considerada no exemplo anterior.

6.0 EXEMPLO:

E fa, b, ¢},
I' = {{a, b}, {a, c}, {b, c}}.
Bi=1a b ¢}
[ = {{a, b}}.
A primeira destas estruturas acaba de ser considerada

no exemplo anterior; a segunda satisfaz ao axioma de tota-
lizacdo em vista da 5.2 proposicio.

8.2 Proposicio: Se nuwma estrutura de convexidade se
verifica o axioma de tofalizagdo, o mesmo sucede

nas subestruturas incluidas nos diversos subcon-
juntos do espago.

Com efeito, dados um conjunto convexo e uma classe
de conjuntos convexos da subestrutura incluida no subes-
paco L', tais conjuntos sio também convexos na estrutura
de convexidade definida em E e o conjunto convexo C que,
segundo o axioma J, af existe e satisfaz certas relagdes de
inclusio é também convexo e satisfaz na subestrutura
incluida em E’ as mesmas relacdes porque estd contido
na reunido dos conjuntos da classe dada, que estd con-
tida em E’.

9.3 Proposicdo: Para subestruturas induzidas, ndo se
verifica propriedade andloga a da proposigio
anterior.

Basta com efeito considerar o seguinte exemplo,

B="Yal. 230.0
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7.9 EXEMPLO:

B =g b c d.e

]

11 - 'Ir'ur:"l, h, {li. :;’i__ cooal :.h'. c, f}":

¥

E'={a b, c}

A subestrutura induzida em E’ ¢ definida pela classe
I" = {{a, b}, {a, c}, {b, ¢c}} e ja no 4.2 exemplo se viu que

o axioma & ndo era satisfeito. Mas em (E, I') nenhum

conjunto convexo pode estar contido na reunido de uma
classe de conjuntos convexos sem estar contido num desses
conjuntos: ¢ portanto sempre falsa a hipotese de t;) veri-
ficando-se essa condicdo.

Consequéncias do axioma de totalizagdo

10.8 Proposi¢do: Dados irés conjunfos convexos, Co, C,
e C,, se dois deles estdo contidos na reunido dos res-
tantes — por exemplo C, S C,UC e C,SC, U
estas duas reunides, que sdo zgmua, contém um
conjunto convexo que contém a reunido desses con-
sunios, C, U C,.

De facto, se C,SC, U {3 e (< C;uC;, ambas estas
reunides coincidem com C, U G, U C; e do axioma de tota-
hzagdo se deduz que z.xhh- um subconjunto convexo, C,
de CyUC; que contém C, U (C, n Cy). Mas este con-
junto vem sucessivamente igual a (C, U C,) n (C, U C,),
(CUG)Nn(Culy) e a Gu (€ nCy), contendo por isso
Cy e C, U C, e sendo entdo igual a este conjunto.

11.8 Proposigdo: Se cada um de trés conjuntos convexos
estiver contido mna reunido dos oulros, estas trés
reunides, que sdo iguais, sao um conjunto convexo.
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A conclusio da proposi¢io anterior completa-se agora
com C, U C, = C, U C; vindo portanto estes conjuntos iguais
a C, convexo. Note-se que, independentemente do axioma
de totalizacdo, a reunido dos trés conjuntos ¢é convexa se,
além da hipdtese da proposicdo anterior, um dos trés con-
juntos estiver contido noutro: por exemplo, se C, < C,,
C;ECUuC=C e CGuGu (=0, convexo.

12.a Proposi¢io: Mesmo em presenga dos axiomas de
reunido e infersecgdo, ndo ¢ possivel deduzir do
axtoma de tolalizagio wma proposigido andloga a
anterior mas relativa a quatro conjuntos convexos.

Basta considerar o exemplo seguinte.

8.9 EXEMPLO:

E={a, b, c,d, e}

I'= {0, (a}, {a, b}, {a, ¢}, {a, d}, {a, b, d},
{a, c, d}, E}.

O axioma de reunido ¢ vilido em consequéncia da
4.3 proposi¢do do capitulo quarto e o de intersec¢io pode
verificar-se usando a 3.2 do quinto. Para o axioma de tota-
lizagdo pode utilizar-se a 1.#® proposi¢io deste capitulo e ver
que a hipotese da condigdo t;) que ai figura so é satisfeita
quando Co, = {a, b, d} ou Co = {a, ¢, d} ; no primeiro caso
a classe {Cj:i1el} € constituida por {a, b} e {a, d} ou
{a, ¢, d} ou ambos estes conjuntos e em qualquer hipd-
tese N C = {a} £ Co podendo pér-se C = C,. O segundo

iel
caso, Co = {a, ¢, d} é andlogo. Atendendo as consideracdes
que precedem esta proposi¢do, vé-se que o unico caso em
que, de trés conjuntos convexos, nenhum estd contido noutro
¢ o da classe {{a, b}, {a, c}, {a, d}}; mas também nenhum
destes trés conjuntos estd contido na reunido dos outros dois
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e nunca se verifica a hipétese da proposicdo anterior sendo
nos casos triviais, H& no entanto quatro conjuntos con-
vexos, {a, b}, {a, c}, {a, b, d} e {a, c, d}, cada um contido
na reuniiao dos restantes, cuja reunido nao ¢ convexa.
Embora este exemplo se refira a uma estrutura de con-
vexidade arbitririamente definida num conjunto finito, pode
reproduzir se uma situagio inteiramente andloga com a nogio
usual de convexidade de conjuntos de pontos do plano.
Faca-se corresponder ao ponto a o interior de um semicir-
culo, aos pontos b e ¢ as extremidades do diimetro que ¢
parte da sua fronteira e ao ponto d um ponto qualquer da
sua semicircunferéncia; substitua-se {a} pelo referido nte-
rior do semicirculo e os restantes conjuntos convexos com

dois e trés pontos pelas reunides deste interior com o corres-

pondente ou os correspondentes pontos da sua fronteira.
Facilmente se wverifica que estes conjuntos sio convexos
no sentido usual mas que a reunido de todos eles niao o é
pois precisaria de incluir todos os pontos do didmetro be.

13.8 Proposicio: Dados trés conjuntos quaisquer, A, A,
e A se as reunides de um deles com os oulros
dois, A, U A, e A, U A,, forem convexas, qualquer
que seja o conjunto convexo, C,, que contenha a
reunido desses outros conjunlos, Ay U Ay, existe um
conjunto convexo, C, tal que

.‘jﬁ.l L.I EE :l 1-I - ‘\I'l LU ;'112 =.,__' ;ﬁlﬂ.

Basta utilizar a condicdo t;) pondo A = Ay, B, =A,,
B,=A, e C;, =A; U A; e atendendo a que C,2 A, U A,
Nestas condictes C, U Ca= A, U A; U C,= A; U C,.

14.2 Proposicao: Dados trés conjunlos quaisquer, se as
frés reunides que se podem formar fomando esses
conjuntos dois a dois forem convexas, o mesmo

sucede a reunidao de fodos.
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Isto €, se AU A, A, UA; e A, U A, forem convexas,
A, U A, UAg também o ¢é. Trata-se de uma consequéncia
da proposi¢do anterior, atendendo a que se pode agora
por Cy = Ay U A,

15.2 Proposi¢do: Dada uma classe de conjuntos, se forem
convexas lodas as reunides de dois quaisquer — dis-
tintos — desses conjuntos, também serdo convexas
todas as reunides de mais de dois desses conjun-
tos, desde que em nmitmero finito e ndo lodos iguais.

Seja {Ai:1el} a classe dada e considere-se a reunido
de um numero finito, =2, desses conjuntos, excluido ja o
caso de todos serem iguais:

:"Lj-l U .-112 L) v
e n=2

Suponha-se a tese demonsirada para n < m e considere-se
a reunido A; U ... U A; - Se 0s conjuntos A; , ..., A;

a reunido ¢ convexa pela hipétese da proposigio.

-

== 1
sdo todos iguais, nada ha a provar; se alguns sio iguais
mas nao todos, cai-se na hipotese da indugdo; se sio todos
distintos, [:;'til THS ¢ -"‘L.'“ 1} U "1"... e {;\jl [ ;'"L.'II I} U A

m - 1

sio convexas pela hipétese da indugio e A; U A; € con-
=7

vexa pela hipotese do teorema. Entdo, da proposi¢io ante-
rior deduz-se que A; U...U4; , ¢ também convexa.
Note-se que se a classe dada tem menos de dois elementos
tanto a tese como a hipétese da proposigio se verificam
trivialmente.

16.2 Proposicio: Para reunides de wma infinidade de
conjuntos ndo se verifica uma propriedade andloga

a anterior.

Basta com efeito considerar o seguinte exemplo.




118 O Institulo

9.0 EXEMPLO;

E=N
r

=] 2

Recorrendo & condigdo t,) vé-se que o axioma de tota-
lizagio ¢ valido nesta estrutura de convexidade por falta
de pares de conjuntos convexos entre os quais nao valha
uma relacio de inclusio. Pela mesma razio a reunido de
dois conjuntos da classe I' ¢ sempre convexa. Mas a reunido
de todos os conjuntos dessa classe ndo o é,




CAPITULO VIII

CONSEQUENCIAS DOS TRES AXIOMAS

Consequéncias dos axiomas de intersec¢do e totalizacgdo

1.2 Proposicio: Dados um conjunto A e uma classe,
ndo vazia, de conjuntos, {Bj:1e€e I}, cuja reuniio,
v Bi é convexa,
16l

a) Aoy Bi € u (AcgB;).

iel i6 ]

Da 12.% proposigio do capitulo quinto deduz-se que
AcBi ¢ convexo e da foérmula c¢) do capitulo segundo

que AcB; conttm A U B;. Sendo y B; convexa, a con-
16 |
digdo tg) do capitulo anterior implica que y (A ¢ B;) con-
16
tém um conjunto convexo, C, que contém AU y B e
igl
portanto também-—2.% proposigio do capitulo segundo —

{.J"s U Bj}h = Aoy B;

iel i@l

2.% Proposi¢do: Com as mesmas hipoteses da proposi-
gdo anterior,

AcyuBi= y (AaB)).

igl el

Porque cada um dos conjuntos reunidos no segundo
membro estd contido no conjunto do primeiro membro desta
igualdade em wvista da 25.3 proposigio do capitulo segundo.
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3.2 Proposi¢iio: Com as mesmas hipdleses das proposi-
goes anleriores, (A o B;) é convexa.
16 1

E uma consequéncia imediata da proposigio anterior
e da 12.2 do capitulo quinto.

As duas proposicdes anteriores estabelecem, respectiva-
mente, que a opera¢do ¢ ¢ distributiva em relagio a qual-
quer reunido convexa de conjuntos e que o facto de uma
reuniao de conjuntos ser convexa ndo se altera quando se
aplica, quer aos conjuntos dados, quer 4 sua reunido, um
operador do tipo A 6.

4.8 Proposi¢do: Dadas duas classes, ndo vazias, de con-
qunios {Aij:1el} e {Bj:)e]J} cujas reunides
SE_,FIEHH convexas

Eu fti}ﬂ‘.'u HJ} =\ U Ei‘ilﬂlgj}
iel je ] igl je]

Com efeito da 2.* proposi¢ao deduz-se primeiro que

(UAi)o(u Bj)=u (U Ai)aeBj]
il JE ) je] 1el

e, atendendo a propriedade comutativa da operagio o

— 20.8 proposigio do capitulo segundo — vem o mesmo
conjunto igual a

i

U“'}j{IU:"L;j = Ufigjﬂ;ﬁ;ij'=u u{.'*!l.ilj_H”.
jr.J iel jeJ iel i€l j!:_!

O significado elementar desta proposicio é que, dadas
duas figuras convexas, A e B, o envdlucro convexo, A ¢ B,
da sua reunido coincide com a figura formada pela reuniio
de todos os segmentos que unem pontos da primeira com
pontos da segunda-—ou, se A se reduz a um ponto, com
o cone de vértice A e base B.
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3.* Proposi¢io: Qualquer que seja a decomposigdo de
um conjunio convexo numa reunido de subconjun-
tos, ele coincide com a reunido dos envilucros con-
vexos das reunides desses subconjuntos tomados dois
a dois.

Se se trata do conjunto vazio expresso como reuniio
de uma classe vazia, a proposi¢io ¢ evidente. De contrério,
se A= A; ¢ convexo, ¢, conforme as proposi¢des 13.2 do

16 ]
capitulo quinto e 19.* do capitulo segundo, igual a

A=A=AcA=(UA)c(UA)
el jsl

e, conforme a proposigdo anterior,

podendo ainda, se I tiver mais de um elemento, acrescen-
S—raA o i i i e A T R B
tar-se—visto que Aj o Aj = A; © (A4i, U Ay) = A; o A; —que

Elementarmente, se um conjunto é convexo, coincide
com a reuniio dos segmentos que unem os seus pontos dois
a dois. Mas a reciproca ndo ¢ verdadeira como a seguir
se diz.

6.2 Proposicio: Dos axiomas de intersecgio e tolaliza-
¢do ndo se deduz que, dada wma classe de conjun-
tos, se se fornarem os envdlucros convexos de todas
as reuntoes desses conjuntos dois a dois, a reunido
de lodos esses envilucros seja convexa.

Basta considerar o exemplo seguinte.
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1.0 EXEMPLO:

E = N,
' = {{2, 3, ...,n} :ne N} U {N}.

Como no 9.2 exemplo do capitulo anterior pode-se veri-
ficar a validade do axioma de totalizacio e ¢ também 6bvia
a do de interseccio. Considerando a classe I' e designando
por m um elemento de N, {2, 3, ..., m} s {Z 3. iy 1} ==
= {2, 3, ..., max {m, n}} eI'. Mas a reuniio de todos os
conjuntos do tipo {2, 3, ..., n} é {2, 3 ...,n, ..}, que nio
¢ convexo.

7.8 Proposi¢ao: Dada wma classe, ndo vazia, de con-
juntos, se a sua reuniao contém os envélucros con-
vexos de fodas as reunides que se podem formar
com dois desses conjuntos, contém também os envo-
lucros convexos de todas as reunides de wum numero
finito dcsses conjuntos.

Se a classe dada tem um s6 conjunto, A,, a hipotese
da proposigio estabelece que A, 2 A; 6 A; = A, — férmula c,)
do capitulo quinto—de modo que A; = A, que ¢é convexo
conforme a 12.2 proposi¢io do mesmo capitulo. Suponha-se
a tese provada quando se tratar de reunides de n < m con-
juntos —para m=2 a tese ¢ evidente—e considere-se o
envélucro convexo duma reunido de m - 1 conjuntos da
classe {Aj:i€61}:
A = :“.jl 4] :"LH!',F pas .'1!.'1”3 Rk
Tal conjunto ¢, conforme as proposigdes 23.8 ¢ 20.2 do
capitulo segundo, igual a

Aj . © (Aj, o «""liz G ..0 ;"L.'m}

m =

sendo ﬁ.-lu.%i!z:r... cr.-*ti,l — B convexo de acordo com uma

proposigdo que hd pouco se citou. Ora este conjunto pode
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escrever-se como reunido dos conjuntos {p}, com peB,

constituidos pelos seus proprios pontos um a um, Se B é

vazlo, A= A; 6 0= A; O A; . que estda contido
. m -+

HEk =t 1]
em  A; pela hipétese da proposicio. Se B # O, a 3.2 pro-
igel
posi¢ao da

= U (A, 0) S U (4,

pe b p&b

em que A; designa um dos conjuntos A; a que pertence p.
Ora esta ultima reunido, pela hipétese da proposicio estd
contida em  A;.

i6l

8.2 Proposicdo: Se a reunido de wum nibmero finito de
conjuntos contém os envélucros convexos de todas
as reunides que se podem formar com dois desses
conjuntos, tal reunido é convexa.

Porque, conforme a proposicio anterior, sendo A,,
Ay, ..., Ay 05 conjuntos dados, A, 0 A,0...6 A, que é con-
vexo, esta contido em A; U A; U ... U A, e coincide portanto
com esta reunido.

A proposigio que se acaba de deduzir ndo se pode, sem
a intervencdo do axioma de reunido, generalizar para reu-
nides de uma infinidade de conjuntos, como ficilmente se
observa no 1.2 exemplo supra.

Consequéncias dos trés axiomas

9.2 Proposicdo: Dada uma classe, ndo vazia, de con-
Juntos a sua reunido é convexa se contém todos os
envélucros convexos das reunides que se podem for-
mar com dois quaisquer desses conjunios.
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Isto é, se UAI2u u (A cAi), uAi ¢ convexa,
igl el iyel iel
Considere-se com efeito a classe A formada por todos os

conjuntos, L, que tém as trés propriedades seguintes:

b) L £ y Aj
16 1
¢) L é uma reunido de conjuntos da forma
AimcAi o ... Ajn em que os indices i[l}l,
i(2), ...,1(n), em nimero finito, pertencem a I
d) L ¢ convexo.

Ordenada por inclusio, A forma um conjunto parcialmente
ordenado, que ¢ indutivo porque a reunido dos conjuntos L
pertencentes a uma subclasse de A totalmente ordenada por
inclusio satisfaz ainda evidentemente as condigdes b) e c)
e também, em vista do axioma de reunido, a condigio d).
A possui entio um elemento, L., miximo. Se Lnp= y A},
16l
fica provada esta proposigdio. Como I ndo ¢ vazio, existe
pelo menos um conjunto A; e, para qualquer deles, A; = A g A;
~férmula c,) do capitulo quinto—¢ um dos conjuntos L
de A: entiose L..=0, A;=0 donde Aj =0, e L, = y Ai
igl
ficando também provada a proposi¢io. Seja pois Ly ndo
vazio e diferente de U Aj, po um elemento de y Ai~\ Ln
i6l igl
e Aj, um dos conjuntos A; a que pertence p,. Conforme
a condicao c)

Ln'. =t :::ti (h, 1) @ "'h (h, 2) @ =« *'1"1' (h, :=E|-:-E.
heH

em que H # 0. De acordo com a 3.* proposigio

Ao Ly = ;"'L:-“ T YU I_.-"'L:.LhI NG s O .-"L,,Ihl J'-I-."] -

he H

0

= J _-qll'jn i) .."iiil |:]|_. ]_| [ Y .1|_ I.:1.1 =-|1_t'= ;_

heH
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Ora, segundo a 7.2 proposi¢io, da hipdtese desta deduz-se

que esta reunido estd contida em  Aj. A; oL, satisfaz
iel

entdo a condigio b) e, evidentemente, a condigdo ¢). Que
se trata de um conjunto convexo resulta da prépria
expressdo Aj, o L, e da 12.2 proposigio do capitulo quinto.
Portanto A; 6L, pertence a A e contém L,. Mas
Aj, 6 Lin 2 Aj, 9 po ¢ Ly de modo que ¢ absurda a hipdtese

de ser o conjunto maximo L, distinto de y A;. Ora neste
iel
caso, como ja se disse, a proposi¢io ¢ verdadeira.

10.2 Proposi¢iio: Dada wma classe ndo vazia de conjun-
tos, se as reumioes de dois quaisquer desses con-
Juntos sdo convexas, a reuntdo de todos também o é.

Consequéncia imediata da proposi¢io anterior, visto que
se a reunido de dois conjuntos é convexa, coincide com o
seu envélucro convexo.

11.2 Proposi¢do: Os axiomas de reunido e inlersecgio,
mas ndo o de tofalizagdo, sdo consequéncias da con-
digdo seguinte:

e) Dada wma classe ndo vazia de conjuntos, a
sua reunido é convexa se € SO se conlém os
envolicros convexos de fodas as reunides que
se podem formar com esses conjuntos tomados
dois a dots.

(Juanto ao axioma de reunido, dada uma classe de con-
juntos convexos, {C;:iel}, totalmente ordenada por
inclusdo, quaisquer que sejam os conjuntos C; e C; a ela
pertencentes, se por exemplo C;<C,), C;ju C;=C; e C;6C, EC,
conforme a proposigio 21.2 do capitulo segundo, de modo que
a reunido de todos os conjuntos C; contém qualquer envolu-
cro convexo CjoC, e € portanto convexa. Quanto ao axioma
de intersecgdo, dada a classe {Cj:ieI} de conjuntos con-




126 O Instituto

vexos,seja C=nCie{p:pe C} o conjunto dos pontos de C.
16 |
C= y {p} e quaisquer que sejam os conjuntos {p,}, {Ps}
peC
e G, {p;} U {p,} e, conforme a proposi¢io acima referida,
{p,} o {p.} estio contidos em C;. Entio {pi} o {ps} EC

e C é convexo. Que ndo se verifica o axioma & pode obser-
var-se no seguinte exemplo.

290 ExXEMPLO:

E=1{a,b,c,d,e,f

Para se mostrar que se verifica a condigio e) comece-se
por provar que, dada uma qualquer reuniio de conjun-

tos, U A;, ela é convexa se contém todos os envolucros
igl
convexos Aj o Ay, das reunides de dois desses conjuntos.

Observe-se primeiro que coincidem com E todos os envo-
lucros convexos dos seus subconjuntos excepto os seguintes

O=0:

fai™

P o 5
{a}* ={a}, {b} {b}, {c}

(b, c}* ={b, c};

)

{{I-:.'*' = {A h;.h == -:.;i_r t”

i

M ; %
je}"={a,c}"=ia, e} ={

Portanto, se A = y A; contém {f}. ou {b, e}, ou {c, d},

.|I'
ie 1

ou {d, e}, e se contém todos os A; 6 A, como algum A,
possui o ponto f ou alguma reunidio A; U Aj, contém {b, ¢},
ou {c, d}, ou {d, e}, e o respectivo .-ll] a .-Lu E, vem A =L,
convexo. Resta considerar os casos em que A< {a, b, c,d, e}
mas, se possui d, ndo tem ¢ nem e, e, se tem e, nio possul b
nem d —isto é, os casos em que A estd contido em {a, b, d},
{a,c, e} ou {a,b,c}. No primeiro caso, se A contém {d}
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ou {a, b} e contém todos os Aj, o A, contém {a, b, d} e é
convexo, alids A= {a} ou A= {b} e é também convexo:
analogamente no caso de A estar contido em {a, c, e}.
Se AS {a, b, ¢! e contém todos os Aj, ¢ Aj, ndo pode con-
ter {a, b} nem f{a, c}, cujos envélucros convexos nio estio
contidos em A; ¢ entdo A igual a {a}, {b}, {c} ou {b, ¢}
€ convexo em qualquer destes casos. Para se provar que,
reciprocamente, se  A; é convexa, contém todos os Aj o A,
16l

basta verificar que o axioma de interseccio ¢ vélido nesta
estrutura de convexidade e atender 4 proposicio 21.2 do
capitulo segundo. Finalmente, para se ver que o axioma
de totalizagdo se ndo verifica, basta considerar os conjuntos
Co=1{b, ¢}, C;=1{a, b, d} e Cy = {a, c, e}, tais que
CoSC,UCy={a, b, ¢, d, e} mas que esta reunido nio con-
tem nenhum conjunto convexo que contenha Co U (C; N C,) =
= {a, b, ¢}, cujo envélucro convexo é E. Note-se ainda
que nesta estrutura de convexidade também se verifica o
axioma de reunido.

Os problemas dos semiespagos

No final do capitulo terceiro assinalaram-se algumas das
principais diferencas entre as estruturas de convexidade aqui
estudadas e nogdo usual de convexidade. Dos trés proble-
mas ai postos, o segundo ficou esclarecido, no capitulo sexto,
com a introdugdo dos axiomas de reunido e interseccio.

Quanto aos outros problemas, considerem-se os seguintes
exemplos,

3.2 EXEMPLO:

E={a,b,cd,e,f).

I’ = {0, .{a}, (b}, {c}, {d}, {e), {1}, {a, b}, {a, ¢},
{a, e}, {b,d}, {b, £}, {c, d}, {c, e}, (d £}, le, },
{a, ¢, e), {b, d ). {a b ¢ d}. la b e fi.
el o L e S
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Trata-se essencialmente do 4.9 exemplo do capitulo
terceiro em que se fizeram pertencer & classe dos conjuntos
convexos ainda os conjuntos O, L e todas as intersecgOes
dos primitivos conjuntos convexos de modo que se verifi-
cassem, como ndo ¢é dificil observar, o axioma de intersec¢do
e, pelo argumento habitual, o de reunido. Como além de
O e E os novos conjuntos convexos apenas tém um ou dois
pontos ndo ha novos semiespagos e continua a haver, como
naquele exemplo, semiespacos orientados e nio orientados.
Vejamos que se verifica porém o axioma de totalizagio.
Para simplificar note-se que nesta estrutura de convexidade
hd certas simetrias. Com efeito, supondo que o espago ¢ o
conjunto dos vértices de um octaedro regular em que a se

opie a b, c adeeaf os conjuntos convexos serio o con-
junto vazio e o espago, os que tém apenas um ponto, 0S

que sio formados por quatro vértices situados num dos
planos de simetria do octaedro, os que sio constituidos pelos
vértices de duas determinadas faces opostas, {a,c,e} e {b,d, 1},
os que sio formados por dois vértices de uma dessas faces e
0s que englobam dois vértices opostos. Deste modo a estru-
tura de convexidade fica invariante se se trocar cada vértice
com o seu oposto ou se se permutarem circularmente os ver-
tices de uma daquelas faces e, correspondentemente, os da sua
oposta. Se ndo se verificasse o axioma de totalizagio, a
interseccdo N C; que af se considera nio poderia ser vazia e
iel
poderia supdr-se, em virtude das simetrias apontadas, que
possuia o elemento a. Os eventuals conjuntos C; perten-
ceriam pois a classe
f {a}, {a, b}, {a, c}, {a, e}, {a, ¢, e}, {a, b, c, d}, {a, b, e, {} }.
Se em {C;:ie I} hd apenas conjuntos com 1, 2 ou 3 ele-
mentos, ndo sendo a sua reunido convexa ¢ {a, b, ¢}, {a, b, e}
ou {a, b, c, e}, vindo em qualquer dos casos n C; = {a} pois
iel
se em {C;:ie I} apenas figurassem {a, c, e} e {a, c} ou {a, ¢}
a reunido seria {a, c, e}, convexa. Mas nos trés casos apon-
tados a referida  C; ndo contém conjuntos convexos C,, sem
iel
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o elemento a, salvo, no primeiro caso, {b} e {c}, no segundo,
{b} e {e} e, no terceiro, {b}, {c}, {e} e {c, €}. De qualquer
modo a reuniio C, U n C; é convexa.
iel
Se em {Ci:iel} figura o conjunto {a, b, c, d} e se a
reunido dos conjuntos desta classe ndo ¢ convexa, sé pode
ser {a, b, ¢, d, e} vindo n C; = {a} ou = {a, ¢}. No primeiro

161
caso essa reunido pode conter sete conjuntos, C,, sem ele-
mento a: {b}, {c}, {d}, {e}, {b.d}, {c, d} e {c, e}, mas as res-
pectivas reunides Co U n C; estiio contidas em {a, b, ¢, d} ou

i6]
{a, c, e}. No segundo caso é preciso considerar as reunides
de {a, ¢} ndo sé com aqueles sete conjuntos que ndo pos-
suem a mas também com todos os outros C, contidos em
{a, b, ¢, d, e} e que nio contenham {a, c}, 1sto é com {a},
{a, b} e {a, e}. Mas as respectivas reunides continuam a estar
contidas em {a, b, ¢, d} ou {a, c, e}. Se em vez de {a, b, c, d}
se considerasse o conjunto {a, b, e, f}, as conclusdes seriam
andlogas — bastaria trocar d com f e ¢ com e. Verifica-se
pois, como se desejava provar, o axioma de totalizagio,

4o EXEMPLO:

E={a, b,c¢ q,e}.

P — {D: ‘{ﬂ-}, {]-ﬂ: {C'_:'_- ':.d'lf: ':r'-:J 'II:"]'J ].-ﬂ': {EJ C}: {ﬂ, f.';:
{b, ¢}, {b, d}, {c, d}, {c, e}, {d, e}, {a, ], c},
{a,c. el b, c.dl, fcod el EL

Trata-se essencialmente do 5.2 exemplo do capitulo ter-
ceiro, com a diferenga de se incluirem na classe dos conjuntos
convexos O, E e as intersec¢des dos primitivos conjuntos
convexos de modo que, como no exemplo anterior se verifi-
quem os axiomas & e J. Também como no exemplo ante-
rior, ndo tendo os novos conjuntos convexos mais de dois
pontos, ndo hd novos semiespagos e sdo portanto os mesmos
os hiperplanos. Para se provar a validade do axioma de
totalizagio, convém notar que esta estrutura de convexidade

i — Vol. 130.°




130 O Instituto

se ndo altera por uma permutagdo circular das letras a, b,

d e e, podendo facilmente ver-se esta simetria se estes pontos

forem os vértices de um quadrado e ¢ o seu centro. Mas

esta simetria conduz agora a duas hipdteses: ou o conjunto

nio vazio n C; possui um vértice do quadrado, a por exem-
el

plo, ou possui o centro, c.

A marcha da demonstragio ¢, de resto, semelhante a do
exemplo anterior e bastarda esbogd-la. Na primeira hipétese
a classe dos conjuntos convexos, distintos de E, que possuem a
é {{a}, {a, b}, {a,c}, {a, ¢}, {a,b,c}, {a,c,e}}. u(;é {a, b, e}

161
ou {a,b,c,e}; nCié {a}l no prinurit'n caso € {a} ou {a, c} no
iel
segundo.

Co podera ser {b} ou {e}, ou ainda {c}, {b, c}, {c, e}, ou

ainda {a}, {a, b}, {a, e}. De qualquer modo C, U n C; esta con-

i6l
tida em {a,b}, {a,e} ou {a,b, c}, {a, c,e}. Na segunda
hipitese a classe {C;:1eI} é extraida de {{c}, {a, c}, {b,c},
{c,d}, {c, e}, {a,b,c), {a,c e}, (bedl, {c,d,e}}; u G,
16l
para ndo ser convexa é {a,c,d}, {b,c, e}, {a, b,c,d},
{a, b, c, e}, {a,c,d, e} ou {b,c, d, e}. Por motivos
de simetria basta considerar os casos em que coincide
com {a, ¢, d} ou {a, b, c, d}, vindo n Ci = {c} no primeiro e
iel
a {c}, ou {b, c}, no segundo. C, podera ser, respectiva-
mente, {a}, {d} ou ainda {b}, {a, b}, {b, d}, ou ainda {c},
{a, ¢}, {c, d}, {b, c,d}). Co U n C; vem de qualquer modo
el

contida em {a, c}, {c, d}, no primeiro caso ou em {b,c},
{a, b, ¢}, {b, ¢, d} no segundo.

Os exemplos anteriores mostram pois que, mesmo em
presenca dos trés axiomas aqui estudados, que nio sé sio
compativeis com, mas também implicam a defini¢io usual de
convexidade, continuam abertos o primeiro e o terceiro dos
problemas que no fim do terceiro capitulo se enunciaram.
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DOCUMENTOS SOBRE A RESTAURACAO

Continuado do vol. 129.0, pdg. 274

1653 — FEVEREIRO — 10

Visconde amigo Eu El Rey uos enuio mvito saudar
como aquelle § amo. He forcado buscar effeitos de cujo
procedido se possa sustentar quatro mil infantes, oito-
centos cauallos e hua armada consideravel, que tudo e
ainda muito mais he necessario para assistir nesta corte,
e a guardar e deffender no tempo presente pois consiste
nella a conseruagad do Reyno. E considerando eu que
os bens da coroa e ordens estado primeiro obrigados ao
seruico da Coroa § os patrimoniais de cada hum, e que
estes se achad tam carregados com as degimas e mais
contrebuico@s d pagad para a guerra, e que minha fasenda
nad tem outro effeito liure que poder applicar a esta
despesa mais que o quinto dos asucares, e outros de
menoi consideracad § todos tenho applicados sem me
ficar algum; fui seruido resoluer, § os comendadores e
donatarios paguem o quinto (incluindose nelle a de¢ima)
do rendimento de suas comendas e qvaisqver befis das
ordeiis, e de todos os § possuirem da coroa emgvanto
durar a occasiad J se espera, tendo por gerto de quem
os donatarios e comendadores sad § nad sé pella obri-
gacad dos befis que fica appontada, mas pellas mayores
que concorrem em suas pessoas, que como sad as § mais
trato, sad as ¢ por esta causa tem mayor lugar em minha
afeicad, folgarad m.'* de largar aquella parte tam neces-
saria para conseruar o todo, e deffender co ellas suas
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honrras, suas uidas, e sua propria terra, entendendo que
assy como o trabalho e necessidades do Reyno lhe sad
causa desta despesa, o descango e o socego que Ds. lhes
daria lha restituira como acrecentamento das merces
que desejo e determino fazerlhes. Encomendouos muito
q considerando estas razo€s com a atengad § todas pedem,
¢ 0 q deueis a quem sois e 4 memoria daquelles de quem
descendeis, regebais esta resolucad minha com tanto con-
tentamento § sejais exemplo dos mais como espero de
uos, ¢ uos merege a estimagad que fago de vossa pessoa.
Escrita em Lix.* a 10 de feuereiro de 1653.

R L:I '|bl'

o

=
11

Para o Visconde de uilla noua de serueira

1653 — FEVEREIRO — 22

Vizconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquele que amo. Com esta carta se vos remetterad
duas que me escreueo Manoel Lopez Branda6 gouernador
do Castello de Vianna sobre o excesso que entende comet-
ter o juiz de fora Tavares em prender dous soldados
do Castello; Encomendouos que inteirado do que contem
estas cartas, emformado particularmente do que passou
nestas prizo€s procureis accomodar estas dicensoés de
modo que fazendosse o que for justica seja por uia e
ordem dos ministros a que tocar. Escrita em Lx.* a 22
de feu.™ 653.

Ra’_".'

O Conde de Prado Jorge de Mello

P.* o g. das armas da Prou. do Minho.
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1653 — FEVEREIRO — 25

Visconde amigo. Eu El Rey vos enuio m." saudar,
como aquelle § amo. Por cartas de 14 de Margo de 644.
16 de feuereiro de 650, e 18, de Dez.® de 52. Vos ordeney
fizesseis aualiar as obras § Gaspar Lobato de Lancoés
tem feito no castello delapella de @ he Alcayde Mor
francisco Vieira Guedes, e satisfeito do g ellas impor-
tassem, fosse francisco Vieira metido de posse do dito
castello, o qval ora me fez a peticad q se vos remettera
cO esta carta, e a copia das citadas, pedindo em rezao
do § nella apponta se faca a aualiagad das ditas obras
por officiaes de fora da terra, § bem o entendad, e o
em { se aualiarem se pague pella via g da peti¢ad vereis;
encomendouos que tanto § receberdes esta carta ordeneis
g logo se aualiem estas obras por officiaes de fora da
terra, estando presente o Veedor geral, e a parte, ou seu
procurador, e sendo satisfeito Gaspar Lobato do § se lhe
deuer, fareis meter de posse o dito Castello a francisco
Vieira dandosse com isso fim a suas duuidas; e auisar-
meeis logo de como se comprio, ¢ executou esta ordem
para o ter entendido. Escrita em Lx.* a 25 de feu.”
de 653.

Rey

O Conde de Prado Jorge de Mello

Para o Gou.”” das Armas dentre Douro, e Minho

1653 — FEVEREIRO — 28

Visconde amigo Eu El Rey vos enuio m.'" saudar,
como aquelle @ amo. Hauendo uisto a vossa carta de 4.
de Dezembro proximo passado, em § me representastes
as miserias e necessidades § padecem os soldados do
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Castello Santiago da Villa de Viana por falta dos paga-
mentos, e mais rezo€s § referis, Me paregeo dizeruos, §
ao Cons.” da fazenda mando ordenar com nouos apertos,
q procure q estes pagamentos se fagcad com a pontuali-
dade @ he justo haja, nos semelhantes, em rezad de
seruirem em praga fechada. Escrita em Lx.* a 28 de
feu.™ de 1653.
Rey

O Conde de Prado Pedro Cesar de meneses

Para o Gou.”" das armas dentre douro e minho

1653 — MARCO — 4

Vixconde Amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle § amo. Sem embargo do que me repre-
zentaes em carta de 5 do passado; hey por bem deis a
execugaod o que uos mandei ordenar por carta de 23 de
Janeiro sobre fazerdes recolher separadamente nos alma-
seiis da [ortaleza da Villa de Vianna hua boa partida de
monigofs das que se uos remetem todos os Annos para
prouimento das fronteiras e a quantidade dellas g for,
€ as razoés que tive para tomar aquella rezolucad enten-
dereis do papel que ser4 em companhia desta carta.
Escrita em Lix.* a 4 de Marco de 1653.

Rey

P.* o Vixconde de Villa noua de Ceru.™

1653 — MARCO — 19

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio m.'° saudar
como aquelle @ amo. Com esta carta se uos remetera
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hud peticad de gregorio ferreira Machado, em que pelas
rasoes que nella aponta pretende ser occupado no posto
de Governador da comarca de Guimaries no tocante as
cousas da milicia; Encomendo uos que uendo a sua peti-
¢ad me informeis de tudo o § refere, e pede nella com
uosso parecer, para com isso lhe poder mandar deferir
como mais convenha a meu servico. E com a uossa
informagad, me tornarcis a remeter a mesma peticad.
Escrita em Lx.* 19 de Marco de 1653.

Rey
O Conde de Prado Pedro Cesar de meneses

P.* o Gou.”” das armas da Prou.®™ do Minho

Visconde amigo. Eu El Rey vos enuio m.'" saudar,
como aquelle § amo. Com esta carta Se VOs remettera
hud peticad de Izabel Gli (?) veuua moradora em Agoa
leuada, freguesia de Passos termo da Villa dos Arcos, em
q pellas rezoés § nella apponta, pede lhe escuze de ser
soldado auxiliar a francisco seu filho unico; encomen-
douos § vendo a dita peticad, e tomando as informacoés
q julgardes por necessarias prouegjais o § vos parecer
mais conueniente no requerim.'* desta molher. Escrita
em Lx.* a 20 de Marco de 1653.

RL’:}'

O Marques Almirante Jorge de Mello

Para o Gou.”" das Armas dentre douro e minho
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1653 — ABRIL — 19

Vizconde amigo. Eu El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Por duplicados auizos se tem
entendido que o inimigo tem junto e uay juntando gente
em Monterrey e preuenido grande quantidade de estacas
e outros petrechos e que o intento uerdadeiro destas pre-
uencoes he para fabricar e presidiar hii forte no sitio de
Villarelho que fica na Raya junto a praca de Chaues, ¢
porque eu mando encarregar a Joanne Mendez de Vas-
concellos gouernador das armas daquella Prouincia de
Tras os montes procure por todos os meos q forem
possiueis impedirlho para estoruar o dano que poderia
fazer a praca de Chaues, e aquella Prouincia se se forti-
ficasse naquelle sitio, e elle nad o podera fazer s6o com
o poder que ha na Prouingia, Vos encomendo que quoando
tiuerdes auizo seu de que he tempo de o soccorrerdes, o
facaes com o mayor numero de infantaria e cauallaria
que for possiuel tirar dessa Prouincia e tam a tempo que
possa chegar este socorro na occasiad para que for neces-
sario, e tendo este negocio da qualidade de que he nao
vos encarrego a execucad desta ordem com palauras de
mayor aperto, tendo por certo que a cumprirels tam
inteiram.'* e que me haja por bem seruido de Vos, e tenha
muito q Vos aggradecer. Escrita em Lx.* 19 de Abril
de 1653.

Rey
0O Conde de Prado Pedro Cesar de meneses

P 0 g." das armas da Prou.* do Mynho
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1653 — ABRIL — 29

Visconde amigo. Eu E| Rey uos enuio m.'® saudar
como aquelle @ amo. Vi a uossa carta de 2 de Jan.™ pPro-
ximo passado, em que apontais as razoes porgd deuia ser
prouido Domingos Mendes Aranha que esta gouernando

a praga da Insoa, na companhia de que he Capitao
Rodrigo Pereira Stomajor Alcaide mér de Caminha e
darlhe a elle o soldo que ate gora gozou com a dita
companhia; e porque nesta forma (conformandome com
0 q uos pareceo) lhe tenho mandado passar os despachos,
me pareceo auisaruolo para g o tenhais entendido; e que
a patente q mandei passar a Domingos Mendes Aranha
leua declaragad, que a praca da Insoa, que se ha de guar-
necer com a dita companhia, ha de ficar subordinada ao
gouernador de Caminha na forma que esteue ategora.
Escrita em Lix." 29 de Abril de 1653.

Rey
0 Conde de Prado O Marques Almirante

P." o gou." das armas da Prou™ do Minho

1653 — ABRIL — 30

Visconde amigo. Eu el Rey uos enuio m.' saudar
como aquelle @ amo. Porg.” tenho encarregado ao
Dezembargador Francisco Botelho de Abreu a auerigua-
¢ad dos Capitulos que contra o Mestre de Campo fran.®
Peres da Silua derad os officiais da Camara da Villa de
Moncad, e a das queixas que delle fizerad as Camaras
das Villas de Valenca, Valadares, e Melgago e os officiais
da guerra, que seruem nessa Prou.s* cu jo papel me envias-
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tes com a uossa carta de 21 de Jan.”™ proximo passado,
dando me contadellas. Vos encomendo ordeneis ao Mes-
tre de campo fran.” Peres da Silua, sendo saya da
praca de Viana, para onde o mandastes ir ate outra
ordem minha em contr.® Escrita em Lx.* 30 de Abril
de 1653.

Rey
O Marques Almirante O Conde de Prado

P! o gou. das armas da Prou.* de Entre Douro,
e minho

1653 — MAIO — 15

Visconde amigo. Eu El Rey uwos enuio m.'* saudar
como aquelle @ amo. Hoje foi Deos seruido leuar para
si 0 Principe Dom Theodosio meu sobretodos m.'* amado,
e presado filho, de que me acho com a pena, e sentim.'”
que facilm.'® podeis considerar. E pareceome mandar-
uolo auisar para d tendoo entendido ordeneis que pelos
Cabos, e officiais da guerra § seruem nessa Prou.”™ se
facad as demonstracoes de sentim.'” que em semelhantes
casos se costuma. Escrita em Alcantara a 15 de Maio
de 1653.

ney

w

P.* 0 gou.” das armas da Prou.” do Minho

1652 — MAIO — 24

Dom Joad per graca de Deos Rey de Portugal, e dos
Algarues daquem e dalem Mar em Africa, senhor da
Guiné &.* faco saber a vos Dom Diogo de Lima Bisconde
de Villa noua da Serueira, do meu Cons.” ¢ gouernador




Documentos sobre a Restauracio 141

das Armas da Prouingia de entre Douro ¢ Minho, que no
Cons.” de minha faz." se uio a uossa carta que por elle me
escreuestes, em oito 'de Mayo corrente, em que reprezen-
tais as negessidades que padecem os officiaes e soldados
do Castello sad Tiago da villa de Vianna por lhe faltar ha
muito tempo, o pagamento de seus soccorros, e o § obrais
em razad disso, § he o que se 'deue esperar do zello com
G progedeis em meu seruico. E logo se tratou de mandar
procurar dinheiro para se acodir a este soccorro, para o
qval enuiareis ordem para se cobrar o primeiro qvartel da
consignacad q se tem dado na Alfandegua desta cidade,
para paguam.' dos ditos soldados que uinda se cobrara.
El Rey nosso 5. o Mandou por Ruy de Moura Tellez do
seu Cons.” de Estado e vedor de sua faz* Feliciano
Machado fez em Lx.* a vinte e qvatro de Mayo de mil e
seisgentos sincoenta e 'dous annos. Gaspar de Abreu a fez
escreuer.

Ruy de Moura

1653 — MAIOQ — 25

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio m.' saudar
como aquelle § amo. A gregorio ferreira Machado de Eca
fui seruido nomear por gouernador da Comarca de Gui-
maraés no tocante as cousas da milicia. De que me pare-
ceo auisaruos para § o tenhais entendido, Escrita em
Alcantara 25 de Maio de 1653.

Rey

O Marqgues Almirante Saluador Correa de Saa i
Beneuides

P." o Gou.” das armas da Prou.” do Minho




0 Instituto

1653 — MAIO — 31

Bisconde Amigo. Eu El Rey vos enuio mvito saudar
como aquelle que amo. Por ser informado de alguas
inqvietacoés de Francisco de Azeuedo Coutinho, irmao de
Vasco de Azeuedo Coutinho dessa Prouingia, cauzado da
muita ociosidade com que dizem uiue. Vos encomendo
muito e mando, o remetaes ligo a esta Corte, auizando
de sua chegada a ella, para dispor da pessoa desse fidalgo,
como for seruido, e o mandar para parte onde possa mere-
cer as honras e merces deuidas a sua qualidade, sem a
queixa e escandalo, g de presente se affirma ha de seu
modo de uiuer. Escritta em Lisboa a 31. de Maio de 653.

R:':f
P.* o Bisconde de V.* Noua

1653 — JUNHO — 6

Visconde amigo. Eu El Rey vos enuio m.'" saudar,
como aquelle § amo. Em dous do corrente chegou aqui o
correo { despachastes com a vossa carta de 28. do pas-
sado, e com { enuiastes a qQ Joanne Mendez vos escreueo,
pedindouos o soccorreseis, ¢ a copiada com q lhe respon-
destes aduertindoo dos auizos § ultimam.'® hauieis tido
de Galisa, e das espias § tinheis metido naquelle Reyno
para alcancar com mais certeza os mouimentos 'do ini-
migo p.* § tendo noticia de d elle puxa pella gente de
guerra § tem na vossa opposicad0 para Monte Rey o
soccorrerdes logo, com quatro centos Infantes, ¢ quarenta
cauallos, e pareceome dizeruos § nisto tendes procedido,
como convinha e mvito conforme a confianca § Eu faco
de vossa pessoa, e do zelo com § attendeis a meu seruigo,
encomendouos mvito, § na conformidade de que escre-
uestes a Joane Mendez, lhe enuieis o soccorro com grande
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promptidadé logo que tiuerdes segundo auizo seu, para
o fazerdes de que entenda § o inimigo o quer cometter.
Escrita em Lx.* a 6 de Junho de 653.
Rey
Fran.” de Sousa Coutinho

Saluador Correa de Saa i beneuides

Para o Gou.” das Armas da Prou.” dentre Douro
e Minho.

1653 — JUNHO — 17

Visconde amigo Eu E]l Rey vos enuio mvito saudar,
como aquelle § amo. Com esta carta se vos remettera
hud peticad do Mestre de campo francisco Peres da Silua,
em q pellas rezo€s q apponta, pede que sem embargo da
deuassa q de seus procedimentos se tem mandado tirar,
possa assistir na praga de Saluaterra, e gouernala, pois o

fazelo nad impede o curso da Justica. Encomendouos que
vendo, e considerando a dita peticad, prouejaes na mate-
ria do g ella conthem, como vos parecer justica, e for-
mais conueniente a meu seruico. Escrita em Lx.*a 17 de
Junho de 1653.

Rey
O Conde de Soure

Pedro Cesar de Meneses

Para o Gou.” das armas do Minho

1653 — JUNHO — 19

Visconde amigo. Eu El Rey vos enuio m.'* saudar
como aquelle § amo. Eu fuy seruido mandar fixar editaes
€m J. do corrente, g todos os officiaes da guerra § tives-




144 0 Instituto

sem postos nas fronteiras deste Rn.” e se achassem nesta
corte, e tiuessem acabado ou nad o tempo das licencas
com § vierao, e se lhes concedeo prorrogandolhas, se reco-
lhessem logo as fronteiras, e fossem exercitar os seus

postos, sendo obrigados a enviar certido@s de q se presen-

tou cada hum na sua prouincia do Veedor geral della den-
tro de 15 dias contados do da data do Edital, com comina-
¢ao aos § assl 0 nad comprissem, ¢ nad enuiassem as
certido€s a Secretaria do meu Cons.” de guerra, demais
de se lhes prouer logo seus postos, se procederia contra
elles com a demonstracad de castigo § Eu fosse seruido,
e pareceome auisaruolo, e mandaruos, g na conformidade
desta minha resolucad, para os postos daquelles § encor-
rerad na pena della, me proponhaes os sogeitos g estiue-
rem a caber nelles, com relacad de seus seruicos na forma
das ordeiis dadas. Escrita em Lx.* a 19 de Junho de 1653.

R[‘j.'
Franc.” de Sousa Coutinho

Saluador Correa de Saa i beneuides

Para o Gou.”" das Armas de entre Douro ¢ minho.

1653 — JUNHO — 29

Visconde amigo Eu ElRey vos enuio muito saudar,
como aquelle § amo. Mando a essa fronteira do Minho
o Dezembargador francisco Botelho de Abreu a deuassar
dos procedimentos de francisco Peres da Sylua Mestre de
Campo do terco dessa Prouincia, e pord elle pede Meiri-
nho e homefis § o acompanhem, § tenho por cousa
escusada entre soldados, Me pareceo encomendaruos, e
ordenaruos, mandeis pellos officiaes militares assistir a
este Dezembargador em qvanto estiuer occupado na deli-
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gencia, para q obre nella, como conuem a meu seruico.
Escrita em Lx."* a 29 de Junho de 1653.
Rey
Saluador Correa de Saa i beneuides

Pedro Cesar de Menezes

Para o Gou.” das Armas dentre Doure e Minho

1653 — JULHO — 8

Visconde amigo. Eu E| Rey vos enuio m.'” saudar,
como aquelle § amo. Encomendouos, e mando, § nas
proposico€s § me fizerdes declareis sempre o tempo, § os
nomeados ouuerem seruido por fees de officios, aduer-
tindouos, que sem isto se vos nad respondera as vossas
consultas e vos fareis § esta carta se registe nos liuros
da Veedoria dessa Prouincia, e manifestar nas pracas
della esta minha resolugad para a todos ser notorio, o §
por ella ordeno, ¢ mando. Escrita em L.* a 8 de Julho
de 1653.

Rey

O Conde de Prado

Saluador Correa de Saa i benauides

Para o Gou.” das armas do Minho

1653 — JULHO — 10

Visconde Amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle que Amo. Com carta uossa de 30 do pas-
sado se recebeo a que tiuestes de P° de faria gouernador
do Castelo de Crasto Laboreiro; porque uos fez auizo do
modo com que elle e seus soldados fizerdao a prizad do

10 — Veol. 130.°
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Gouernador, e Abade de Lobios, e outras pessoas, que por
contemplacad do gouern.”” daquella prouincia tratauio
introduzir pratica neste Reyno muito contra meu Seruico
¢ auizaes tinheis mandado uir ahi os prezos para com
elles se fazerem as deligengias que tiuesseis por necessa-
rias te se descobrirem os portuguezes, que com elles cos-
tumauao communicar; E porque este negocio em § tanto
uai ao Reyno, he da importangia g sabeis, e he preciza-
mente negessario aueriguarse a uerdade, e substancia delle
p.* conforme ao que se alcancar se acudir com remedio
aqvilo que o pedir; Vos encomendo mvito que logo que
receberdes esta carta (se ainda o nad ouuerdes feito)
ordeneis que os presos seiad examinados com todo o
aperto, para que declarem os confidentes que tinhad dessa
banda, que he o pringipal intento, com que uos mandei
encarregar aquella prisad; e de tudo o que disserem, e
rezultar da deligencgia, se farad autos que me remetereis
com breuidade, aduertindo que rezultando culpa contra
algum Portuguez, o prendereis logo antes que se possa
auzentar. O cuidado com que dispuzestes este negocio
he m." proprio de quem sois, e conforme ao § sempre
costumaes ter em meu seruico, Agardecouolo m.'* e da
minha parte o fareis a P.° de faria certificandoo que plo
que obrou nesta occasiad lhe mandarei fazer a merce que
ouuer lugar,
Escrita em Lix." a /0 de Julho de 653,

R{Jj\

P* o Gou." das Armas da prou.* de Entre douro
¢ minho.

1653 — AGOSTO — 19

Vizconde amigo. Eu ElRey vos enuio mvito saudar
como aquelle que amo. Por outra carta minha de 9 de
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Outubro do anno de 651 vos mandei auizar (como tam-
bem se fez aos mais gouernadores das armas) da resolu-
cad que fuy seruido tomar em ordem a nad ser prouido
em posto de guerra pessoa algua sem primeiro mostrar
folha corrida porque conste que naéd esta obrigada a jus-
tica nem cometeo crime de que esteja por liurar orde-
nando que nas proposicods que se me fizessem se decla-
rasse assy e que estauad habeis para entrar em meu
seruico, E porque tenho entendido que esta ordem se nad
obserua, e que no comprimento della ha omissaé de que
rezultad grandes inconvenientes a meu seruico, ¢ a boa
administracad «da justica por ser contra o que dispoem
as leys do Reyno que nad permittem que seja prouido em
posto quem tiuer semelhante impedimento, Vos enco-
mendo, e mando facaes que daqvi em diante pello que vos
toca se obserue inuiolavelmente a ordem que sobre este
particular tenho dado porque succedendo o contrario o
estranharey muito, ¢ demais de mandar depor os proui-
dos a todo o tempo que conste estad criminosos se uzara
com elles da demonstracad de castigo que parecer a res-
peito 'da culpa que lhes achar. Escrita em Lx.* 19 de
Agosto de 1653.
Rey

0 Conde de Prado Pedro Cesar de Meneses

P.* 0 G.”" das armas da Prou.* do Minho

1653 — AGOSTO — 31

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio m.'” saudar
como aquelle § amo. Considerando os inconvenientes
que se seguem de, os Governadores, e mais ministros §
me seruem assi no Reino, como fora delle (cujos officios
nao sao perpetuos) se ualerem de certidoes, instrumentos
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de testemunhas, cartas das camaras, ¢ de outras pessoas
sobre seus procedim.'”* Hey por bem que daqui em diante
senad aceite papel algli desta qualidade em nenhum de
meus tribunais (ainda g se diga que nad he procurado
plos tais Ministros) durando o tempo de seus gouernos,
e acabados elles, senad bastar o testemunho de suas resi-
dencias procurarad os que lhes bem estiver. E porque
conuem tenhais entendido esta minha resolucad, me pare-
ceo fazermos della este auizo. Escrita em Lix.* 31 de
Agosto de 1653.
Rey

O Conde de Prado
Saluador Correa de Saa i benauides

P.* o0 Gou.” das armas da Prou.”™ do Minho

1653 — SETEMBRO — 5

Vizconde amigo. Eu El Rey vos enuio mvito saudar
como aquele que amo; Por conuir atalharse o dano que se
segue de se hauer dar liberdade aos escrauos fugitiuos que
se passad de hit Reyno para outro, e de que se seruem
todos pella falta que ha de gente de seruico; Com atten-
cad a isto e a que a hospitalidade senad deue permittir
geralm.'* em tempo de guerra, nem em preiuizo de ter-

seiros: fuy seruido resoluer que os escrauos que se pas-
sarem para este Reyno se tomem por captiuos para meu
seruico, dandosse me conta em chegando para que com
isto se euite o nad uirem, nem fugirem. E pareceome
auizaruos desta minha resolucad para que na forma della
facaes se proceda daqui em diante pello que vos toca
e esta carta se registara onde conuier para que a todo
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tempo conste do que por ella ordeno. Escrita em Lx.*
5 de Set.™ de 1653,
Rey

O Conde de Prado Pedro Cesar de Meneses

P* o G.”f das armas 'da Prou.® do Minho.

1653 — SETEMBRO — 30

Visconde amigo. Eu E] Rey uos enuio m.'" saudar
como aquelle § amo. O mestre de Campo Manoel Lopes
Brandad Gouernador do Castello de Viana me pedio lhe
fizesse m.* de lhe conceder 1.** por tempo de dous meses
para uir a esta corte acodir a alglis negocios § diz tem
nella de m.'" importancia; E pord tenho por justificadas
as rasoes perd pede esta licenca me pareceo ordenaruos
lha concedais em meu nome pelo tempo que pede nad
hauendo inconveniente que obrigue ao contrario; e uos
emq.'” durar sua auzencia encarregareis aquelle gouerno
a pessoa 'de maior confianga, e fidelidade que uos parecer.
Escrita em Lx.* 30 de Setembro de 1653.

Rey
0 Conde de Prado

Pedro Cesar de Meneses

P.* o Gou." das armasda Prou.” do Minho

1653 — OUTUBRO — 10

Visconde Amigo. Eu El Rey uos enuio mvito saudar
como aquelle § amo. Tenho conuocado Cortes para esta
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cidade, que creo comegarad a uinte do corrente, e deter-
mino jurar nellas o pringipe Dom A° meu sobre todos
mvito amado e prezado filho; e porque pla ocupacao que
de prezente tendes, nad podeis uir a ellas: vos encomendo
fagais uosso procurador hui das pessoas que tem uoto
p." em uosso nome poder jurar e assistir as Cortes.
Escrita em Lix" a 10 de Outr.” de 1653,

Rey

P." o Visconde de Villa noua.

1653 — OUTUBRO — 17

Bisconde Amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Ao Vedor g.*' dessa Prouincia
tenho comettido certa deligengia muito de meu seruico,
que pende dos liuros da Contadoria e Veedoria, e posto
que de seu zelo e actiuidade fio o fara com todo o cuidado,
quis tambem que corresse por uossa conta, o de lho appli-
cardes, para que com mais aten¢ad se empregue no nego-
ceo, e satisfaga com a breuidade que tanto se lhe enco-
menda por carta particular, Escrita em Lixboa a 17 de
Outt.”™ de 653.

Rey

P.* 0 Bisconde de V.* Noua

1653 — NOVEMBRO — 5

Bisconde amigo. Eu El Rey vos enuio muito saudar

como aquelle que amo. Sobre o L.* Belchior Salazar
de Carualho jviz de fora de Guimarags, por ordem que
tinha da Rellagad do Porto, naé hauer querido remetter
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ao auditor da gente 'dessa prouingia, Francisco Gomes de
Brito, culpado numa resistencia, e Antonio Francisco, em
algiis latrocinios, que se queriad valler do priuilegio de
soldados, sem o serem, e¢ os tinha presos na cadea da
mesma Villa de Guimaraés, fui informado, o mandareis
ameagar com emprazamentos e prizo€s, em caso, que elle
nao desse cumprimento a avoccatoria do auditor, reme-
tendolhe os delinquentes. E porque, estando o negogeo
nesses termos, vos nad toccaua proceder na forma que
me dizem, uos quiz aduertir, como por esta o fago, vos
nao torneis a intrometter, na administracao da justica,
¢ deixeis correr os termos della, plos ministros a que per-
tenge, conforme o regimento, g para semelhantes materias
mandey dar. Escritta em Lisboa a 5 de Novembro de 653.

Rey

P.* o Bisconde de Villa noua.,

1653 — NOVEMBRO — 6

Bisconde Amigo. Eu El Rey uos enuio mvito saudar
como aquelle que amo. Por se me reprezentarem as quei-
xas que ha na Villa de Barcellos do gouernador della
Francisco Pereira Pinto, e particularmente a resistencia
que elle, e Joad da Cunha Sargento mor ¢6 hum mulato
seu tambor fizerdo ao Lecenceado Manoel da Fonseca
Tinoco Ouuidor da mesma Comarca, de que sahio ferido.
Houue por bem fossem prezos, ¢ remetidos a cadea da
Rellacao do Porto. E fiando de uos fareis esta diligencia
co todo o segredo, a bom modo: me pareceo cometeruola
(como por esta o faco) aduertindouos me hauerei por mal
seruido se ndo surtir effeito. E se entenderdes ser mais
conueniente para o ter, que a de a execugad outro qual-
quer ministro, 'dispois de lhe encomendardes a cautella
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que tanto he necessaria em semelhantes negocios: me aui-
zarels de seu nome, que se tomarda em lembranca, para
que em cazo que nao a ponha por obra; mande proceder
contra elle como me parecer mais iustica. Escritta em
Lx.* a 6 de Nouembro de 653.

Rey

P.* o Bisconde de Villa noua.

1653 — NOVEMBRO — 28

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio mvito saudar
como Aquelle que Amo. Regebeosse hua carta uossa em
companhia de outra da Condeca de Crescente que uos
escreueo pella parte de Caminha, e auisaes que a reposta
que lhe dereis fora reformar as ordefis que tenheis pas-
sado para senad admittir com ella correspondencia, ou
communicaciio algui; e posto que emquanto uos ahi assis-

tiz fardo pouco dano suas cartas, me pareceo conueniente
o que dispuzestes, e uolo agardeco, nas mais fronteiras
ha semelhante cuidado. Escrita em Lix.* a 28 de Nouem-
bro de 1653.

Rey

P.* o Vixconde de Villa noua de Cerur.?

1652 — NOVEMEBRO — 29

Visconde Amigo. Eu o Principe vos enuio muito sau-
dar como aquelle § amo. Tenho mandado leuantar qua-
tro mil Intantes para assistirem nesta Corte e sua vezi-
nhanca, e tres mil mais para guarnicio da Armada que
tenho mandado fazer. E porque estes se hao de fazer
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nas Comarcas de Ribatejo, pareceo que os outros se
deuiad fazer nas prouingias mais distantes, e couberad a
essa pla menor repartigad, mil e trezentos: Encomendo-
uos que logo que regeberdes esta carta, e o regimento das
leuas, os mandeis leuantar a tempo, que possad ser nesta
Corte nos primeiros de M.” @ vem, ¢ os hireis remetendo
em tropas na forma costumada 4 ordem de Dom Aluaro
de Abranches Mestre de Campo general junto a pessoa
de El Rey meu s.°" ¢ pay. Para esta despesa se vos reme-
tem em comp." desta carta treze mi] crusados e plas tro-
pas § forem uindo hireis auizando da despesa § se faz
com os socorros que p hora sahirda dos ditos treze mil
cruzados p." se uos prouer de outro dr.” sem faltar aquella
qvantia negessaria para as pagas dos soldados; e se uos
pareger conueniente remetelos por Mar o fareis p. Vianna.,
Escrita em Lix.* a 29 de Nour.” de 1652,

Principe

P.* o Visconde de Villa ncua de Ceru.™

1653 — NOVEMBRO — 30

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio m.'® saudar
como aquelle § amo. Antonio de Sousa Donatario do lugar
de Val de Perdizes que estd prisioneiro na Corunha, me
representou os trabalhos, e incomodidades, que esté pade-
cendo naquella prisdo ha gvatro annos, sem auer meio
para conseguir liberdade; ¢ que so agora com occasiao
da prisdao que nessa Prou.* se fez na pessoa de Dom Gon-
callo de Araujo Gouernador de Lobeos lhe disserdo que o
trocariad por elle. E porque Antonio de Souza por sua
qvalidade, zelo, e seruico he merecedor de todo o fauor.
Vos encomendo procureis que o seu troco se effeitue logo
por este gouernador para § por meio delle, possa conseguir
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a liberdade g pretende. Escrita em Lx.* 30 de Nou.™
de 1653.
I":L._.'LI
O Conde de Prado

Pedro Cesar de Meneses

P.* o0 Gou.”” das armas da Prou.® do Minho

1653 — DEZEMBRO — 20

Vixconde amigo. Eu El Rei uos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Se gqvizerdes acompanhar na jor-
nada que a Viscondeca uossa molher me dizem faz a esta
Corte a curarse de seus achaques, uos congedo por esta
carta licenca para o poderdes fazer aduertindo g haueis de

tornar a continuar o gouerno dessa prouingia, que uos
tenho encarregado. Escrita em Lix.* a 20 de Dez."”
de 1653.

Rey

P o Visconde de Villa Noua de Ceru.™

1653 — DEZEMBRO — 24

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio m." saudar
como aquelle § amo. Luis de Magalhais que uindo do
Maranhad, aonde seruio de Gou.” foi rendido de oito naos
de Dunquerque, ¢ Biscaya q andauao a corso nesta costa,
e leuado a Galiza aonde esta ha tres meses, me pedio lhe
fizesse merce conceder p.* seu troco 4 Simad de Mendoca
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Arraes, que foi feito prision.™ em Tanger ¢ por assi o pedi-
rem os Ministros del Rey de Castella daquelle Reino.
E pord eu tenho dado para troco do capitao Joao Paes de
Carualho § ha m."* annos esta prezo em Seuilha a Simad
de Mendoca, e para este effeito o mandei leuar a Eluas,
€ por esta rasao senad poder trocar por elle Luis de Maga-
lhais vos encomendo, o encarrego m.'” procureis buscar
algi prisioneiro q haja nessa prou* p." se trocar por elle
Luis de Magalhais. E vos tereis cuidado de me auizar
logo da diligencia § nisto fizerdes. Escrita em Lx* 24 de
Dez." de 1653,
Rey

Dom Alu.® de Abranches
de Cam.™

Pedro Cesar de Meneses

P." 0 Gou.”" das armas da Prou.” do minho

1653 — DEZEMBRQ — 27

Visconde amigo. Eu E| Rey vos enuio m."” saudar,
como aquelle § amo. O Sargento mor Manoel Ferreira
Banha, e o capitad Manoel de Bulhodes, o Alferes Fran-
cisco Domingues e Joad de Mello, me representarad, g
uindo «de meu seruico do Maranhad, para este Reyno, com
temporal arribaraé ao de Galiza, donde foraé prisioneiros,
¢ o sargento mor aliangado veo a trattar de seus trocos
pedindome se fizessem por cutros castelhanos prisionei-
ros, encomendouos, e hei por muy encarregado, procureis
por essa parte e vossa jurisdicad, qvanto antes for pos-
siuel effeituar este troco com outros prisioneiros Caste-
Ihanos, ou Galegos de iguaes postos, para § os nossos
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consiguad sua liberdade, e possad uir continuar meu
seruico. Escrita em Lix.* a 27 de Dez." de 1653.

Rey
0 Conde de Prado Pedro Cesar de Meneses

Para o Visconde Gou.”" das Armas do Minho

1653 — DEZEMBRO — 31

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio m." saudar,
como aquelle § amo. Dos sogeitos 4 me propusestes para
capitad da comp." de Infanteria, § nessa frontr." do Minho
uagou por falecim.'” de Pedro Roiz de Sousa, fuy seruido
nomear ao Alferes Manoel Loureiro de Figueiredo prim.™
proposto por Vos, de § lhe tenho mandado passar patente,
e pareceome auisaruolo para § o tenhaes entendido,
Escrita em Lx." a 31 de Dez.”™ de 1653.

RL’_}-‘
0 Conde de Prado

Saluador Correa de Saa i Benauides

P* o Gou.”r das Armas dentre douro e Minho

1653 — DEZEMBRO — 31

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio m."” saudar
como aquelle § amo. Vi a uossa carta de 9 do corrente,
em que me propusestes a Ant.” de Barros de Vasconcellos
p.* Capitio da companhia de infantaria de soldados quxi-
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liares que se hade formar na com.™ de Guimarags: ¢ porg
fui seruido nomealo p.* ella, ¢ mandarlhe passar patente
desta comp.* me pareceo auizaruolo p* que o tenhais
entendido. Escrita em Lx.* 31 de Dez.” de 1653.

Rey
O Conde de Prado

Saluador Correa de Saa i Beneuides

P.* o Gou."r das armas da Prou.”® do Minho

1653 — DEZEMBRO — 31

Visconde amigo. Eu o Principe uos enuio m." sau-
dar como aquelle § amo. Fui informado que a maior
parte da gente das ordenancas do Reino esta desarmada,
e pord conuem saber que armas ha, de que qvalidade, e as
g faltad, resolui se faga Domingo que se contarad 19 do
mes de Jan." proximo § uem, mostra geral em todo o
Reino para se saber assi com mais certeza as armas que
ha, a qualidade dellas, e as § faltad assi dos auxiliares
como da gente da ordenanca; e que de cada mostra se
faca liuro com declaragad, e confrontacaé das armas que
ficara na Camara do lugar, ¢ se remetera por copia ao
Cons.” de guerra. E uos encomendo, e mando que no dia
referido, facais se cumpra esta resolucadé inuiolauelm.'®
em toda essa Prou™, e que se publiquem bandos contra
quem comprar as ditas armas as pessoas § sdo obrigadas
a telas; e auizarme heis logo de como se cumprio, e exe-
cutou esta ordem, e as copias dos liuros das mostras
enuiareis dirigidas ao Cons.® de guerra com toda a maior
breuidade possiuel, aduertindo tambem que nas pracas
em § ouuer soldados pagos para guarnicio dellas ou ten-
doos por alojamento no mesmo dia hiio de tomar, e arri-
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mar as armas, para que nao se possa a gente da ordenanca
ualer dellas por emprestimo para a mostra g.*' Escrita em
Lx.* 3] de Dez.™ de 1653.
1”."1".'.'[‘3-:‘![’
O Conde 'de Prado

Saluador Correa de Saa i benauides

2 IR
P.*» o Gou.”” das armas da Prou.”™ do Minho

Visconde amigo. Eu E] Rey uos enuip muito saudar
como aquelle que amo. Em carta uossa de 26 de Outu-
bro do anno passado auisais das diligencias que lizestes

com o Abbade ¢ mais pessoas que prendestes por uos
parecer tenhao neste Reyno comonicagad em dano de meu
seruico, e de como contra Elle senao achou cousa algta
pord merecio mais larga prisdo da que te agora tem pade-
cido. E pord fui seruido conformarme com o § uos
parece naquella carta hey por bem que em contormidade
da que nella se contem, executeis a soltura daquelles
homenis., Escrita em Lix." a 9 de Janeiro de 1654.

Rey

Para o Visconde 'de uilla noua de Seru.™

1654 — JANEIRO — 2.

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar,
como aquelle que amo: Viosse o que na uossa de 17 de
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Nouembro do anno passado de 653; em reposta de outra
minha, de 6 do mesmo me reprezentastes, a fauor de
Francisco Pereira Pinto Gouernador da comarca de Bar-
cellos, do Sargento mor Jodo da Cunha Soutomaior, e de
hum seu atambor, que uos hauia encarregado, remete seis
prezos a Rellacdo do Porto, pla resistencia feita ao ouui-
dor, da mesma Comarca, e nad obstante as razoefis, que
apontastes; por hauer outras muytas informacoefis, de
Menistros fidedignos, tomadas sobre o cazo,  encontrad
a suspencaod, do que acerca delle, tenho resoluto, vos enco-
mendo mvito, e mando, deis toda a ajuda, e assistencia
de offisiais, da guerra, que forem nesessarios, para que a
prizao, desses delinquentes, se consigua, como tenho man-
dado escrita em Saluaterra a 23 de Janeiro de 654.

R e _}.-

Para o Visconde de V.” noua.

1654 — JANEIRO — 31

Visconde amigo. Eu E] Rey uos enuio m.'” saudar
como aquelle @ amo. Vi a uossa carta de 16. de Dezem-
bro proximo passado, em que me dais conta da reforma-
¢ao que fizestes a Antonio Carneiro Capitad de hui das
companhias da ordenanca da Villa do Conde por graues
queixas que achastes de seus procedimentos; Da eleicad
que tambem fizestes de outro Capitaé na forma do
Regim', saindo eleito por mais uotos Manoel do Couto
de Azeuedo caualleiro do habido de Santiago. E do
aggrauo que em rasad della tirou para a Relacad do Porto
o Capitad reformado Antonio Carneiro; E porque a cauza
da reformacad deste Capitad, e eleicad de Manoel do
Couto de Azeuedo pende por appellacaé no juizo da
Assessoria ‘do meu Cons.’ de guerra, e nelle se tem man-
dado ajuntar os autos das queixas de Ant. Carneiro §
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accusais;: me pareceo ordenaruos (como o fago) os
enuieis logo, para  com as noticias delles se possa tomar
nesta matr®, a determinacad que for justica. Escrita em
Lx.* 31 de Jan."™ de 1654.

Saluador Correa de Saa i Benauides
Pedro Cesar de Meneses

P.? o Gou.” das armas da Prou.” do Minho

1654 — JANEIRO — 31

Vizconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Encomendouos que quoando me
propuserdes sogeitos para os postos de guerra dessa
Prouincia, mandeis com as proposigoes as fees dos officios
dos propostos para que uendosse tudo na Contadoria
geral dde guerra desta Corte antes de se me consultarem
pello meu Con.’ de guerra, cessem as ‘duuidas que de ordi-
nario se poem nella a registar as patentes dos prouidos,
por ndo terem os annos de seruigo, e 0s mais requesitos
que dispoem o Regimento. Escrita em Lx* 31 de
Jan.™ 654.

Rey
O Marques Almirante
Pedro Cesar de Meneses

P.* o G.”f das armas da Prou.* do Minho
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1654 — FEVEREIRO — 12

Visconde de Villa noua da Cerueira Amigo. Eu El
Rey uos enuio m." saudar, como aquelle que amo. Tenho
entendido, que hauendo prezo o 1.* Joad Montt.” de
Miranda Juis de fora de Ponte de Lima a Manoel Pereyra
Barreto, se lhe impedira, por uossa uia leuallo a Cadea,
sem embargo, de uos requerer § estaua culpado, em huma
resistencia, e que na forma da lei nouicima, nad podia
gozar do preuilegio de foro de soldado. E pord naé sou,
seruido, de semelhantes crimes ficarem sem castigo: vos
encomendo m." e mando fagais logo restituir outra ues,
Manoe] Pereira prezo ao mesmo julgador. Escrita em
Almeirin a 12 de Feuereiro de 654.

Rey

Para o Visconde de V.* noua.

1654 — FEVEREIRO — 19

Visconde amigo. Eu E| Rey vos enuio m.! saudar,
como aquelle § amo. Recebeosse a vossa carta de 14 de
Dezembro proximo passado, em § me dais conta dos
motiuos { tivestes para mandar formar hui junta do cor-
regedor da Comarca de Vianna, Auditor da gente de
guerra dessa Prouincia, juizes de fora das Villas de Bar-
cellos, e Ponte de Lima, para nella se sentencear hui
deuassa, g dizeis esta tirada, sobre a queixa § os officiaes
da Camara de Guimaraes, fizeradé de francisco de Abreu
Soares Sargento mor da quellla comarca, e hauendo uisto
tudo o g sobre este particular referis, e 0 mais, g se con-
them na vossa carta, e na do gouernador da Comarca de
Guimaraes, Gregorio Ferreira Machado, q com ella

11 = vol, 1300
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enuiastes, em § se queixa da omissad com q os olliciaes
da Camara da Villa de Guimaraes, se tem auido na forma-
tura das companhias dos Auxiliares da quella comarca,
(de § fico aduertido) me pareceo ordenaruos, q suspen-
dais qualquer procedim.'” que se aja procedido da junta,
e remetais todos os autos, progessos, ¢ deuassa ao meu
Conselho de Guerra, dando as rezoés § tiuestes para o tal
procedimento, tocando uos so o desentencear os delictos
dos soldados pagos com o vosso Auditor, dando appella-
¢a0, e aggrauo para o mesmo Cons.” aonde Eu os manda-
rey uer, e prouer no ¢aso como conuler a milhor adminis-
tracad da justica. Escrita em Lx.* a 19 de feuereiro
de 1654.
Rey

Pedro Cesar de meneses

Para o gou.” das Armas 'da Prou." Dentre Douro,

e Minho.
1654 — FEVEREIRO — 19

Visconde amigo. Eu El Rey vos enuio mvito saudar
como aquelle @ amo. Por até Agora se nao hauer decla-
rado a g julgadores toca passar as cartas de seguro aos
officiaes, e soldados Auxiliares (que gozao 'dos priuilegios
de pagos) nos crimes de que se liurad, ante seus juizes
priuatiuos por euitar as duuidas § nisto podem auer fuy
seruido resoluer, ¢ declarar, § os Auditores geraes das
Prouincias had de passar as taes cartas de seguro nos
casos em 4 o podem fazer os Corregedores das comarcas,
e nos mais o juiz Assessor do meu Cons.” de guerra a que
haoé de vir as appellacoés, como entendereis da copia do
Aluara q sobre este particular mandey passar, e se vos
remette, para o fazerdes registar nas cabecas das comar-
cas dessa Prouincia de vossa jurisdi¢ad, para q possa vir
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a noticia de todos o q por elle ordeno. Escrita em Lx.*
a 19 de feu.” de 1654.

Rey
Saluador Correa de Saa i benauides
Pedro Cesar de Meneses

Para o Gou.” das Armas da Prou. dentre Douro
e Minho.

1654 — FEVEREIRO — 28

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio m." saudar
como aquelle § amo. Por conuir muito a meu seruigo
conseruarse, ¢ fauorecerse a criacad dos cauallos para a
defensad do Reino e se sustentar a guerra. E por este
respeito ser justo que aos superintendentes 'da criagao, se
lhes faca algii fauor, para § obrigados delle, nad faltem
2 sua obrigacad, e acudad a ella com melhor animo, e todo
o cuidado. Hey por bem que os tais superintendentes nad
seiad obrigados a apparecer nos alardos, e mostras dos
exercicios militares; ¢ so o serdo a ir as occasios de
guerra, gvando as ouuer. De que me pareceo aulzaruos,
para que tendo entendido esta minha resolucad ordeneis
pela parte § nos tocar, que assi se execute e na conformi-
dade della se proceda daqvi em diante. Escrita em Lx."
28 de feu.™ de 654.
Rey

O Marques Almirante
Pedro Cesar de meneses

P.* o gou.”" das armas da Prou.” do Minho
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1654 — MARCO — 5

Vizconde amigo. Eu El Rey uos enuio mvito saudar
como aquelle que amo. Por cartas de 17 e 24 de Dezem-
bro do anno passado uos mandei ordenar tratasseis da
liberdade de Luis de Magalhdes, do sargento mor Manoel
ferreira Banha, do Capitio Manoe] de Bulho@s ¢ do Alfe-
rez francisco Domingues, ¢ Joad de Mello, que uindo do
Maranhao foradé rendidos de hviis nauios de Umquerque

e leuados a Galiza onde estad, trocandoos por os presio-
neiros Castelhanos que o forad e estad nessa Prouincia.
E porque nad se sabe que se haja executado aquella
ordem, nem a que tambem se deu para se tratar da troca
de Antonio de Souza donatario de Val de perdizes, antes
se entendeo da peticad que se vos remettera com esta
carta, e se me presentou em nome do Capitad Diogo
Nauarro e dos mais presioneiros que estad no Castello
de Braga que estando padecendo aly negessidades preten-
dem que por algua uia se trate do seu troco e liberdade,
e he justo que assy seja; Vos encomendo procureis troca-
los pellos presioneiros Portugueses de que acima se faz
mencao e por quaesquer outros porque se possa effectuar
0 seu troco na forma das ordefis que estad dadas para
elles. Escrita em Lx.* 5 de M.® de 1654.

Rey
0 Marques Almirante
Pedro Cesar de Meneses

P.* 0 G.°" das armas da Prou.* do Minho

1654 — MARCO — 7

Bisconde Amigo. Eu El Rey uos inuip mvito saudar
como aquelle que amo. Erad ia em Outubro prox.® pas-
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sado os crimes de Manoe] Pereira Fagundes, Assenco Lei-
ta0, Simao Pereira do Lago, e Domingos Leitao, filhos que
ficaraé de Gongalo Pereira da Silua, ¢ moradores na V.*
de Viana fos do Lima, de tanto escandalo; plo excesso
€O q se cometerad; que plo Dez.° do Paco fui seruido man-
dallos prender; o que se nad conseguio ate agora plas
auzencias, e rezistencias q fizeradé a minhas iusticas, que-
rendo dar execugad a esta ordem: e porque de nouo
assentarao praca de soldados para mais liuremente con-
tinuarem ¢0 o0s excessos § costumad: Vos encomendo
m.", e mando; § ¢6 a cautella que este negocio pede, os
facaes prender, e prezos ordennareis uenhad para a cadea
da Rellagad do Porto; onde se procedera na materia como
parecer mais justo.

Escritta em Lx.* a 7 de Marco de 654.

P.* o Bisconde de V." noua da Seru™

1654 — MARCO — 13

Vizconde amigo. Eu El Rey uos enuio m.'"” saudar
como aquelle que amo. Tenho resoluto que os cauallos
que se tomarem para a remonta da cauallaria se comprem
a seus donos pello justo preco e nad se concertando os
ministros que os tomarem com o dono do cauallo escolha
cada hum delles hua pessoa que o aualie e naé concor-
dando as duas pessoas no prego que se deue dar por elle,
elejad terceira, e pello que determinarem os tres se pague
nad abaixando do menor preco nem subindo do mayor
dos louuados, E porque conuem muito a meu seruico que
assy se cumpra vos encomendo facaes que pontualm.'®
s¢ execute nessa Prouincia e que esta carta se registe na
Contadoria g.*' e nas Camaras dos lugares cabeca de




166 O Instituto
Comarca para que sempre haja memoria de que esta dada

ordem para se cumprir por quem tocar.
Escrita em Lx.* 13 de Margo de 1654.

Saluador Correa 'de Saa
1 benauides

Pedro Cesar de menezes

P o g das armas da Prou." do Minho

1654 — MARCO — 13

Visconde amigo. Eu El Rey vos enuio m." saudar
como aquelle § amo. Por ser informado que estando Joao
de Pina Velozo seruindo na Prou.® da Beira no partido
em que Dom Rodrigo de Castro gouerna as armas, com

praca assentada de soldado, se passou a seruir a essa
Prou™, e o esta fazendo nella na companhia do Capitao
Fernao Leite Pina; E que por se auer auzentado sem 1.,
se procede contra seus irmaos por esta ausencia: E dese-
jando eu atalhar a uexagad que se lhes faz, vos encomendo
g constandouos que este soldado esta seruindo nessa
Prou.”: o facais logo prender, ¢ remeter a Dom Rodrigo
para { torne a continuar o seruico naquelle partido na
companhia, em § nelle tinha assentado praga, antes q
passasse a seruir a essa Prou.” Escrita em Lx. 13 de
Marco de 1654.
Rey
Saluador Correa de Saa
i benauides
Pedro Cesar de menezes

P* o Gou.' das armas da Prou.” de Entre Douro,
e Minho.
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1654 — MARCO — 13

Vizconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Muito tempo ha que vos mandei
remeter huas cartas de queixas contra os progedimentos
do gouernador da comarca de Bargellos e porque nao ten-
des satisfeito a ordem que se vos deu e conuem mvito
a meu seruico e a boa administracad da justiga terse
entendido se as queixas forad justas ou injustas, vos
encomendo satisfacaes logo aquella deligengia. Escrita
em Lx.* 13 de Margo de 1654,

Rey

=

O Marques Almirante Pedro Cesar de meneses

P2 o Vizconde g.”" das armas da Prou.* do Minho.

1654 — MARCO — 13

Vizconde amigo. Eu E] Rey vos inuio muito saudar
como aquelle § amo. Por mvitas ueses tenho mandado
aduirtir aos Ministros da guerra senad entromenta0o nas
materias da iustica, e gouerno politico das Camaras, e porq
sou informado § ategora se nad abstiuerad deste excesso,
¢ conuem mvito a meu seruico § de nenhua man.™ se
intrometad nestas materias daqvi em diante, me paregeo
aduirtiruolo para § assim o cumprais plo g uos toca, e
facais @ na mesma forma se cumpra plos Capitais Mores
das pracas dessa Prouincia, e para § aia sempre memoria
de § esta dada esta ordem, fareis § esta carta se registe
na Contadoria geral, ¢ nas Camaras cabega das Comarcas
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de uossa jurisdicad, auizandome de como assi se cumprio.
Escrita em Lisboa /13 de Marco de 1654.

Rey

Saluador Correa de Saa
i benauides

Pedro Cesar de meneses

P.* 0 gou.”" das armas da Prou.” do Minho

1654 — MARCO — 20

Vizconde amigo. Eu El Rey uos enuio mvito saudar
como aquelle que amo. Honté dia de sad Joseph chegou
aqvi o auizo que trouxe o Mestre de campo Andre Vidal
de que os Portugueses que faziad a guerra em Pernam-
buco ganharadé por forca de armas as fortificacdes do
Arrecife daquella Capitania, e a todas as mais pracas que
os Olandezes occupauao no Brazil, ficando todas as
daquelle Estado a minha obediencia, e uierad juntamente
as capitulacoés com que se fez a ultima entrega, E como
contentamento de me presuadir ¢ ter por certo que neste
felix sucgesso se conhege e experimenta com mayores
euidencias a prouidencia e misericordia com que Deos
nosso snor attende e fauorece a recuperagad de tudo o
que toca a este Reyno, e sua conseruacgad, rendendo a sua
deuina Magestade as'deuidas grac¢as, me paregceo mandar-
uos despachar este correo com este auizo e esta breui-
dade para que uos com a mesma lacaes nessa fronteira
todas as demonstracoés de festa, ¢ alegria que em seme-
lhantes occasio€s se costumao fazer, procurando que estas
nouas cheguem aos Castelhanos por todas as uias que
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tiuerdes por conueniente, ¢ a Rellagad do sucesso, ¢ capi-
tulaco€s com que se fez a ultima entrega se fica pondo
em limpo e copiando para se vos enuiarem como se fara.
Escrita em Lx.* 20 de M.* de 654.

Rey

P* 0 g.° das armas da Prou.* do Minho

1654 — MARCO — 28

Bisconde de Villa noua de Ceru.™ Amigo; Eu El Rey
vos enuio m.'" saudar como aquelle § amo. Pella carta
de que se uos remete copia que mandey escreuer aos Mros,
das Juntas geraes de Guimaraés, Braga, Viana e Barcellos,
vereis o que lhe ordeno em rezad da lancam.' da decima
dereita com que nestas Cortes se assentou contrebuisse
0 Rn.” para sua deffensa, e que o fundam." que ouue para
se aceitar foy que lancandosse ajustada m.'* ¢ dandosse
justo ualor aos fruitos como se me reprezentou por meus
vassallos, hauia de importar m.'"” mais de hum milhdo
e trezentos mil $z.* E porque tenho encomendado aos
supperintendentes das ditas Com.** o effeito destes lan-
cam.'" e que seja sem se diminuir na quantia que impor-
tauad os que estauad feitos, a que ainda Respeito do
ajustam.' e justo vallor dos fruitos se podera dar mayo-
ria, e lhe ordeno que se conuier para se conseguir o nego-
cio se valha de vos para que assistaes a elle, me pareceo
encarregaruos que tendo auizo seu irateis logo com todo
bom modo e suauidade se faca meu ser.”” dandose com-
prim."” ao que pella dita carta ordeno, significando aos
mros. das Juntas quanto isto conué ao bem comii para
conservacad do Rn.” e quietacad de meus vassallos que
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he o que trago diante dos olhos. Escripta em Lx.* a 28
de m“ de 1654.

Rey

Dom Alu.” de Abranches
de Cam.™

Para o Gou.”r das Armas da Prou.™ do Minho

1654 — MARCO — 31

Vizconde amigo. Eu El Rey uos enuio mvito saudar
como aquelle que amo. No cap.” 14 dos que se me olfere-
cerad nestas Cortes por parte da Cidade de Miranda se me
pedio mandasse que aos officiaes da guerra de Thenente
e Alferez para cima inclusiue senad dem cazas nem alo-

jam.' ¢ os paguem por seu dinheiro, querendoos, e que
os pagadores satistacad aos donos das cazas nos paga-
mentos que fizerem o que dellas se lhes deuer; E porque
fuy seruido resoluer que aos officiaes da miligia se lhes
nad dem cazas sem as pagarem ficando para este effeito
na mao dos pagadores o que for necessario de seu soldo;
me pareceo auizaruolo, e ordenaruos facaes que na forma
desta minha resolucad se proceda daqvi em diante nessa
Prouincia aduertindo que terey descontentamento de
senad executar pontualm.'® Escrita em Lx." 3/ de M.™
de 1654,
Rey
Saluador Correa de Saa
i benauides

Pedro Cesar de menezes

P.* o g.”" das armas da Prou." do Minho
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1654 — MARCO — 31

Visconde amigo. Eu E| Rey vos enuio m.'" saudar,
como aquelle @ amo. Por parte do Estado do pouos do
Reyno se me pedio q na conformidade do Cap.” 31, q pre-
sentarad em Cortes, o Real dagoa q alguns imposerao
sobre sy voluntaria m.'* para sua propria defensa, e outras
conueniencias, mandasse § se nad diuirta contra uontade
dos Moradores, e se gaste no a  se aplicou, e o § o Reyno
offereceo nas primeiras Cortes, se¢ guarde seu Regim." e se
nao altere, e que pellos Prouedores das Comarcas, e justi-
cas dos mesmos lugares se arrecade cada anno, nao
auendo Ministros nem superintendentes particulares p.*
sua recadacad. E porq fuy seruido resoluer, q o dinheiro
procedido dos reaes dagoa, de § o dito Cap.® tratta das
pracas tam vezinhas da Raya q nad tenhad outras q as
cubram se 'despenda nas mesmas pragas, com ordem do
Gou.”" das Armas da Prouincia, § lhe madara Engenheiro
por cuja planta se trabalhe; e que nas mais pragas, q tiue-
rem outras q as cubrad, se guarde o q tenho resoluto,eme
pareceo auisaruos desta minha resolucad para § tendoa
entendido facais pello § uos toca, § na forma della se
progeda, ordenando § esta carta se registe nos liuros das
camaras dessa Prouincia, e onde mais conuier p." 4 sem-
pre conste o § por ella mando. Escrita em Lx.* a 3/ de
M= de 1654.

Rey

Saluador Correa de Saa
i benauides

Pedro Cesar de meneses

Para o Gou.”” das Armas dentre Douro e Minho
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1654 — MARCO — 31

Vizconde amigo. Eu El Rey uos enuio mvito saudar
como aquelle que amo. Os tres Estados do Reyno me
pedirad em Cortes que os Capitaés mores das ordenancas
sejad somente por tres annos o nad forem os Alcai-
des mores porque de serem estes cargos prepetuos se
seguem grandes opressoes aos pouos. E porque eu fuy
seruido hauelo assy por bem e que acabados os tres annos
se lhes tome residencia (como ja o resolui) e se nomeem
outros, me paregeo auizaruolo para o terdes entendido,
e fazerdes que esta carta se registe nos liuros das Camaras
cabega das comarcas dessa Prouincia e onde mais conuier
para que sempre haja noticia desta minha resolucao.
Escrita em Lx.* 31 de Marc¢o de 1654.

Rey

Saluador Correa de Saa

1 beneuides

Pedro Cesar de meneses

P."o g."" das armas da Prou.* do Minho

1654 — MARCO — 31

Visconde amigo. Eu E] Rey uos enuio m.'° saudar,
como aquelle @ amo. Tendo resoluto por decreto 'de 10 de
Qut.” proximo passado § se tomasse cada tres annos resi-
dencia aos gouernadores das armas das Prouincias, e mais
Cabos de guerra de todo o R.° e pedindome de nouo os tres
Estados delle em Cortes pelo cap.” 29. dellas, que se tome
residencia aos Gou."™® das armas, e aos das pracgas, assi
como se toma aos Visorreys da India, e Capitaés de Africa;
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€ que a mesma se tome aos Capitas mores. Vedores
gerais, e mais officiais da Vedoria: e Coudeis mores.
Houue por bem que na forma daquella resolucad e deste
capitulo, se faca assi daqvi em diante. De que me pareceo
aulzaruos para { a tenhais entendido, e facais registar
nos liuros da Contadoria g.*' dessa Prou® para a todo o
Tempo constar della. Escrita em Lx* 3/ de Marco
de 1654.
Rey

Saluador Correa de Saa
1 benauides

Pedro Cesar de meneses

P."* o gou.” das armas da Prou® do Minho

1654 — ABRIL — 18

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio m.!” saudar
como aquelle § amo. Entendi § prendendo o C.°r da
comarca de Viana por ordem minha a Fran.™ P."™ Pinto
cap.” mor de Barcellos querendo traselo a cadea da
R.“ do Porto na conformidade § eu tinha mandado lho
impidireis pondo a porta da cadea dose soldados p.* onad
deixarem sair, e entendi maes § remetendouos o ¢.” do
crime daquella R.™™ uma carta minha em § uos mandaua
dar ainda e fauor aquella prisad afim de @ naé impidiseis
ser leuado o preso e recebendoa uos, acresentareis maes
uinte homefis a guarda da cadea. Outrosi entendi § man-
dando ao iuis de fora de Ponte de Lima prendesse a Joad
da Cunha querendoo fazer lho impidireis sendouos pre-
sente nad soo as culpas destes homefis mas tendouos
encargado suas prisoes; e pord o procedim.'® § nisto tives-
tes he m."” encontrado com o § deueis a quem soes e ao
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posto de § uos encargei me paregeo extranhar isto m.'
e diseruos @ me hey por m.'"” mal seruido de uos. Logo
d receberdes esta carta tirareis da guarda da cadea os
soldados § lhe mandastes por, e enuiareis logo preso a
cadea do Porto a Joao da Cunha § sei tinheis e me disem
tendes ainda em uossa casa, e estae m."” certo § se dilata-
res por qualquer tempo a execusad desta minha ordem
hey de tomar disso m."” maior desprazer do com q me
deixa o procedim.'” com § uos ouuestes nesta occasiao.
Escrita em Alcantara a 18 de Abril de 654.

Rey

P.* o Visconde de Villa noua de Serueira

1659 — MAIO — 9

Visconde Amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar,
como aquelle que amo. Tendo respeito a idade e acha-
ques com que se acha Manoel Lopes Brandad, gou.” do
Castello de Vianna; fuy seruido nomearlhe successor.
E porque he razad que venha a esta corte tratar de seus
despachos, e de outros negocios que diz que tem, e pedem
sua assistencia. Vos ordeno que em meu nome lhe con-
cedaes a licenca necessaria, para vir tanto que largar o
gouerno do dito Castello & pessoa que lhe vay succeder.
Escrita em Lx.* a 9 de Mavo de 659.

Raynha
Ruy de Moura Pedro Cesar 'de meneses

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira
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1654 — MAIO — 20

Vizconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Vy as uossas cartas de 22 de
Marco ¢ 8 de Abril com os boletins do gou.” de Galiza
sobre a troca de Luis de Magalhaes e outros presioneiros
que o forad no nauio que uinha do Maranhaé e Antonio
de Souza de Val de perdizes com outros presioneiros Cas-
telhanos que estaé desta banda, e as repostas § fizestes
aos taes boletifis, e 0 que em rezad deste negoceo appon-
taes. E pareceome dizeruos que deueis responder em
outro boletim que ja que elles querem regular a Luis
de magalhaes e seus companheiros uindo naufragados do
Maranha6é por presioneiros dos da conuencad que esta
feita para os que se aprisionad nesta guerra, uos lhe
remetteis em seu troco (como o fareis) os prisioneiros
que elles pedirad por elles, que sad o Capitad Diogo
Nauarro, Joad Baptista Butican, francisco de Groua,
P.” Caualhero, e o cabo de esquadra do Capitad fuente fria
comque fica liure Luis de Magalhaés da obrigacad que fez
de tornar a prizad de que saio com seus companheiros
senao tiuesse effeito este troco em que nad se fallou em
Simado de Mendoga aduertindolhes que ainda que de
antes se tinha pedido em troco por Luis de Magalhaés
como se reffere no boletim de 31 de marco se hauia feito
no de 9 de Nouembro, por antes estar resoluto que se
trocasse por o Capitad francisco Paez de Carualho que se
fez presioneiro nas Indias ¢ ha doze annos esta prezo em
Seuilha e para este effeito remetido Simad de Mendoca
a Eluas donde passou a Castella para effectuar o seu troco
ou tornar a prizad, de nenhua maneira se podia dar em
troco de Luis de Magalha&s, nem alterarse a resolucad
que se tinha tomado estando Simad de Mendoca na juri-
dicad do Gou.” das armas de Alentejo em que Vos uos
naod podieis intrometer, e que elles reconhecendo a justi-
ficagad desta rezad pedirad tanto despois pellos presio-
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neiros do nauio do Maranhadé os que se lhe dad, ¢ pro-
curareis tambem que uenha Antonio de Souza por troco
do s." de Lobeos como elles dizem em hii destes boletiiis,
o enuiariad, aduertindolhes tambem que Simad de Men-
doca satisfara a sua obrigacad pella parte por donde se
lhe concedeo licenca para ir effectuar o seu troco, e que
se 0 nao fizer pella mesma parte se tomara a satisfacao
que parecer em que uos naod podeis intrometer sendo
aquella differente jurisdicadé da uossa. Escrita em Lx.
20 de Maio de 1654.
Rey
O Conde de Prado

Pedro Cesar de menezes

P.* 0 2.°" das armas da Prou.” do Minho

1654 — MAIO — 21

Bisconde amigo. Eu El Rey uos enuio m." saudar,
como aquelle § amo. Viradsse as uossas cartas, em que
me 'dais conta das Alfandegas, que por ordem uossa se
abrirad, nas V.** de Arcos, e Melgagco e porque para se
rezoluer esta materia, que he da importancia que uos
deve ser bem prezente, he primeiro necessario, saber as
rezoéns que uos mouerad, para o pordes, em execugao,
e as ordefns que tiuestes para assim o fazerdes, me inuia-
reis logo mvito por menor as copeas das que se uos man-
darad, porque fazendosse 'deligencia, nos tribunais a §
tocaua expediruollas, senad acha nelle, memoria nenhud
de esta mat.”'* escriptta em Alcantara a 21 de Maio
de 654.

RL’}'

Para o Bisconde de V." noua
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1654 — MAIO — 23

Visconde amigo. Eu El Rey vos enuio m.'* saudar
como aquelle § amo. Sou informado, que do dinheiro
das tercas, que mando entregar para os fortificaco@s das
pracas fronteiras a Castella, se tem despendido em cada
hii anno desaseis contos de rs, em rasao do que he de
crer terad crecido m.'” as obras; e pord eu quero saber
0o § esta feito, e despendido em cada Prou assim do
dinheiro das tercas, como do Real dagoa applicado as for-
tificacoes; Vos encomendo e mando me facais 'de tudo
hua relacad, plo que toca a essa Prou™ com toda a distin-
¢a0, e separacao, para § della se possa ver com clareza,
0 que se tem despendido deste din.™, e obrado com elle.
Escrita em Lx* 23 de Maio de 1654,

Rey
O C% de uilar maior

Saluador Correa de Saa
1 benauides

P.* o gou.”” das armas da Prou™ do Minho

1654 — MAIO — 23

Vizconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Por ser informado que Manoel
de Souza de Abreu Gouernador da praga «de Villa noua
de Cerueira nas palauras que teue com o lecenciado Anto-
nio Gomez dos Reys juis de fora nella sobre materias de
seu officio, excedeo os termos da cortezia com que he bem
se tratem os ministros da justica, dando com isto occasiad

12 — Vol 1300
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a que outros, ualendosse deste roim exemplo possao
fazer o mesmo, uos encomendo lhe aduirtaes que daqvi
em diante se haja com julgadores mais modesto e com
toda a qvieta¢ad porque do contrario me hauerey por mal
seruido delle. Escrita em Lx.* 23 de Maio de 1654.

Rey

Saluador Correa de Saa
i benauides

Pedro Cesar de meneses

P.* o Gou.”” das armas da Prou.® do Minho

1659 — MAIQO — 26

Bisconde Gou.”” amigo. Eu El Rey uos enuio m.”
saudar como aquelle § amo. Por decreto de 14 de Jan.”
deste anno, fuy seruido ordenar, § toda a decima dessa
Prou.* se gastasse na guerra della por assy o pedirem as
necessidades. § ahy se padeciad. espera § haja toda a boa
forma na arrecadacad deste effeito, fuy seruido resoluer,
em 14 do corrente. Que os Thesour.”® gerais 'das comar-
cas dessa Prou.* entregassem todo o dinhr.” procedido
das decimas, assy Ecc.** como seculares ao Pag.” g."' della
e na mesma forma os Thesour.” dos Cabbidos, e com
conhecimentos em forma do Pag." g*' lhe ficariad as
entregas correntes, p.” suas contas, como ficauad qx':mdu
as faziad aos assentistas. e § o uedor g.*' fosse obrigado
em fim de cada mes enuiar a junta dos trez estados hud
certidad do dr.®  recebeo o Pagador, com o treslado das
addico@s de receita; pera aqvi se remeter ao registo geral,
e hauer a conta e rezad nelle necess.* Do q uos fago auiso,
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p.* na forma referida, o fazerdes e deixardes executar,
m.'” pontualm.*. Escrita em Lx.* a 26 de Mayo de 659.

Raynha
Dom Pedro de meneses

P.* o Bisconde de Villa noua da Ceru.™ gou.”” das
armas da Prou.* do Minho

1654 — MAIO — 30

Visconde amigo. Eu E] Rey vos enuio m.'!” saudar
como aquelle § amo. Hauendome o superintendente da
Contadoria geral de guerra desta Corte dado conta da
omissad com § o Vedor geral dessa Prou.” Antonio de
Salinas, se tem hauido no comprimento da ordem que lhe
passou para mandar relacad, ¢ listas (na conformidade
de hiia ordé minha) dos cabos, ¢ officiais de guerra §
seruem nessa Prou.™, e dos soldos q uencé, sem ate gora
o hauer feito, nem serem bastantes as lembrancas que
para isso lhe fez por algias ueses; Me pareceo encomen-
daruos o mandeis logo emprasar por o Ministro a que
tocas fazer esta diligencia, para d do dia g se lhe fizer
o emprazamento a vinte dias logo segvintes se uenha apre-
sentar no meu Concelho de guerra, p.* nelle dar uocalm.'*
a razad, pord nad comprio a ordem do superintendente
da contadoria geral: E vos lhe mandareis por nota em
seu soldo; e me auizareis do dia em que se lhe fez a notifi-
cacad para o ter entendido. Escrita em Lx.* 30 de Maio
de 1654.

Rey
O Conde de Prado
O C™ de uilar maior

P.* o Gou.” das armas da Prou™ do Minho
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1654 — JUNHO — 8

Vizconde amigo. Eu El Rey vos enuio mvito saudar
como aquelle que amo. Os auizos que de proximo se
tiuerad dos mouimentos que ha em Castella e das pazes
feitas entre Ingrezes, e Olandeses e do poder que cada

hua destas nago€s tem preuenido no mar obrigao a que se

esteja com todo o cuidado, e particularmente nos portos
maritimos deste Reyno, E pareceome mandaruolo aduer-
tir para que procureis que no de Vianna e Caminha, e nos
demais de uossa jurisdicad haja toda a preuengao e uigl-
lancia que conuem, e assy uolo hey por mui encomendado.
Escrita em Lx.” 8 de Junho de 1654.

Rey
O Marques Almirante O C.* de Cantanhede

P.* 0 g.°" das armas da Prou." do Minho

1654 — JUNHO — 10

Bisconde amigo. Eu El Rey vos enuio mvito saudar
como aquelle que amo. A atrocidade do caso do homem
que outros a titulo de soldados, fraudulentamente, mata-
ram a noite de 2. de Marco passado no Concelho ‘de
Baiam, cauzou, dessa banda, o escandalo que vos devia
ser presente por via do L. Gaspar d'Abreu de Freitas
corregedor e provedor da comarca do Porto, plo avizo que
m’escreveo vos fezera. E porque convem muito nad fal-
tar a justica, de sua parte, com a demonstracam que seme-
lhantes excessos merecem, vos encomendo mvitoe mando,
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fagaes a diligencia possivel, por serem prezos os homici-
das (g s'entende andam nessa fronteira) e remetidos logo
a cadea 'da Rellacam do Porto. E da mesma man.™ vos
hei por mui encarregado ordenneis ao juiz de fora de
Monsam Alexandre da Costa auditor da praga de Salva-
terra, que com motivo de sachar fixada, na parede dos
armazeis della, a mad do morto com hum quarteto escritto
em papel, prendeo a Innacio Calema soldado por presvn-
cam que delle achou, o tenha a abom recado ate ser reme-
tido, na forma referida, para a cadea do Porto com os
mais aggressores Mancel Alurs. soldado e Domingos
Antonio caminheiro e outros tanto que forem achados.
De novo vos torno a recomendar a puntual execugam e
brevidade desta diligencia, posto que de vosso zelo fio,
nad seria necessario, por ser materia tanto do servico
de Deos e meu nad dissimular o castigo dos culpados.
Escritta em Alcantara a 10. de Junho de 654 — A mesma
diligencia ordenareis se faca por ser prezo e remetido
a cadea do Porto, o capitam de Melgago, Manoel Barbeita
a § o morto, dizem, havia dado com hum pao, mais de
quatro annos, antes, e o juiz de fora de Monsam, avizou
ter pronunciado, a esse respeito, pla mesma morte.

Rey

P.* o Bisc.” de V* nova

1654 — JUNHO — 11

Visconde de Villa noua de Cerueira amigo. Eu El Rey
uos enuio mvito saudar como Aquelle que Amo. Enco-
mendouos vejaes a copia do decreto que mandei passar
ajunta dos tres estados em 11 de Agosto do anno passado
sobre nad hauer primeira plana em meus Exercitos, e se
pagar aos officiaes e soldados com igualdade qvando o
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dr.” na6 chegue, p." que por uossa parte o executeis muito
pontual, e inteiramente, e fagais registar nos liuros e pas-
tas q conuier para que uenha a noticia de todos e senad
possa allegar ignorancia em tempo algum. Escrita em
Alcantara a /1 de Junho de 1654.

Rey
]J 2

o Visconde de Villa Noua de Ceru.™

Copia

A Junta dos tres Estados tenha entendido, que em
observancia do Cap.” 35 do Veédor g.' se ha de pagar a
gente 'de guerra daqui por diante sem ventagé, ou dife-
renca dos Cabos mayores aos soldados razos: em tal
forma, que quado se fizer pagamento, hade ser igualm.'
a todos, comecando pelos soldados, e nad chegando o
dinhr.°, se hade fazer rateo a todos, nad usando a g cha-

mad prim.”™ plana, nado havendo precedencia, ou venta-
gem de hii a outro sojeito. Advertindo, § o Gou.” das
armas, ou a qualquer outra pessoa, J alterar esta resolu-
¢ad minha, se pora logo sequestro em toda sua faz."™, e sob
a mesma pena mo avisara o Pagador, e mais pessoas, a
q." toca fazer semelhantes pagam.'*® Nesta conformidade
se passem pela junta os despachos necessarios. Em Lx.*
a1l de Ag.” de 1653.

1654 — JUNHO — 12

Vizconde amigo. Eu El Rey vos enuip mvito sau-
dar como aquelle que amo. Vy a uossa carta de 23 do
mez de Marco proximo passado em que me destes conta
de hauer em 9. 'do mesmo amanhecido na praca de Salua-
terra hua mao de hti homé pregada na parede do Alma-
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zem de fronte do corpo da guarda com a copla de que
enuiastes a copia e de se hauer alcancado pello que cons-
tou da deuaca que tirou o juiz de fora 'daquella praga,
e mais deligencias que fizestes ser a mad de hii soldado
que matou o Capitad Manoe] de Barbeite do padrac para
cuja prizao tinheis dado ao ordeifs necessarias. E porque
conuem m." que naod figque sem castigo hii cazo tam atros,
como he este, uos encomendo, e mando facaes todas as
deligencias que forem possiueis por prender este Capitad,
¢ os mais compliges nelle para se proceder contra elles
como for justi¢a, auizandome do que nisto obrardes para
o ter entendido; e tambem mando ordenar ao Auditor
geral 'da gente de guerra desta Corte que procurando
saber se algum dos delinquentes anda nella o prenda e
faca por a bom recado. Escrita em Lx.* 12 de Junho
de 1654,
Rey
O Conde de Prado

O C.** \de uilar maior

P." 0 g.”" das armas da Prou.* do Minho

1654 — JUNHO — 16

Vizconde amigo. Eu El Rey vos enuip mvito saudar
como aquelle que amo. Com boas consideracées de meu
seruico, e do bem comum do Reyno, e por cabedal dis-
tinado para a guerra nad permittir fazeremse tam grandes
despezas como atte agora se tem feito com os soldos dos
tres mil crusados que se da aos Gouernadores das armas
das Prouincias fuy seruido resoluer que elles nadé gozem
daqui em diante mais de sincoenta mil r. de soldo por
mez, e pareceome auizaruos desta minha resolucadé para
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que tendoa entendido facaes que esta carta se registe nos
liuros da Veedoria, e Contadoria g.*' dessa Prouincia e me
auizeis de como assy se cumprio, Escrita em Lx.* 16 de
Junho de 1654,

R{J}I
O C.” de Prado

0 C.* de uilar maior

P.* p g.°"das armas da Prou.* do Minho

1654 — JUNHO — 22

Visconde amigo. Eu El Rey vos enuio m.'" saudar,
como aquelle § amo. Tenho noticia q alguns soldados,
e officiaes da Milicia, com pretexto de saberem se vao
mal ou bem despachadas as fazendas comq@ os Almocreues
de ordinario caminhad pellas estradas publicas, (na volta
desta deligencia, q lhes nao toca) fazem alguns descami-
nhos, e roubos aos passageiros, de § se segue grande
damno assy a elles, como as pessoas cujas sad as mer-
cadorias; E pord conuem m.'"” remedearense as queixas, g
cada hora ha destas desordeiis. Vos encomendo, e hei por
muy encarregado, procureis se tenha nisto particular cui-
dado, e vigilancia, e para q a todos seja notorio, facais
publicar nos lugares, e pracgas 'de vossa jurisdigad, §
nenhum soldado, ou official da Milicia entenda com os
Almocreues, ou outras quaisquer pessoas, q caminharem
com mercadorias, nem lhes impidad fazerem suas jorna-
das, para assim cessarem as taes queixas, e damnos, porq
para se valer se pagarad os direitos a minha fazenda, se
criarad os Ministros, e guardas della, a quem toca a aue-
riguacad deste negocio, com cominagad § contra os 4 nao
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obedecerem, mandarey proceder com o castigo 4 mere-
cerem, Escrita em Alcantara a 22 de Junho de 1654.

Rey

Saluador correa de saa
i benauides

Pedro Cesar de meneses

Para o Gou.” das Armas dentre Douro e Minho

1654 — JUNHO — 26

Visconde amigo. Eu E| Rey uos enuio m.' saudar
como aquelle § amo. Por carta de 3/ de Margo proximo
passado, vos mandei auisar da resolugado que fui seruido
tomar no cap.” 31 dos que por parte dos pouos se me
representarad nestas ultimas Cortes, para que o dinh."”
do Real dagoa que elles impuzerad sobre si senadé diuer-
tisse contra uontade dos moradores, ¢ se gastasse no ag
se applicou, despendendosse na fortificagad dos mesmos
lugares que estiuessem vesinhos a raya, e nad tiuessem
outras pracas, que os cobrissem; E porque sou informado
que neste din.'” ha alglis descaminhos, a que convem
atalhar. Hey por bem que o procedido 'dos reaes dagoa
dessa Prou.”® se ponha em deposito, e se nad despenda
deste dinheiro cousa algua sem ordem do Gou.”"dasarmas
della, e nas obras que elle determinar mandando as ver
por Engenheiros como tenho resoluto; ¢ que em nenhi
cazo tenhad as Camaras administracad, nem jurisdigad
algud neste dinheiro. E vos pla parte § uos tocar orde-
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nareis § assi se execute. Escrita em Lx.* 26 de Junho
de 1654.
Rey

Saluador Correa de Saa
1 benauides

Pedro Cesar de meneses

P.* o Gou.” das armas da Prou™ do Minho

1654 — JUNHO — 29

Vizconde amigo. Eu El Rey uos enuio mvito saudar
como aquelle que amo. Hauendo uisto a uossa carta de 9
do presente, ¢ entendido della ¢ da do Alcaide mor da

praca de Caminha que juntam.' enuiastes as noticias que
por quella parte se tem alcangado dos mouimentos que
faz o inimigo com intento de obrar algua fagad nessa
Prouincia, me pareceo dizeruos que disto, e do mais que
refferis na uossa carta fico aduertido. Escrita em Lx*
24 de Junhode 1654.

Rey

Saluador Correa de Saa
i benauides

Dom Alu.® de Abranches
de Cam™

P.* 0 2. das armas da Prou.” do Minko
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1654 — JUNHO — 30

Visconde amigo. Eu El Rey vos enuio m." saudar
como aquelle § amo. Por os danos @ tem causado a meu
seruigo as entradas em Castella, Hey por bem senad
fagad daqvi em diante sob pena de cazo maior sem licenca
minha dada por escrito que se me pedira quando ouuer
occasiad que o merega; saluo para ir tirar ao inimigo
algud preza que leue do R.™ e nesta occasiad nad so lha
poderad tirar, mas fazer lhe todo o dano e trazer lhe tudo
0 que puderem; e saluo outrosi gqvando forem tomar lin-
goa, mas neste cazo, senad tomara ao inimigo cousa algua,
e so se tratara do elfeito a que se uay E pareceome man-
dar uos auisar logo da resolucao referida, para que plo
que toca a esse partido se execute, e cumpra inuiolauel-
mente. E para que haja sempre rasad, ¢ memoria della,
fareis que esta carta se registe nos liuros do soldo dessa
Prou™ auisandome, de que assi se cumprio, Escrita em
Lx.* 30 de Jvnho de 1654.

Rey

O Conde de Prado

O C.'™ de uilar maior

P.* o g.° da Prou* do Minho

1654 — JULHO — 9

Visconde amigo. Eu El Rey vos enuio m.'" saudar,
como aquelle § amo. Hauendo uisto a vossa carta de 9
do mes de junho proximo passado, e as rezoés, § tiuestes
para nad executardes a ordem, por q vos mandey empra-
zasseis a Antonio de Salinas Veedor geral dessa Prouincia,
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q parecesse no meu Cons.” de guerra, a dar a rezad pord
nao satisfes as ordeiis q lhe enuiou o Supperintendente
da Contadoria geral em § lhe pedio rellagad dos Cabos,
e officiaes § nella seruem, Me pareceo dizeruos, § Hey
por bem suspendais na execucad da dita ordem. Escrita
em Lx.* a 9 de Julho de 1654.

rey

O C.%* de uilar maior Pedro Cesar de menezes

Para o gou.”"'das Armas do Minho

1654 — JULHO — 9

Visconde amigo. Eu El Rey vos enuio m." saudar,

como aquelle § amo. Hauendo uisto a vossa carta de 17.
do passado, em @ me destes conta, de 4 a junta de gente,
d o inimigo fazia e do effeito, para q Vos 'diziaé q era,
sem o conseguir, nem o intentar, a tornaua a desfazer,
e o mais q referis, me pareceo dizeruos § de tudo fico
aduertido, e com isso se escusa irem os dous cabos { eu
mandaua a essa fronteira, nesta occasiad. Escrita em
Alcantara a 9 de Julho de 1654.

Rey
O Conde de Prado
Pedro Cesar de meneses

Para o Gou.” das Armas do Minho
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1654 — JULHO — 11

Bisconde amigo. Eu El Rey uos enuio m."” saudar,
como aquelle que amo. Viradse as uossas cartas, em que
refferis as rezoefis, que uos mouerad, para sem embargo,
daque fui seruido, mandaruos escreuer, em 12 de Feue-
reiro, proximo passado, que entregasseis, Manoel Pereira
Barreto, ao L." Joad Mont.” de Miranda, Juis de fora de
Ponte de Lima, que hauia prezo; o nao fazerdes; E porque
s¢ me naod reprezenta, cauza bastante, para nad executar-
des logo, ¢ com a pontualidade, que he justo, a ordem
que sobre esta materia, seuos expedio, tanto que receber-
des esta, a dareis a execucad, entregando o prezo, ao
mesmo julgador; e para daqui em diante, ficareis, com
aduertencia, do modo em § deueis tomar, ¢ mandarme
semelhantes informacoeiis. Escrita em Lix* a 11 de
Julho de 1654.

Rey

Para o Bisconde

1654 — JULHO — 14

Bisconde de Villa noua amigo. Eu E] Rey vos enuio
mvito saudar como aquelle que amo. Por ser informado
do pouco fundamento que teuestes, para com menos causa
do que as occasios o pediam, cometerdes, por termos
pouco ajustados, a execucad de alguis diligencias ao Cor-
regedor da Comarca de Vianna fora 'do destritto della,
nao faltando outros ministros da justica, mais desocupa-
dos, que como auditores da gente de guerra, ou o auditor
geral della, o puderad fazer; volo qviz aduertir, como por
esta o fago, paraque o nad occupeis, outra vez em cousa
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alguda. E porque naod sou seruido, que aos Corregedores,
e mais ministros, selhes perca o respeito; me pareceo
dizeruos, que quando se lhes nad guarde, noutra forma
o mandarei estranhar. Escritta em Lix.* a 14 de Julho
de 654.

Rey

P.* o Bisconde de V.” noua

1654 — JULHO — 14

Visconde amigo. Eu E] Rey uos enuio mvito saudar.
Mandey considerar se seria conueniente deixar entrar no
Reyno os homeiis da nascad q uem fogidos de Castella,
e pord na¢é conuem admitir ca esta gente, por mvitas
rasoés que nad he necessario referir, ordenareis que os
nao recebad, e uindo algum dos mais ricos e poderosos
daquella parte, me dareis conta antes de o admitirdes,
pord podera auer nelle taes rasogs § conuenha deixalo
entrar. Escrita em Lix.* a 14 de Julho de 1654.

Rey

Para o Visconde de uilla noua de Serueira

1654 — JULHO — 21

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuip m.' saudar
como aquelle @ amo. Para Capitad da comp.” de infanta-
ria, de que o era no tergo dessa Prou™ Manoel de Barbeita
do Padrio, para a qval me propusestes sogeitos, fui
seruido nomear dos propostos a Andre de Abreu de
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Cuniga; De q me pareceo auizaruos p.* q o tenhais enten-
dido. Escrita em Lisboa 2/ de Julho de 1654.

Rey
O C.” de uilar maior

Dom Alu, de Abranches
de Cam.™

P.* o Gou.”” das armas da Prou.” do Minho

1654 — JULHO — 24

Visconde amigo. Eu El Rey vos enuio m.'"” saudar,
como aquelle § amo. Encomendouos, @ logo, q receber-
des esta carta, ordeneis ao gouernador da fortaleza de
Viana e aos capitaes dos castellos, e pragas maritimas de
vossa jurisdi¢ad, me inuiem hua rellagad da Artelharia,
e monico@s q ha nelles, e das § parecer sad necessarias
para sua deffensa, com toda a distincgad, e clareza, porg
o quero ter entendido. Escrita em Lx* a 24 de Julho
de 1654,

Rey
O Conde de Prado

Saluador Correa de Saa
i benauides

Para o Gou.”" das Armas de Entre Douro e Minho
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1654 — AGOSTO — 8

Visconde amigo. Eu El Rey vos envio muito saudar
como daquelle § amo. Pregunties em carta de 12 do cor-
rente o como vos haveis de haver com a gente de Nagao
que vem de Castella, supposto que ndo pedem ligenca
para entrar, e depois de entrados tera inconveniente man-
dalos voltar senio forem dos muito ricos e poderosos

d niao os para que vos dei permissdo ¢ paregeo 'dizervos
que nem hum deveis deixar entrar como vos ordenei a vos
e aos mais governadores das armas e quando vos pareca
que vem algum que se deva admittir na conformidade da
minha ordem mo avizareis primr. tendo para isso lugar
e se 0 nao tiverdes sempre se uai a ganhar em nao admit-
tir no Rn® gente desta qualidade. Escrita em Lix, a 8 de
Agosto'de 1654,

Rey

P* o Bisconde de Villa noua de Ceru."

1654 — SETEMBRO — 5

Vizconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar.
Hauendo uisto a carta que me escreuestes appontando as
rezbes que uos mouerdo a suspenderdes a execugdo da
ordem que mandei dar para a extingdo da primeira plana
da gente de guerra dessa Prouincia e considerando os
graues inconuenientes que poderdo resultar a meu seruico
de se executar aquella ordem; fui seruido resoluer que
ella nao tenha effeito e que as primeiras planas se con-
tinuem na forma em que se fez atte gora como o tenho
mandado aduertir a Junta dos tres Estados de que me
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pareceo auizaruos tambem para o terdes entendido.
Escrita em Lx.* 5 de Set.™ de 1654.

Rey

C? de uilar maior

Jorge de Mello

P.* o Vizconde Go.”" das armas d Minho

1654 — SETEMBRO — 12

Bisconde amigo. Eu El Rey uos enuio m.” saudar
aquelle que amo. Por ser tdo importante a expulcio dos
ciganos para bem do Reino e com esse fundamento ter
mandado por vezes fossem de todo langados delle para
as conquistas me pareceo significaruolo e aduertiruos
fagais logo prender todos os ciganos que se acharem nesse
destricto concorrendo de mossa parte com a deligencia
necessaria pord. segundo a noticia que tenho que muitos
delles andao ocultos nas fronteiras constandome despois
que na uossa ficardo alguns uolo maridarei estranhar.
E porque na mesma forma tenho mandado escreuer aos
mais Governadores das armas e convem que para milhor
acerto sobre a deligencia em todas as partes a hum tempo
a tereis em segredo athé vinte e sinco do prezente mez
para com o recato e dicimulacdo que conuem a mandar-
des fazer ordenamdo que em sendo prezos seido logo
trazidos recado para as Cadeas do Limoeiro com Rellacio
do numero delles dirigida pla Secretaria das merces e do
Expediente para por ella se me dar conta e rezoluer na
materia o { for servido. E assim hireis continuando pren-
dendo todos os ciganos de que tiuerdes noticia e reme-

18 — Vol, 130,
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tendoos ao Limoeiro. Escritta em Lix.* a 12 de Settem-
bro de 654.

Rey

Para o Bisconde

1659 — SETEMBRO — 27

Visconde Amigo: Eu E] Rey vos enuio muito saudar
como aquelle § amo. Por parte de Joao Nunes da Cunha
se me pedio licenca para poder vir a esta Corte, E porq
lha concedi volo auizo por esta carta para que o tenhaes
entendido Escrita em Lix.* a 27 de Setr.” de 1659.

Raynha

P.* o Visconde de Villa noua de Cerv.™

1654 — SETEMBRO — 30

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio m.'"” saudar
como aquelle § amo. Havendo entendido da carta que
me escrevestes as rasoes que uos obrigio a pedir licenga
para uir a esta corte; com attencdo a ellas fui seruido
concederuola por tempo de dous meses Deque me pareceo
auisaruos para que o tenhais entendido e possais vsar
della logo e quando uos parecer E porque a Dom Fran-
cisco de Azevedo que se acha nessa Prouincia mando
encarregar o gouerno das armas della emq." durar a uossa
ausencia lhe fareis auizo logo que uos quizerdes partir
para ir tomar entrega delle; e as aduertencias que uos

parecerem necessarias para melhor poder comprir com as
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obrigacOes desta occupacdo. Escrita em Lx* 30 de
Setembro de 1654.

0 Conde de Prado
P." o Gou.” das armas da Prou.do Minho

0O Conde de Soure

1659 — FEVEREIRO — 6

Visconde Amigo. Eu El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Com esta carta se uos remetera
copia de hua petigdo que aquy me fez Jodo Baptista Cal-
deira em que se queixa da morte de de seu Irmio o Mestre
de Campo Francisco Peres da Silva e dos que derao fauer
a fogida da Cadea do delinquente com as razdes e circuns-
tancias o vereis da dita peti¢io e porque a culpa do
matador (sobre ser tdo grave) se acrescentou muito com
a sua fogida da Cadea e conuem a meu seruico euitar tio
roim exemplo como da dissimulacio della pode resultar
vos ordeno que com toda a deligencia e cautella facaes
com que o delinquente seja outra vez prezo e remetido a
muito bo reccado a cadea do Limoeiro desta Cidade e se
tire exacta 'deuaca dos cazos da morte e da fogida da
Cadea por ministro de toda a satisfacdo e inteireza do
qual ordenareis que prenda os culpados e os remeta a
esta Corte na forma fica dito do delinquente e uos me
enuiareis os proprios autos pollo meu Conselho de guerra
para os mandar ver e sentenciar como o cazo o merecer.
E se uos parecer ¢ ao ministro que tirar a devaca que
antes de comessar conuem prender alguds pessoas para
mais seguranga do negocio e aueriguacio da verdade o
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executareis assy dandome conta particullar de tudo o que
se for obrando nesta materia.
Escrita em Lx.* a 6 de feu.” de 639.
Raynha
Dom Alv."* de Abranches de Cam.™

Pedro Cesar de meneses

P.* o Visconde de Villa nova de Cerueira

1659 — MARCO — 10

Visconde Amigo. Eu E] Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Miguel de Oliveira me represen-

tou hauerme servido des annos nas armadas da Compa-
nhia geral do Comercio do Brazil e nas Campanhas dos
annos passados de seiscentos cincoenta E sete ¢ cincoenta
E oito. Pedindome o nomease em hiia Companhia de
Infantaria para me hir seruir com Ella a essa Prouincia.
Encomendouos muito, que conforme seus seruigos e pres-
timo o ocupeis nos postos a que estiuer a caber. Escrita
em Lx." a 10 de Marco de 639.

Raynha
O Conde de Prado
Pedro Cesar 'de meneses

Para o visconde de villa noua de Cerveira
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1659 — MAIO — 24

Visconde Amigo. Eu E] Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Por parte de Jodop Ferreira mora-
dor na Cidade de Braga se me prezentou a peticéo e papeis
que cO esta carta se vos Remetao em que pretende liurarse
de o fazerem soldado pago pellas proprias rasdes porque
ja foi escuzo de auxiliar, pella Camara da mesma Cidade;
E porque se hé como dis, tem rasao no seu Requerimento,
Vos ordeno que uendo a dita peticdo ¢ papeis e achando
ser uerdade o que Refere o facaes dezobrigar de soldado
pago, ficando6 na ordenanga em que exercita 6 posto de
Cabo de squadra. Escrita em Lix." a 24 de Mayo de 659.

Raynha
Ruy de Moura
Pedro Cesar de meneses

P2 o Visconde de V.* Noua da Ceruera

1659 — MAIO — 31

Visconde amigo. Ev El Rey vos enuio muito saudar,
como aquelle @ amo, O Lecencgeado Manoel Pereira Gomez
Cirurgiao mor do terco do Mestre de Campo Dom Pedro
de Almeyda no Exercito de Alentejo, me representou os
seruicos g me tem feito nas campanhas § ouue naquella
Prouincia, e sitios de Badajoz, e Elvas, a satistacdo com
q os fes; E pede o mande prouer no cargo de Cirurgiio
mor do Exercito dessa Provincia do Minho, E antes de lhe
deferir, me pareceo dizeruos, e mandaruos, me auizeis se
ha nelle este lugar, e outros sogeitos da mesma profissao,
d o meregio mandem seus papeis ao meu conselho de
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guerra para se verem, e se me consultar na forma do
estillo. Escritta em Lx." a 31 de Mayo de 1659.

Raynha

Ruy de Moura
Pedro Cesar de meneses

Para o Gou.”" das Armas do Minho

1659 — JUNHO — 4

Visconde Amigo. Ev E] Rey vos enuio muito saudar,
como aquelle que amo. Jodo Nunes da Cunha, antes que
da ultima vez partisse para essa Prouincia, me tez o papel
de § com esta carta se uos enuia copia, sobre particulares

da mesma Prouincia, E couzas de que necessitta o Ex."
della; ¢ porque aqui se ndo pode tomar ajustada resolu-
¢iio nas materias de que trata, Vos ordeno, que fazendo
juntar os Cabos do mesmo Exercito que custumao voltar,
com Jodo Nunes da Cunha, ¢ ouuindoos sobre o que con-
them o dito papel resoluais, Executeis o que Virdes que
he mais conueniente a meu seruico, dandome conta do
que fizerdes para o terdes entendido. Escrita em Lx.*
a 4 de Junho de 659.

Raynha
Fran.”™ de sousa coutinho
Dom Alb. Abranches de Cam.™

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira
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1659 — JUNHO — 7

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como Aquelle § amo. A Camara do Porto auiza ter dispen-
dido na leva do Terco § levantou p. Essa fronteira os dez
mi] procedidos do seu donativo dos uinhos que estava
Consignados ao pagamento dos Assentistas do pdo de
Monigao. Encomendouos que ou do dinheiro de juro
que compra a Mizericordia daquella cidade, § tenha de
entregar ao pagador geral dessa prouincia onde qualquer
outro effeito dos q tenho Consignado para formatura
desse exercito e despeza dessa guerra mandeis pagar Aos
Asentistas aquella quantia em lugar daque a Camara des-
pendeo e segundo as informacoes que aqui se tem havera
naquelles effeitos dinh.” cahido p.”™* este pagamento.
Escrita em Lx." a 7 de Junho de 1659.

Raynha

P."* o Visconde de Villa noua de Ceru,

1659 — JUNHO — 7

ta

Visconde Amigo. Eu El Rey vos enuio m." saudar
como aquelle @ amo. O Conde de Misquitella em carta
de 26 do passado escreve, entendera por auizo de hum
contidente que o Inimigo tinha intento de ir sobre a Praga
de Melgaco. Auizolo, para que ponhaes naquella Praca
o cuidado, que de vds espero. Escrita em Lix.* a 7 de
Junho de 1659.

Raynha

P* o Visconde de Villa noua de Ceru™
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1659 — JUNHO — 10

Visconde Amigo: Eu El Rey vos enuio m." saudar,
como aquelle §. amo. Jodo Nunes da Cunha me escreveo
a carta, de que Vos mando remeter Copia com esta.
E porque o 4 me propoem nao toca a sua occupagao, se
nao a Vossa; Vos encomendo considereis o que contem
aquella carta e me digaes em cada hum dos pontos della
o que Vos parecer conveniente. Escrita em Lix." a 10 de
Junho de 1659.

Raynha

P.* o Visconde de Villa noua de Ceru.™

1659 — JUNHO — 14

Visconde Amigo. Eu El Rey vos enuio muito saudar
ccmo aquelle que amo. Recebi a vossa carta de vinte qua-
tro do mez passado, em que avizastes de se haverem feito
os trocos dos presioneiros que tinhamos em Galiza pellos
do Inimigo que Estaudo nessa Prouincia e na de
Tras os Montes onde o conde de Mesquitella duuidara
entregar os daquella Prouincia athe uer resposta minha.
E pareceome dizeruos que lhe mando escrever que logo
remeta a Galiza os tres Capitaes hum Ajudante de The-
nente, E quatro soldados que dizeis estarem presioneiros
naquella Prouincia pois em seu lugar tinhao vindo outros
tantos para essa, E ndo conuinha faltarse a palaura que
nos boletins se tinha dado E a Vs vos encomendo muito,
que procureis quanto vos for possivel, que os trocos se
facdo geraes, aduirtindo ao Inimigo, que assy se fez em
Alentejo, donde mandey hir todos os presioneiros de Cas-
tella, (que era grande numero) pollos poucos Portuguezes
que 14 estavao, nao reparando nem nos rendidos a Merce,
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posto que se ouuessem sogeitado a todo o tratamento que
se lhe fizesse. Escrita em Lx.* a 14 de Junho de 659.

Raynha
0 Conde de Prado
Pedro Cesar de meneses

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira

1659 — JUNHO — 19

Visconde amigo. Eu El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Viusse a vossa Carta de dous
do Corrente em § me propondes sogeitos para Thenente
de Mestre de Campo General desse exercito; e porque
tenho nomeado para este posto Manoel Nunes Leitao
(com o § resou a vossa nomeacao) me pareceo auisaruos
para o terdes entendido. Escrita em Lx* 19 de Junho
de 659,

Raynha

Fran.” de sousa coutinho
Dom Alu, Abranches de Cam.™

P.* Visconde de Villa Noua de Cerueira

1659 — JUNHO — 20

Visconde Amigo. Ev E] Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo, Pedro Fullio de Spier, fidalgo,
francez, E Cavaleiro da ordem de Christo, me tem seruido
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de annos a esta parte, com muita satisfagcdo E vallor, E se
acha atrazado nos postos, e por essa couza empenhado,
e falto de Cabedal. Ordenouos que nas primeiras Com-
panhias de Cauallo § Vagarem nessa Prouincia, mo con-
sulteis na forma costumada fazendo declaragido desta
minha ordem. Escrita em Lx." a 20 de Junho de 659.

Raynha
O Conde de Prado

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira

1659 — JUNHO — 28

Bisconde Amigo. Ev El Rey vos inuio muito saudar
como aquelle § amo. Plos crimes q Miguel Madureira,
seu filho e quatro criados seus, tem cometido no lugar
de Canellas; E particularmente pla morte q deu ao Reitor
do mesmo luguar, fuy seruido ordenar, fossem prezos,
E porque se presume que estes delinquentes se tenhao
valido do previlegio de Soldados e estejao servindo nesse
Ex. ou Prouincia; Vos encomendo muito ¢ mando orde-
neis se faciio mui exactas deligencias por elles; e achan-
do-0s os mandeis por a bom Recado prezos e medeis conta
pla Secretaria do Expediente de como o tendes executado.
Escrita em Lix." a 28 de Junho de 659.

Rﬁ_‘fiiﬁm

P.* o Bisconde
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1659 — JUNHO — (?)

Visconde amigo. Ev El Rey vos enuip muito saudar,
como aquelle @ amo. Tendo consideragao ao 4 o Mestre
de Campo Aluaro de Azeuedo Barreto, e seus irmdos, me
representarao, 4 no Citio da praca de Monciono Conuento
de Sao Francisco tinhdo duas irmas huma professa que

faleceo durante o citio e outra recolhida, sem ser obrigada
a clausula, ficou desamparada 'de quem tratte della, sendo
moga donzella ¢ arriscada em poder do inimigo, a qual
nao queria entregar, sem lhe mandarem en refens a
Agueda Pereira e sua filha, molher de Manoel Pereira §
ficou em Mongdo por ser homem velho me pedirdo man-
dasse por em effeito esta troqua E por me parecer justo
seu requerim.'” me parecco encomendaruos como por esta
carta o faco q logo effeitueis este troco mandando a dita
Agueda Pereira e sua filha para Mongao e por ellas vir
a dita moca irma de Alvaro de Azevedo G assi he meu
servico. Escrita em Lisboa a  'de Junho de 1569.

Raynha

0 Conde de Prado
Para o Gov.°r das Armas do Minho

Pedro Cesar de meneses

1659 — JULHO — 9

Visconde Amigo. Eu E| Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Receby a Vossa carta de des do
mez passado, com que enuiastes relagao, da gente armas,
e monicoes cO que se acha a Praga de Villa de Conde.
E porque na carta que uos mandey escreuer, E a que cO
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a Vossa respondeis, Vos ordeney me auisasseis que me
constaua o prezidio da dita Praca E o de que necessitaua
para ficar com toda a seguranca, E a este Ultimo ponto
nao satisfizestes. Vos ordeno me auizeis com toda a bre-
uidade E clareza, do que sera necessario prouer a aquella
Praga, para se depor o cuidado que pode dar no estado
em que se acha. Escrita em Lx.* a 9 de Julho de 659.

Raynha

0 C.* de Cantanhede

Fran.”™ de sousa coutinho

Para o Visconde de Villa noua de Cerveira

1659 — JULHO — 15

Visconde Amigo. Eu El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo, O Conde da Feira me escreueo
que Vos lhe hauieis recomendado o socorro que devia ter
prestes para Vollo Remeter, com outro auizo Vosso, seo
Inimigo entrasse por essa Prouincia; E que o mesmo lhe
escrevera tambem o Conde de Mesquitella; Pedindome
declaracio de a qual das Prouincias hauia de enuiar o
socorro; E porque o Inimigo nao podera entrar co exerci-
tos por ambas as Prouing¢ias nem conuem que as outras
fiqguem expostas ao perigo de o Inimigo (vzando de des-
tresa) mostrar que quer acometer hua, Venha ao entrar
por outra; mando escreuer aos Condes, da Feira, e Mis-
quitella, que Vos ndo pessdo 0 socorro senao no cazo
em que com iffeito, Veja qualquer delles que o Inimigo
entra co exercito formado pella sua Prouingia ¢ a mesma
ordem haueis Vos de guardar em lhes pedir a elles os
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SOCOITOS No cazo que o Inimigo entre pella Vossa ¢O exer-
cito; escrita em Lx.* a 15 de Julho de 1659,

Raynha
O Conde de Odemira

Pedro Cesar de meneses

P.? o Visconde de V.* noua da Ceruera

1659 — JULHO — 19

Visconde amigo, Ev El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. O Presidente, e Religiosos do
Convento de nossa Snra de Jesus desta Cidade, me pre-
zentarao a peticao e Certidao, que com esta se Vos Reme-
tera. Encomendouos que Vendoa, lhe deffirais ao que
pedem, como Vos parecer justica, e mais conuier a meu
seruico. Escrita em Lix.* a 19 de Julho de 1659.

Rﬂ}‘m'm

Dom Alu.” de Abranches de Cam.™
0O Conde de Prado

Para o visconde Governador da Prouincia do Minho

1659 — JULHO — 30

Visconde Amigo. Ev El Rey Vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Sou informado que dos soldados
que Vierido das Ilhas, séo fogidos muitos de suas Compa-
nhias, em grande danno de meu seruico porque nao so se
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fica perdendo a grande despesa que se fez nas leuas,
E Viagem para este Reino mas faltando nas fronteiras
em tempo que tao necessarios sao nellas; E porque con-
uem remediar este danno na melhor forma que for possi-
vel. Vos ordeno que com toda a deligencia facaes Vigiar
sobre as embarcacoes que dos portos dessa Prouincia

sahirem, se levao alguns dos ditos soldados e os que se
acharem fagaes reconduzir ao exergito de Alentejo, sem

nenhiia dillagio e o mesmo cuidado fareis ter nos que
quizerem sentar praca de novo, ou residirem nessa Pro-
uincia. Escrita em Lix." a 30 de Julho de 1659,

Raynha
Fran.” de sousa coutinho

Dom Alu.” de Abranches de Cam."™

P.* o Visconde de V.* Noua da Ceruera

1659 — JULHO — 30

Visconde Amigo. Eu El Rey vos enuio m.'" saudar
como aquelle § amo. Fuy informado que a Infantaria,
que mandei leuantar na Ilhas para seruir no ex.'"” da Pro-
uincia de Alentejo, fugia della, ¢ se hia embarcas em dif-
ferentes portos p.* passar & Sua Terra. Encomendouos
tenhaes cuidado de mandar visitar as embarcagoes, que
sairem desses portos para as Ilhas e recolher, e prender
os soldados, que nellas forem achado., auizandome dos
aue sdo para os mandar remeter ao Exercito. Escrita
em Lx.* a 30 de Julho de 1659.

Raynha

P.* o Visconde de Villa noua de Ceru.™
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1659 — JULHO — 3

Visconde Amigo. Ev El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Francisco Marinho Deca que
nessa Prouincia me tem servido em Varios postos, me
pedio o mandasse acrescentar aos que esta a caber.
E porque eu desejo acomodar este sogeito pollo bem que
me tem seruido nessa Prouincia e em outras partes. Vos
ordeno mo proponhdes em algum posto se o ouuer Vago,
ou nos que Vagarem E lhe possao seruir de acrescenta-
mento, fazendo relacdo de seus seruicos E desta minha
ordem. Escritaem Lx.* a 3 de Julho de 659.

Raynha
O Conde de Prado
Pedro Cesar de meneses

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira

1659 — AGOSTO — 9

Bisconde Amigo. Eu El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle § amo. Hauendo El Rey meu s." e pay §
Deos tem, uisto as razoéns § por parte de Donna Maria
da Guama Soutomavor se llhe representardo, para lhe
conceder a licenca que pedia para passar ao Reino di
Galiza; fuy seruido mandarlhe expedir aluara para a pas-
sagem; limitandose Nelle leuaria soomente o fato de seu
uzo, ¢ hum mes de tempo. E pord Donna Maria, se ndo
valleo antdo di esta licenca cagora fas o mesmo Reque-
rimento; Me pareceo Remetervolo; para que entendendo,
nao ha inconuiniente na materia a deixeis passar livre-
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mente na forma q se declaraua No aluara Refferido.
Escrita em Lix." a 19 de Ag." de 659.

Raynha
P.* o Bisconde

1659 — AGOSTO — 10

Visconde Amigo. Ev El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Regebi a Vossa carta de des do
mez passado, com que enuiastes outra que Vos hauia
escrito o Dez.”” Antonio Lobo de Torneo, ¢ o auto que
mandou fazer contra Fran.®® de Freitase francisco Ribeiro,
Clerigos de Guimaraes, que tirarao do tormento a hi sol-
dado que por togir hauia incorrido no bando que se exe-
cutaua. E porque o cazo he de muy roim exemplo a meu
servico e conuem que nelle haja a demonstracao q° he
justo; mando encomendar muito ao Cabb.” de Braga
o castigo que «deue dar a estes clerigos auizandome para
o ter entendido. E Vés fareis o mesmo para me ser pre-
zente por Vossa Via, Escrita em Lx." a 10 de Agosto de 659,

Raynha
O C.* de Cantanhede

0O Conde de Prado

Para o Visconde 'de Villa noua de Cerueira

1659 — AGOSTO — 11

Visconde Amigo. Eu El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo, os officiais da Camara da Villa
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de Espozende, me escreverdo a carta que com esta se vos
remete, em § (como della vereis) Pedemselhes nio tire
gente da dita Villa E seu termo por a que tem ser pouca
para sua deffensa. Ordenouos que vendo a dita carta,
E a certiddo que com ella enviardo E se Vos remete facaes
por acomodar aquelles poucos na melhor forma que for
possivel, para que s€ risco nem queixa sua, se acuda ao
que mais conuier a meu seruico. E a Camara mando
escreuer recorra a Vos para lhe diffrirdes como o estado
das couzas o permittir. Escrita em Lx." a 11 de Agosto
de 659.

Raynha

0O C.* de Cantanhede
0 Conde de Prado

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira

1659 — AGOSTO — 12

Visconde amigo. Ev El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle § amo logo que receberdes esta carta reme-
tereis a ordem do Conde de Miranda Governador da Rela-
¢ao E armas do Porto huma comp.” de Infantaria do terco
da mesma Cidade, porque a hade embarcar No galedo §
hade remeter aeste posto. Escrita em Lx.* a 12 de Agosto

de 1659,
Raynha

P.* o Visconde Gor." das Armas do minho

14— Vol, 1300
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1659 — AGOSTO — 25

Visconde Amigo. Ev El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Jorge Morato me fez a peti¢ao
que com esta carta se vos remetera, em que Pretende lhe
conceda patente de Capitao de Infantaria ad honorem
Encomendouos, que Vendo a dita peticao E papeis que
com ella presentou, me informeis deste requerimento,
com Vosso pareger p.* lhe mandar diffirir como for
seruido. Escrita em Lx." a 25 de Agosto de 659.

Raynha
0O Conde 'de Prado
Pedro Cesar de meneses

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira

1659 — AGOSTO — 30

Visconde Amigo Ev El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. os officiaes da Camara da Cidade
do Porto me escreverio dandome conta de vos hauerem
remetido com que me seruem para sua deffensa e dessa
Prouincia, posto que desarmado, por lhe ndo havere che-
gado as armas necessarias na forma do ascento da criacao
do mesmo terco, Pedindome Vos mandasse ordenar trat-
tasseis muito da conseruacao delle fazendo ¢6 que sirua
vnido para melhor se poder auentajar em meu seruigo
deixandoos correr co as pagas do mesmo ter¢o na forma
que esta acrescentado. E porque estes Vassallos tem
rasio no 4 pedem Vos ordeno que assy pontualmente.
E as armas que faltdo nessa Prouincia tenho mandado se
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remetdo a ella no mayor numero que for possivel. Escrita
em Lix." a 30 de Agosto de 1659.
Raynha

L

Fran.” de sousa coutinho

B e ] ~ 5
Pedro Cesar de meneses

P.* o Visconde de V.* Noua da Ceruera

1659 — SETEMBRO — 16

Visconde Amigo. Ev El Rey vos enuip muito saudar
como aquelle que amo. P. Fullon de Sampier, (allegando
nio haver nessa Prouincia Companhia de Cauallos em que
mo poderdes consultar como Volo havia ordenado) me
pede o terco de Auxiliares da Comarca de Barcellos, que
esta sem mestre de Campo; E porque aqui se nio tem
noticia dos sogeitos que ahi ha capazes deste posto, E g o
petendio Vos encomendo muito, me informeis dos que se
Vos offerecerem a preposito E de seruicos para este E os
mais tercos de Auxiliares dessa Prouincia, para os mandar
tomar em lembranca para quando se tratar de seus proui-
mentos. E a esta ordem satisfareis o mais em breve que
for possiuel. Escrita em Lix* a 16 de Setr.” de 659.

Raynha
0O Marques Almirante
Pedro Cesar de meneses

Para o Visconde de Villa nouade Cerueira
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1659 — SETEMBRO — 4

Visconde Amigo. Ev El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Por parte de Manoe] de Oliueira
Pimente] se me representeu, que estando gouernando o
Castello de Lindozo (que se formou e reparou a custa
da sua faz.*) fora nomeado por Capitio de hiia das Com-
panhias do ter¢o com q me serve a Cidade do Porto, onde
Vindo tomar posse E entrega della com Vossa ordem, lhe
nomearei na sua auzencia successor no dito Castello,
sendo que a sua tencgdo fora seruir nelle com a dita Com-
panhia, athe se lhe aualiaré E pagarem as obras que hauia
feito & sua custa como se lhe ordendra E prometéra;
Pedindome lhe mandar restetuir o gouerno do dito Cas-
tello para seruir nelle com a mesma Companhia, ou sem
Ella athe se lhe pagarem as obras que nelle fez, o qual
requerimento Veo apadrinhado com a carta dos officiaés
da Camara da Villa de Soajo, que com esta se Vos remete,
em que se pedem o mesmo § Mancel de Oliveira Pimentel,
apontando as conueniencias que disso resultarao, a meu
seruico bem E conservacao daquelles Vassalos. E porque
neste negocio, se ndo pode tomar a justada resolugdo sem
informagdo Vossa, Vos ordeno que com toda a breuidade
na mandeis do que passa nesta materia, juntamente com
Vosso parecer, para mandar rezoluer o que mais conuier
a meu seruigo. Escrita em LXx." 4 de Setr.” de 659,

Raynha
0O C.* de Cantanhede
Pedro Cesar de meneses

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira
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1659 — SETEMBRO — 27

Visconde Amigo. Eu El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. o Prouingial, ¢ mais, Relligiozos
da prouingia de santo Antonio, me fizerdo a peticio que
co esta se uos remete, Encomendouos que vendoa e o que
mais conuem a forteficagio da praca de Caminha, me
informeis sobre o particular de que tratio na peticao.
Escrita em Lix.* a 27 de Setr.® de 1659.

Raynha
O Conde de Prado
Pedro Cesar de meneses

P.* o Visconde de V.* noua da Ceruera

1660 — JANEIRO — 24

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle § amo. Ja por outras cartas minhas uos
mandei agradecger o cuidado com § me remeteis os auizos
de Castella, agora faco o mesmo a estes que enuiastes.
Por aqui se diz uulgarmente, que o mestre de campo gn.'
dessa guerra era chegado com hum grosso de infanteria,
e Caualaria, mas Eu o ndo crejo emquanto nao recebo
auizo vosso. Escrita em Lx.* a 24 de Jan.® de 1660.

Raynha

P.* o Visconde de Villa noua Ceru.*
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1660 — (M.*?) — 7

Visconde Amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle § amo. Recebeusse a uossa de 29 do pas-
sado com o tratado impresso da paz entre franga e Cas-
tella; Agradecouos m." o cuidado de mo remeterdes, e o
auizo de ndo hauer da parte do inimigo mouimento nes-
sas fronteiras e quando o haja espero mo auizeis.
Escrita em Lx." a 7 de m.” 660.

Raynha

P.* o Visconde de Villa noua de Ceru®

1660 — ABRIL — 29

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle § Amo. Em carta de 17 do corrente auizaes
de as preuengées que por essa parte faz o Inimigo mos-
trarem sahira a Campanha com breuidade, referiz o poder

com que se acha, e o que tendes para lhe fazer opposigao

lembrandome mande passar a essa [ronteira os cabos
della que se achdo nesta corte, que mande nomear mestres
de Campo para os tercos de auxiliares de Guimaraes e
Barcelos e pediz mais uos mande remeter o Tergo do
Porto e algumas monicoes e armas de que tendes necessi-
dade e que a Comarca de Guimaraes nam acode os qui-
nhentos homens da sua promessa por lhe faltar confirma-
cao «da forma em que os offereceo; E primeiro que tudo
agradegoucs o cuidado em que estaes na defensa dessa
prouincia, e com que a tendes disposto, para qualquer
inuazio, que o Inimigo quizer fazer, e espero de quem
sois, Tazer nas occazides, quando as haja, o que deveis
4s obrigacoes com § nagestes e a estimagao que fago de
uossa pessoa, e dezeio que tenho de auer, e a uossa caza,
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com todo o acrescentamento; Aos Cabos mando fazer
auizo, com todo o aperto, E ao cons.” de guerra mando
logo me enuie a consulta sobre os mestres de campo
daquelles Tergos, e ao gou.” do Porto faga passar a essa
fronteira o que ha pago naquella Cidade, ¢ ter pronpto
o de auxiliares para marchar com o primeiro auizo nosso,
Ha poucos dias que se uos remeterao algumas monigoes,
¢ se lica fazendo deligencia por se uos remeterem mais
e algumas armas. Nam sey que se deua aqui reposta
a Camara de Guimaraes de nenhum negogio e o que
hauia que lhe dizer sobre esta offerta se fez ha ja dias.
Encomendouos me escrevaes nisto com mais Clareza p.*
mandar logo o q mais conuier a meu serui.” Escrita em
Lix.* a 29 de Abril de 1660.
Raynha

P.* o Visconde de Villa noua de Cerue.™

1660 — JULHO — 9

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle § amo. Por ser justo que assy como he igual
a todos a utilidade da sertificacdo desta Cidade, o seja
tambem o trabalho della Fuy seruido resoluer § concor-
ressem a elle toda a Sorte de Moradores sem exceigao de
algum; e q por sua qualidade idade ou por outra qual-
quer razao, ndo podesem trabalhar pessoalmente desem
em seu lugar cada hum hioi gastador que trabalhasse o
mesmo tempo; e para melhor se poder executar esta reso-
lugdo sem as confusdes § se costumao exprimentar em
cazos semelhantes resolui mais 4 o trabalho se repartisse,
pellas freguesias emcarregando cada hiia a hiia pessoa
de toda a autoridade, Respeito e zello de meu Seruigo,
que pello Rol das confissoes facao lista de todas as pes-
soas, que ndo sip obrigadas as Companhias para traba-
lharem na dita obra ou mandarem trabalhar na maneira
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Refferida ajudandose primeiro em tudo com o Conde de
Cantanhede Governador das armas desta Corte e Comar-
cas da Estremadura a cujo cargo estao as fortificacoes
dellas; e de quem hao de guardar as ordens. Sobre este
particular; e porq fio de Vos e do zello com @ me seruis
que neste negoceo obrareis como conuem Volo hey por
emcarregado nas freguesias Sdo Lourenco e Sao Chris-
tovao; e Vos encomendo muito a execucao delle como
couza de tanta importancgia ¢ em que consiste a deffensa
principal deste Reyno estando certo @ hey de ter por
seruico muy particular o § me fizerdes na fortificacao
desta Cidade, e Se necessitardes de algumas ordens: de
como deueis progeder Se Vos dardo pello meu Conselho
de Guerra com auiso Vosso, escrita em Lx.* a 9 de Julho

de 660.

Raynha

Ruy de Moura
Pedro Cesar de meneses

P.* o Visconde de Villa noua de Cerueira

1660 — FEVEREIRO — 24

Visconde amigo. Eu E] Rey uos enuio muito saudar
como Aquelle § amo. Tenho razio particular para uos
encomendar muito apartadamente facaes ter toda a Cau-
tella e Vigia nas pracas dessa prouincia § ficao fronteiras
ao Inimigo, preuendoas de gente monigdes e de pessoas
muito de Vossa confianga, e uos ndo aduirto o modo por-
que os haueis de dispor pord o fio de uosso cuidado,
a prudencia e uao este correio a mais, que a leuamos este
auizo. Escrita em Lx." a 24 de fev.® de 1660.

Raynha

P.* o Visconde de Villa Noua de Ceru.®
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1660 — ABRIL —9

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como Aquelle que Amo. Certo estou e assi mo mostra
a experiencia, que uos nao descuidareis de me auizar das
prevengoes ¢ mouimentos, que o Inimigo fizer por essa
parte, plo que se colhe das cartas deste uosso correspon-
dente parege tem o inimigo tensds de fazer campanha, e
assi o escreve o Conde de Sao Joao pello que alcancou na
prouincia de tras os montes; O que importa he facais
dispor tudo o necess.""”; para qualquer occazido que se
offereca e assi o espero do uosso cuidado e dos Cabos
que me seruem Nesse exercito. Escrita em Lx.* a 9 de
Abril de 1660.

Raynha

P.* o Visconde de Villa noua de Ceru.*

1660 — MARCO — 20

Visconde Amigo. Ev El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Recebeose a Vossa carta de deza-
noue do mez passado, com que enuiastes a que Vos hauia
escrito o Mestre de Campo Diogo de Brito Coutinho, aui-
zandouos da occasiao que se teve com o Inimigo na Cam-
panha de Valenca com reputacio de minhas armas.
E perda de gente morta E presioneira do Inimigo.
E hauendo Visto as ditas cartas, me pareco agradeceruos
por esta (como o fago) o cuidado com que estaes do
cumpreamento de Vossas obrigacdes. E que o mestre
de Campo Diogo de Brito Coutinho, E aos Capitaes Anto-
nio Gomes de Abreu e Jeronimo da Silva, mando escrever
as cartas que com esta se Vos remettem para lhas dardes
aggradecendolhe o bem § se ouuerdao na dita ocasido.
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E Vs me auizareis dos mais officiaes que nella se acha-
rio, E a que Vos parece que deuo mandar escreuer.
Escrita em Lx.* a 20 de Margo de 660.

Raynha
O Conde de Prado
Pedro Cesar de meneses

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira

1654 — JULHO — 21

Visconde Amigo. Ev El Rey nos enuio m.'” saudar
como aquelle § amo. Vi a uossa carta de 25 de Junho
passado, em que me dais conta de uos hauerdes recolhido
da frontr.* (com occasidao de o inimigo se hauer desleito
da junta de gente da Ordenanca q fazia, ¢ suspendido a
marcha dos tercos ¢0 q o intentaua fazer) a tratar do
ajustamento dos auxiliares, e ordenancas de algiias Villas
dessa Prou.™ E do intento com § ficaueis (acabada esta
deligencia) de ir correr os portos de mar de uossa juris-
dicdo e preuenir nelles o § for necess.” e possiuel para
sua defensa. E pareceo me dizeruos que de tudo fico
aduertido, E que uos agradeco m."” o cuidado com § aten-
deis a4 defensa dessa Prou.”™ e tratais de ter preuenidas,
e na boa ordem, que conuem as cousas necessarias para
ella, De que me acho com toda a satistagao. Escrita em
Lx.* 21 de Julho de 1654

Rey

O Conde de Prado

P.* o Gou.” das armas da Prou.”® do Minho

0O Conde de Soure
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1654 — JUNHO — 14

Vizconde amigo. Eu El Rey Vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. No ordinario e por hum correo
que ueo em deligencia de uinte legoas se receberao tres
cartas uossas de 2-4 e 6 do prezente com os auizos que Vos
tinhao chegado do poder @ o inimigo tinha junto e hia
juntando para fazer hua Attalaya de fronde de Monciao
a tiro do seu forte do Aytona representando a falta de
officiaes com que Vos achaueis para uos assistirem ¢ aju-
darem nesta occasido sem Vos podores ualer dos julgado-
res dessa Prouincia por ndo comprirem as ordéns que lhes
daes, como o hauia feito o Correg., dessa Comarca de
Vianna mas que lhe enuiastes para acudir a Moncio a
dispor as carruagens ¢ o mais que fosse necess.™ e p.*
prender o Sargento mor da Com.” de Barcellos culpado
na resistencia feita ao Ouuidor della. E hauendo uisto
todos estes papeis, e considerado o g elles contem me
pareceo dizeruos que ao Gou." das armas de Tras os mon-
tes mando ordenar Vos Soccorra com tudo o que lhe
pedirdes ou com o mais que lhe for possive] e que demais

disto faca a diversos que puder ao inimigo e a carta para
Joanne Mendez de Vasconcellos uay com esta para que
|lha remetaes da qual se Vos enuia tambem a copia para

terdes entendido a forma em que se lhe da esta ordem.
E Vos puxareis pella gente da Prouincia ¢ com ella e com
o soccorro de Tras os montes com todo o cuidado, e cau-
tella ireis dispondo e preuenindo o que for necessario
para estorvar os elfeitos dos desenhos do inimigo com
tam bom conselho e tam boas consideracdes que nio se
erre no que tanto conuem acertar e conltio do uosso zelo
e prudencia e do amor com § attendeis a meu seruico que
tudo se conseguira felixm.'"* para eu ter muito § Vos
aggradecer. Para se suprir na melhor forma que for pos-
sivel a falta de officiaes com que vos achaes tenho man-
dado dar ordem ao Mestre de campo Belchior de Lemos
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do Britto e a Acgenso Alz Barreto § atte gora seruio de
Thenente de Mestre de campo g.!' na Prou® de Tras os

montes que breuem.'* saiao desta corte e selles nao pre-
sentar nessa praca de Moncao para os occupardes no que
entenderdes melhor poderao seruir nesta occasiio e
emquanto ahy assistirem fareis que sejao socorridos com
o seu soldo e para os saltos do caminho lhes mandei
liurar aqui cem crusados de q lhe fiz merge por uia de
ajuda de custo ¢ se Belchior de Lemos niao puder partir
com a breuidade § se¢ lhe ordena ira com Accento Alzo
Capitap Joao de amorim Gou.” do forte da Luzia extra-
muros deluas.

Tambem se uos remette com esta carta outra minha
para o Correg.”” dessa Comarca de Vianna em que estra-
nhandolhe por agora som.'* o grande excesso  cometeo
em nao cumprir as ordens que lhe destes, e deixar de pas-
sar logo a essa praca de Moncao p.* acudir ao que Vos
lhe ordenasseis em occasido de semelhante aperto lhe
mando ordenar q logo logo que receber a carta q uay p.*
elle se parta e ua fazer o @ Vos lhe ordenardes e for
necess.”” nesta occasido auizandome logo da rezao porq
ndao cumpriu as uossas ordens para que tendoa entendido
possa mandar proceder contra elle com a mayor demons-
tracdo de castigo que merecer.

Escrita em Alcantara a 14 de Junho de 1654.

Rey
Dom Alu.® Abranches de Cam.™
Padro Cesar de meneses

P*oG." das armas da Prou.® do Minho
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1654 — JULHO — 21

Vizconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Vy as uossas cartas de 29 e 30
do mez passaod em que me destes conta da cauza gue teue
O inimigo para a grande junta de gente que tornou a fazer
¢ a lojouna Campanha mea legoa da praca de Saluaterra
e do bom sucesso com que sem embargo de se achar com
tanto poder arruinastes as trincheiras que hauia feito, e
por onde intentava fazer hua Attalava junto a mesma
praca ficando tam vesinhas aos fortes que tem opostos
a ella e debaixo da artelharia ¢ mosquetaria delles:
E porque esta ac¢do he muy propria do que deuo esperar
da confianca que faco de uossa pessoa ¢ do Zelo com que
attendeis a tudo o que toca a meu seruico e procuraes
0s mayores acertos delle nas couzas da guerra, e adminis-
tracao da justica que correm pOr uossa conta me pareceo
dizeruos que faco della toda a estimacao; e que ao Capitio
Bertolomeu Pereyra de castro que aduertis ficou passado
hua balla de mosquete pello braco direito mando aggra-
recer o que obrou nesta occasido; ¢ Vos de minha parte
aggradecereis tambem aos mais cabos e officiaes que
entenderdes merecem este fauor o bem que se ouverio
nella. Escrita em Lx.* 21 de Julho de 1654

Rey

O Conde de Prado
0 Conde de Soure

P." g. das armas da Prou.” do Minho
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1659 — JULHO — 29

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como Aquelle @ amo. Pella uossa carta de 24 do Corrente
entendy o bom suggesso com § conseguistes o intento de
a Camara'de Amarante concorrer com a Comarca de Gui-
maraes no partido donatiuo § lhe tocaua p." pagamento
da gente de guerra com { me serue; E pareceume agarde-
¢emolo pord pla qualidade do seruico e plo exemplo q
da aos mais lugares dessa Prouincia he digno de toda a
estimacdo. Escrita em Lx.* a 29 de Julho de 659

Raynha

P.* o Visconde de Villa noua de Ceru.®

1659 — MAIO — 3

Visconde Amigo. Eu El Rey ucs enuio m.'” saudar
como aquelle § amo. Aos Dezembargadores Antonio Lobo
do Torneyo e Jorge Pinto de Almeyda mando escreuer na
forma, que appontaes na Vossa carta de 18 do passado:
e agradeco-Vos o cuidado, com que estaes, de que elles
facdo o que deuem, imitandouos a Vos no seu tanto, que
bastara para fazerem sua obrigagzo. Pella Junta dos tres
Estados mando aduertir a Joao Nunes da Cunha como os
despachos, g leuou, lhe nao dao jurisdi¢ao, em prejuizo
da Vossa; e que a que Vos toca deueis, e podeis exercitar
sem impedimento algum. Hua das razoes, que tive para
mandar a essa Prouincia, de mais de seu grande Zelo,
inteligencia e actividade, e satisfagdo com § delle me
siruo, foi entender, § ambos serieis a mesma cousa; por-
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que assim o pede meu seru.” e g parentesco, que ha entre
Vos : Encomendouos muito Seja assim.

Escrita em Lix.* a 3 de Mayo de 1659
Raynha

P. o Visconde de Villa noua de Ceru.™

1659 — ABRIL —8

Bisconde Gouernador Amigo. Ev El Rey vos enuio
muito saudar como aquelle § amo. Como a experiencia
tem mostrado a preciza necessidade que neste Reyno se
padece de Cavallaria; para poder deffender-se das inua-
zoens 'do inimigo; se procurou ia em uida de El Rey meu
S." E pay q Deos tem com grande cuidado; dispor as Con-
dellarias das Comarcas em tal forma; g bastasem para

dellas se tirarem as remontas, ¢ nio ser necessario ualler
de Cauallos estrangeiros porem porque de tempos a esta
p."* se tem achado grande deminuicio nas criacoes; pro-
cedida de ordinario da Omissao e descuido dos Supperin-
tendentes; e as guerras que nestes anos passados houve
nas fronteiras, tem consumido a maior p.'"* da Caualaria;
conuindo § para o Refforco das tropas ua a criacio em
maior agmento, Me pareceo ser o meio Mais efficax assy
para remedear os danos passados como para euitar os
futuros; mandar significar aos Gouernadores das Armas,
o gosto 4 leuarey de elles, tomarem muito a sua conta
fazer guardar com gr.* uigilancia o Regimento § se fez
para a mesma criagao; e terem muito particullar atencéo
a § os supperintendentes proceddo nesta materia como
conuem; Ordennando lhes iuntam.'* que uagando alguns
dos g actualmente seruem; escolhdo da Comarca em § o
tal supperintendente seruia tres sugeitos idoneos para
esta ocupagao que me proporao pla junta da Criacdao g
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Rezide Nesta Corte para eu delles escolher o q fosse
seruido. E pord espero 4 plo q nos toccar executeis esta
minha Rezulugao com o Zello q deueis; dandome conta

do que neste Negocio se uos olferecer pla mesma junta

por donde se uos respondera; Vos quiz mandar fazer este
auizo; de q fico com toda a memoria para uos aggradecer
o bem § No particullar obrares. Escrita em Lix.* a 8 de
Abril de 659

Raynha

P.* o0 Bisconde

1659 — MARCO — 11

Bisconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Per carta que se recebeo de Jodo
Nunez da Cunha que enuiey a gssa Prouincia a cousas pre-
cissas de meu seru.” entendy o que auieis disposto p." elle
poder executar as ordens que leuou minhas nao so pello
que toca 4 refformacio 'da Vedoria E formadas desp.™ do
dinhr.” destinado aos gastos da guerra, mas nas mostras
que ha de passar a Caualaria E Iffantaria p." se euitarem
os descaminhos que se entende ha nestes particulares;
Agradecouos tudo o que em rezdo disto tendes obrado
que he muy conforme a confianca que fago de uossa pes-
soa E Zelo, Espero Continueis nisto E no mais que se for
offerecendo de man.™ que as cousas da Prouincia fiquem
com a ordem E assento que conuem a conseruagao della;
Escriptaem Lx.* a 11 de m.* 'de 659.

Raynha
O Marques Almirante

Para o Bisconde Gou.” das Armas da Prouincia do
minho
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1659 — FEVEREIRO —1

Bisconde amigo. Ev El Rey, uos enuio m.'* Saudar
como aquelle § amo. Joio Nunes da Cunha Gou.”" das
armas de Setuual e Ministro da Junta dos trez estados
uay a essa Prou.* ajudar o Socorro da Praga de Moncédo
e de Saluaterra, a quem encarreguey mandasse fazer
algiias delligencias tocantes a meu Seru.® Como he o fazer
tomar contas de todos os effeitos tocantes as fortifica-
coens das Pracas 'dessa Prou.®™ ¢ dando forma conue-
niente, a cobraca e despeza delles, como dispoem o
Regim.'* applicando todo p.* se hauer de continuar a for-
tificacio em duas Pracas § mais conuenha p.* se traba-
lhar nellas, e acabar a fortificaciio antes  Se de principio
a outras; Ajustando com nosco, quais sejdo; E § outro
sy Reforme a Vedoria gl dessa Prou.™ assy de Vedor
geral como de mais officiaes della, comunicando o, com

mosco; do § uos auizo, fiando de uosso Zello, e cuidado,
ajustareis tudo, como de uos se espera e conuem a meu
seruico. Escrita em Lx.* em pr° de feu.” de 659.

Raynha

P* o Bisconde Gou’" das armas da Prou.™ do
Minho

Dom pedro de mens.

1659 — JANEIRO — 31

Visconde Amigo. Ev El Rey Vos enuio muito saudar
como aquelle que amo, Receby a Vossa carta de Vinte
hum deste mez, em que me auizastes do que intentaueis
fazer em soccorro das Pracas citiadas, Pareceome agra-

15 — Vil 1300
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deceruos muito (como o fago) o zello, E cuidado com
que Vos empregaes em meu seruigo, e Vos dispondes com
tao desigual poder acometer o Inimigo que he tudo muy
proprio de quem sois, E do Vosso grande Valor, medeante
o qual, espero em Devs, que Vos hauerid dado hum felice
successo. E porgue (como mo auizaes) conuem gue nessa
Prouincia haja mais armas de fogo, mando Vir de Alentejo
dous mil Mosquetes E arcabuzes, dos que se tomarido ao
Inimigo, para se Vos remeterem em companhia dc
socorro de géte com que a ella ha de passar Jodo Nunes
da Cunha, e Vés ordenareis que se repartio como Vos
parecer que se tenha boa conta com Ellas, polla falta
nestes Reinos ha de armas desta qualidade. Escrita em

Lix.* a 31 de Jan.™ de 659

Raynha
O Conde de Soure

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira

Pedro Cesar de meneses
1659 — JUNHO — 18

Visconde Amigo. Eu E] Rey Vos enuio m." saudar
como aquelle § amo. Pela Vossa carta de 10 do Corrente,
e pelo papel, que com ¢lla Remetestes, entendi as preuen-
coes do Inimigo por essa varte, e os auisos de Castella
que recebestes por hum confidente, com quem Vos
comunicaes. O cuidado, com que estaes de alcancar o
poder, e disposi¢ées do Inimigo, e de tudo, o que pode ser
de prejuizo ao Revno, Vos agradeco muito; e espero o con-
tinueis dagqui em deante. He verdade, que o Inimigo
publicou em 8 de Mayo suspencio 'de armas com Francga
nor temmo de dous meses, que se acabido em 8 do § Vem:
E ainda que isto costuma ser disposicdo proxima p." a paz,
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ndo recebi ate agora auiso de estar ajustada, antes parece
ha nouidade naquella materia, se sdo verdade.”” os Ulti-
mos auisos, { se receberdo sobre Ellas, Do § mais alcan-
cares sobre esta materia, tereis cuidado de me auisar, pois
he da importancia d sabeis. Escrita em Lix* a 18 de
Junho de 1659

Raynha

P.* o0 Visconde de Villa noua de Ceru.™

1659 — OUTUBRO — 28

Visconde Amigo: Eu El Rey Vos enuio m.' saudar,
como aquelle § amo. Vy a declaracio do Nauio francéz,
que me remetestes plo ordinario passado: e agradecouos
o cuidado; com que procurastes aguella noticia, que em
parte se conforma com outras, § Receby por cartas de
Paroi, e de Sdo Jodo da Luz. Escrita em Lix.* a 28 de
Outr.® de 1659.

Raynha

P.* o Visconde de Villa noua de Ceru.™

1659 — NOVEMBRO — 10

Visconde Amigo. Eu El Rey Vos enuio m.'” saudar,
como aquelle, § amo. Com a vossa carta de 2 do Corrente
se recebeo a relaido impressa da entrada § fez em Madrid
o Marichal Duque de Agramont e posto § tenho entendido
partira de Sao Joao da Luz a 13 do passado, ndo tinha
entendido sua chegada. Agradeco-vos aquelle cuidado,
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e Vos agradecerey o § tinerdes de me auizar de tudo, o
que se u!'fcru.cr dessa parte, que possa ser de importancia
aos negocios do Reyno. ESﬂn.h em Lix.* a 10 de Nour,
de 1659

Raynha

P.? o Visconde 'de Villa noua de Ceru.™

Visconde Amigo: Eu El Rey Vos enuio m.' saudar,
como aquelle d amo. Pela Vossa carta de 12 do Corrente
auisaes, como Francisco de Saa Secretario da Embaxada
de Inglaterra fora aprizionado de hum Nauio de Ostende
Vindo p.* este Reyno em companhia de outros Portugue-

zes: e ainda g senti este successo, hauia tantos dias, que
Franc.® de Saa tinha nnrtidn, que se podido esperar de
sua tardanca outros peores. A noua 'de Antonio Vas Reli-
gioso da Companhia, h:wct fugido para Castella em segui-
mento de Dom Fernando, se tinha aqui ja recebido por
carta do Conde de Soure meu Embax.®” em Franca se dahy
se offerecer outra nouidade Vos agradecerey enuiardesma,
como Vos agradeco o cuidado, com que me auisastes
desta. Escrita em Lix.* a 20 de Agosto de 1659

Pﬁ“.‘!.r

P* o Visconde de Villa noua de Ceru.*

L 1

1659 — JULHO — 1

Visconde Amigo. Eu E] Rey Vos enuio m.'” saudar,

como aquelle § amo. Com a Vossa carta de 25 do passado

recebi o avizo do Correspondente do Gouernador de
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Crasto Laboreiro, com a noticia da tregua de Franca com
Castella, e das preuencoes, que tazem por essa parte para
esta Campanha. O tratado da paz de Franca com Castella
nao estd ajustado, e conforme ao auizo, ainda ha duuidas,
que uencer. O que Franca pedio para Portugal forao dez
annos de tregua, que se lhe ndo concederdo, e nao sei
nem creyo, que pedisse outra cousa, e m '° menos o que
sem nenhiia Verosimilidade diz este auizo. As preuengoes
para Alentejo, porque me preguntaes, sao até agora m."
lentas. De tudo o que souberes no tocante a4 paz de
Franca, como nas preuengoes contra este Reyno. Vos
encomendo me auizeis; porque ambos estes Nég.”* sdo de
muita consideragdo. Escrita em Lix.* ao pr.° de Julho
de 1659.
Raynha

P.* o Visconde de Villa noua de Ceru.™

1659 — JULHO — 16

Visconde de Villa noua de Cerueira, Eu E] Rey uos
enuio muito saudar como aquelle gue Amo. Com a uossa
carta de 2 do corrente recebi o auizo do Correspondente
sobre a paz de franca e sobre o estado das couzas de Cas-
tella, ¢ me perguntaes o fundamento que podem ter as
Nouas da paz. O Ultimo auizo que recebi de Pariz, que

tem data de 21 do passado diz que a paz né&o estava ajus-
tada, e o Conde de Soure ficaua com Confianga de pode-
rem estes Reinos ter alguma parte nella. O 3.° do Porto
mando marchar a essa frontr.® como me auizaes. Escrita
em Lx.* a 16 de Julho de 1659.

Raynha

P! o Visconde de Villa noua de Ceru.”
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1659 — JUNIO —7

Visconde Amigo. Eu El Rey Vos enuio muito, saudar
como aquelle que amo, Receby a Vossa carta de treze
do mez passado, em que auizastes do estado em que esta-
vao as fortificagbes das Pragas dessa Prouincia, em que
se trabalhaua com todo o callor. E pareceome agradecer-
uos muito. (Como o taco) o zello e feruor com que Vos
haueis em tudo o que pertence a meu seruico E cumpri-
mento de Vossas obrigacdes que sdo os motiuos que me
assegurao o cuidado com que procurareis, que muy sedo
se acabem de por em deffensa, por se acazo o Inimigo as
acometer.

Escrita em Lx.* a 7 de Junho de 659

Raynha
Dom Alu.° de Abranches de Cam.™
Pedro Cesar de meneses

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira

1659 — JULHO — 30

Visconde amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle § amo. com a uossa carta de 16 do passado
remeteis hum auizo § tiuestes do correspondente do gou.”
de Crasto Laboreiro com noticias de Castella e das pre-
uencoes do inimigo em Galiza. Tambem Auizdes a noui-
dade g se offereceo sobre a gente com § me queria seruir
a Comarca 'de Guimaraes, aqui ja se uos respondeo com
ocaziio de outra carta uossa mais moderna. O cuidado
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com que conserudes as correspondencia em Galiza e com
q me Remeteis os auizos della, uos agradeco.
Escrita em Lx.* a 30 de Julho 659.

Raynha

Visconde Amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como Aquelle que amo. Segundo o que Veio desta uossa
carta de 14 do Corrente foi errada a informacio que se
me 'deo do estado dessa prouincia, As uossas razoes me
parecem m." justificadas, ¢ me conformo com ellas,
encomendandouos muito facaes trabalhar ese inuerno
na fortifica¢do das pracas, formacio de Auxiliares, tratem
de Artelharia, e nas mais couzas necessarias, p.™ poder
sahir o ex."”, que se conuier fazelo na primauera, se ache
prompto p.” isso, e fio eu de uosso cuidado e do zello com
q me seruis, que quanto se puder se hade fazer por conse-
guir este intento. Escrita em Lix.* a 25 de nour.® de 1659

Raynha

P.* o Visconde de Villa noua de Ceru.®

1659 — JULHO — 19

Visconde Amigo. Eu E] Rey uos enuipo muito saudar
como aquelle que amo. Recebi a Vossa carta de sete do
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prezente, em que auizastes da pouca Infantaria com que
Vos achaueis para cobrir as Pragas dessa Prouincia, E do
que se tinha obrado nas fortiticagbes das pragas della.
E pareceome dizeruos, que o Conde de Miranda, E Camara
da Cidade do Porto, mando escreuer, Vos remetao o tergo
com que me serue para sua deffensa e da Prouincia.
E Vos ordeno, que com este soccorro, E com o mais poder
com que Vos achardes, trateis da dellensa della como
entenderdes que coniie a meu seru.’” E que o mesmo fagdes
nas obras das fortificagbes das Pragas, acodindose logo
E aho mesmo tempo, a todos as que for possivel, E com
mayor callor s mais expostas ao perigo, assy do mar,
como da Campanha. E fio de Vosso Zello, Vallor E pru-
dencia que disporeis tudo 'de sorte que correspondais a
grande confianga E estimagdo § fago de Vossa pessoa.
Escrita em Lx.*, a 19 de Julho de 659

Raynha

Fran.® de sousa coutinho
0O Conde de Prado

Para o Visconde de Villa nouade Cerueira.

1659 — JANEIRO — 29

Visconde Amigo. Eu El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Por se achar muito atrazada a
fortificacio das Pracas dessa Prouincia, e ser necessario
tratar dellas com mayor callor, E saberse o que se tem
trabalhado em cada hita. Vos ordeno, que Vejies as ditas
fortificacdes, E deis as ordens necessarias, para que seé
continuem com todo o cuidado, procurandose ponhdo em
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sua perfeicio, o mais em breue que for possiuel, Valen-
douos para esse effeito, da ajuda, E parecer, de Joao
nunes da Cunha, Gouernador das armas de Setuual, que
por me seruir Vay a essa Prouincia, com a gente de
socorro que a ella enuio, o qual, como ministro da junta
dos tres Estados hade buscar todos os meyos 'de acrescen-
tar os effeitos E consignagoes para as fortilicagoes, como
lho encarreguey E crevo que o fara. Escrita em Lx.* a 29
de Jan.™ de 659.

Raynha
0 Conde de Soure
Pedro Cesar de meneses

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira

1659 — AGOSTO — 10

Visconde Amigo. Eu E] Rey uos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Hav&do visto a Vossa carta de
dous do mez passado, com que auizastes das noticias que
por todas as partes Vos chegavdo das preuengoes que o
Inimigo fazia em Galiza: do muito que se t& trabalhado
nas fortificactes dessa Prouincia, particular mente na de
Caminha. E do forte que 'Jeterminaueis fazer junto de
Valenca: Vos ordeno que este fagaes logo obrar cd toda
a breuidade E callor, por aquella Praga ser mais exposta
que todas 4s Inuazdes do Inimigo. Aos officides da
Camara da Villa de Caminha mando escrever a carta que
com esta se Vos remete para lha fazerdes dar agradecen-
dolhe o Zello e fidelidade c6 que se expuzerdo a obrar a
fortificacdo daquella Praca. E Voés de minha parte fareis
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o mesmo aos olliciaes da Camara dos outros lugares que
se fortiticao e tratdo de sua conseruacao e dellensa,
Escrita em Lx.* a 10 de Agosto de 639,
Raynha
O C.“ de Cantanhede

0 Conde de Prado

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira

1659 — ABRIL — 5

Bisconde amigo. Ev El Rey uos inuio muito saudar
como aquelle § amo. Pord com a inuazio que o inimigo
tem feito por essa Prouincia se necessita de § as Pragas
della esteido com preuencio necessaria, para se poderem
defender; e a Villa de Caminha se acha de prez.'* muito
desmantellada, e assy em maior Risco. Vos encomendo
Muito: q com todo o cuidado E dilligencia procureis q se
fortifique na milhor forma § for possivel. Escrita em
Lix.* a 5 de Abril de 659.

Raynha

P.* o Bisconde

1657 — SETEMBRO — 5

Bisconde amigo. Ev. El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Por uarias cartas das Camaras
d.Essa Prouincia, e da Nobreza della, e por outras muitas
vias me tem chegado, a grande assistencia, e trabalho, com
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que nesta inuazao, q o inimigo, tem procurado fazer nessa
Fronteira, tratardes de o reprimir, com tanto Valor, e
asserto q fol a cauza de se hauer enfreado de maneira
que n&o forao por diante os grandes danos g ameacaua o
desigual poder, com que entrou nella, despendendo muito
de uossa fazenda para sustentar  os Soldados nao lar-
gassem o Eixercito como muitos pretenderdo fazer, e tra-
lando da conseruacgao e gouerno delle, como se ‘deuia
esperar de Vos. E porque deste seruico fico com toda a
deuida satisfagao me pareceo agradeceruolo,como merece
esta fineza e certificaruos § todas as g fizerdes em meu
Seruigo me serao sempre muy prezentes para ( nas occa-
zioes de uossos acressentamentos, m’acheis sempre com
esta lembranga. Escrita em Lix.* a 5 de Settembro de 657

Raynha

P.* 0 Bisconde d.° Villa Noua da Cerueira

Visconde amigo. Ev El Rey Vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Da vossa carta de tres do cor-
rente fico entendendo a prompta disposicio, cuidado,
E desvello com que Vos empregies em meu Seruico, pon-
dovos em campanha com Vossos criados, logo que Soubes-
tes que o Inimigo tinha entrado segunda vez nessa pro-
uincia: Que com a Nobreza que depois se Vos juntou,
Vos fostes aquartelar duas legoas delle, E que ficaueis
persistindo neste sitio, em oposicdo de Seus intentos:
E convocando 4 mais gente nobre da prouincia (que

-t ndieis Vos ndo faltard nenhuid) e fazendo todas as
' '“:r.'.:;z:i, esforsos, e dispendios de Vossa fazenca,
o considerar das obrigagdes com que nascas-
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tes, accio a que Vos dispusestes. E empenho da occaziao:
Que neste tempo recebestes a carta que Vos mandey
escreuer em Vinte e Sete de Junho proximo passado, e que
ficaueis obrando quanto, Vos era possiuel para os bons
successos de minhas armas. E me pareceo agradeceruos
Como ficaueis de continuar nella. Escrita em Lx.* a 24 de

Julho 1657.

Raynha

O Conde de Prado
Saluador Correia de Sda j benauide

P* o Visconde de Villa Nova da Serueira

1657 — AGOSTO — 4

Visconde amigo. Ev El Rey vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Receberaose as Vossas cartas de
quinze e dezasete de Julho proximo passado, porque me
representasteis as razoes que Vos moverao a aceitar o
Governo desse exercito, do numero de gente que elle cons-
taua E do Inimigo, da falta de dinheiro, poluora, e moni-
coes que tinheis, e vitima mente que o Inimigo se tinha
leuantado dos primeiros quarteis, E que se forteficara em
distancia de mea legoa rio abaxo, entre Villa nova e
Vallenca: o que tinheis alcangado de Seu intento, e do
sitio que tomastes em Sua opposicao. E me pareceo agra-
decervos, como por esta o fago 6 prompto Zelo de meu
seruico com que Vos dispusestes a suprir a falta de
Dom Alvaro de Abranches, e dizervos que ma aceitagao
desse gouerno (por seu impidimento) procedestes como
de Vos deuo esperar Sempre E que ao mais tenho man-
dado acodir, com a diligencia, e cuidado que pede a occa-
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sifio tendo por certo que em quanto o Conde de Castel
melhor ndo chegar a essa prouincia (para a qual o nomeey
por Gouernador 'das Armas) como depois acodireis ao
que se offerecer de meu seruico como te gora a fisestes.
Escrita em Lx.* a 4 de Agosto de 657

Raynha

Saluador Correia de Sda j benauide

Pedro Cesar e meneses

P.* ¢ Visconde de Villa Nova

1657 — SETEMBRO — 10

Visconde amigo. Ev El Rey uos enuio muito saudar
como aquelle § amo. Por carta de treze de Agosto pro-
ximo passado, do Conde de Castel milhor, Gouernador das
Armas dessa Prouincia de entre Douro, e Minho, entendi
o zello, cuidado, e boa deligencia com § me seruistes no
tempo gque se formaua o Exercito, hauendo sido, o mais
eficaz meu para a gente se ajuntar, ajudando a susten-
tarse com Vossa industria, ¢ fazenda, E com a mesma
hauerdes socorrido a praca de Valenca por alguis Vezes
com refrescos e mantimentos, animando os soldados e
moradores, que estaudo nella, emguanto o inimigo se ndo
leuantou 'de sua Vezinhanca, e tomardes a Vosso cargo ir
gouernando o Exercito, precedendo para isso ordens, e
ajustamentos com Dom Aluaro de Abranches, E nord
tudo he conforme Ev o esperaua de Vossa qualidade, e
pessnoa. me pareceo agradeceruolo, (como por esta carta
o faco) e dizeruos § me ha de ser semnre presente este
seruico e os mais d me haueig feito. em tudo o d correo
por Vossa conta, para Vos fazer toda a merce que ouuer
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lugar, quando tratardes de Vossos despachos, ¢ acrecen-
tam.'*® Escrita em Lx.* a 10 de Setembro de 1657.

Raynha
0 Conde de Odmira
0 C.* uyilar maior

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira

1657 — JUNHO — 2

Visconde Amigo. Eu E] Rey Vos enuio m.' saudar,
como aquelle, que amo. Tornou o Inimigo, como sabeis,
a entrar com exercito nessa Prouincia, e se da pr.* vez fos-
tes acudirlhe de tdo longe, espero, § melhor o hajaes feito
estando tdo perto. A gente paga he muito pouca, E com a
Auxiliar tendes tanta mio, que tenho por certo a faca cre-
cer, E animar muito a Vossa deligencia, ¢ a assistencia,
que espero fa:aes a Dom Aluaro, E a Prouincia em ocaziao
tio apertada, como esta, que por esta razao, e por quem
sois, vos obriga a Seruirme tambem, como sempre 0 fFizes-
tes, e como o fizerdo uossos passados aos Senhores Reys
meus predecessores. Sera muito particular, e me ficara
sempre na memoria tudo o 4 espero fagaes nesta occaziao.
Escrita em Lx.* a 27 de Junho de 1657.

Raynha

P. o Visconde de Villa Noua da Ceru.™
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1606 — DEZEMBRO — 23

Visconde Amigo. Ev El Rey Vos enuio muito saudar,
como aquelle que amo. Recebi duas cartas uossas, de
quatro de seis deste mez, em que me destes conta do
socorro que se introduzio nas Pracas de moncio e Salua-
terra, E deligencias que despois fez o Inimigo por difficul-
tar a entrada de outros; E pareceome agradeceruos muito
(como o fago) a fineza com § em tudo me seruis, que he
0 mesmo que espero de quem sois, E do empenho grande
que tendes na conservagao destes Reinos. E para os socor-
ros se continuarem. Vos tenho mandado remeter todo o
dinheiro que he possiuel. Escrita em Lx.* a 23 de Dez.™
de 658.

Raynha

0 Conde de Soure
Pedro Cesar de menezes

Para o Visconde de Villa noua de Cerueira

1658 — NOVEMBRO — 24

Visconde Amigo. Ev E] Rey uos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Polla grande confianca E esti-
magdo que sempre fiz de Vossa pessoa, E pollo muito
que nestes Ultimos anos acrescentastes os motiuos que a
isso me obrigio nos particulares seruicos que me fizestes,
ocuue por bem de Vos nomear no Gouerno das armas dessa
Prouincia E Exercito, como o Vereis da patente que com
esta carta se Vos enula. E espero que com Vossa pessoa,
zello, E vallor, melhorem muito as couzas e successos
dessa Prouincia, E para assy o poderdes fazer, Vos mando
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acodir com o dinheiro que em outra carta 'da data desta
se Vos auiza, E se continuard o mais que for possivel.
escrita em Lx.* a 24 de nouembro, de 638

Raynha
O Conde de Soure

Pedro Cesar de meneses

Para o Visconde de Villa noua «de Cerueira

1658 — DEZEMBRO — 5

Visconde Amigo. Ev El Rey Vos enuio muito saudar
como aquelle § amo. Nuno da Cunha de Atayde, me
escreueo a carta de que com esta se Vos enuia copla, em
que auizando o estado em { se achauio as Pracas 'de Mon-
cio E saluaterra, aponta alglias couzas de que conuem
que tenhaes noticia; E assy uos encomendo muito, que
reconhecendo o que se conthem na dita carta, procureis
quanto Vos for possiuel soccorrer Mongao, E atalhar os
dannos que Nuno da Cunha regea. E fio de Vosso Zello
e prudencia, que nisto, e em todo 0 mais que entenderdes
que coniie a meu Sseruico procedereis com o cuidado
E desuelo com que o tendes feito em tudo o que Vos
Encarreguey. Escrita em Lx.* a 5 de Dez.” de 658.

Raynha

0O Marquez Almirante
Ruy 'de Moura

Para o Viscende de Villa noua de Cerueira




Documentos sobre a Restauracio

1658 — OUTUBRO — 19

Visconde Amigo. Ev El Rey Vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. Por o Inimigo infestar c6 groso
poder os lugares que lhe ficio Vezinhos nessa Prouincia,
¢ conuir que lhe faga a oposicao que for possiuel para se
lhe estrouar o intento; e que o Conde de Castel milhor
por estar tdo longe 'desta corte mao perca as occasides
que se lhe oferecerem, na dilagio de me dar conta e ter
Resolug¢ao minha, lhe mando es Creuer que ouuidouos a
Vos, ¢ ao Conde de Miranda obre o que lhe parecer mais
conueniente, Pello que Vos encomendo muito que nas
occasioes, em que o Conde necessitar de Vossa parecer
¢ Vollo pedir, lho deis na forma que uirdes que conuem
mais a meu seruigo, escrita em Lix.* 19 de oitubr.” de 658

Raynha
O Marques Almirante
O C.* de Cantanhede

Para o Vis Conde de Villa Noua ‘da Serueira

1658 — JUNHO — 19

Vis Conde amigo. Ev El Rey Vos enuio muito saudar
Como aquelle que amo, Regebi a Vossa Carta do trez do
prezente, E sinti muito o descontentamento que nella me
reprezentastes, A patente de Nuno da Cunha de aTaide,
mando Recolher e fazer outra, as mais deligencias das de
Vacas que pedieis, hej por escuzadas pella grande serteza
e satisfacdo com que estou de Vossa pessoa, e a grande

16 — Vol, 130.0
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estimacdao que faco della, E da Vossa Caza Escrita em
Lixa a 19 de Junho de 1658.
Raynha
O Conde de Soure

Pedro Cesar de meneses

P.* o Visconde de V.* Noua de Seruera

1658 — OUTUBRO — 12

Visconde Amigo. Eu E] Rey Vos enuio muito saudar,
como aquelle § amo. o Conde de Castel melhor, me aui-
zou do Vallor com que Vos ouuestes na occasiio que ahy
se teue com o Inimigo, em dezassete do mez passado;
E ainda que eu tinha tantas razoes de assy o esperar de
Vosso Zello, E de quem sois, me pareco com tudo agra-
deceruolo muito (como o fago) E dizeruos, que este e 0s
mais seruigos que me tendes feito, me hido de ser sempre
presentes, para folgar muito de Vos fazer a honra, E
merce que mereceis. Escrita em Lx* a 12 de Out.’
de 658.

Raynha

0O Mardq Mordome mor

O Conde 'de Odemjra

Para o Visconde de Villa noua

1658 — OUTUBRO — 11

Visconde Amigo. Ev E] Rey Vos enuip muito saudar
como aquelle que amo. o Conde de Castel milhor, me deu
conta particullar, do zello E promptidao, com que em Vos
auizando, o soccorrestes, nio s6 com a gente do Vossos
lugares que Vos pedio, mas com Vossa pessoa, criados,
e familiares, E do Vallor com que Vos hauieis nas occa-
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sioes que se offereciao com o Inimigo. E posto que tudo
o referido he muy proprio do gramde Zello, E do muito
que sois interessado na conseruagao destes Reilnos, me

pareceo contudo agradeceruolo muito (como o faco)

significandouos que foy este serui¢o digno da grande
estimacdao que fago de Vossa pessoa, E qualidade. Escrita
em Lx.* a1l de Outubro de 658.

Raynha

O Marg Mordomg mor
O Conde de Odmira

Para o Visconde de Villa noua

1659 — SETEMBRO — 12

Visconde Amigo. Ev El Rey Vos enuio muito saudar
como aquelle que amo. O Sargento mor Simaop Madeira,
que a essa Prouincia foy de socorro na occasiao passada,
faz m." falta para o Exerciuo do seu posto. Ordenouos
que tanto que esta receberdes o facdes logo Vir para est:
Corte, em Vertude desta minha ordem. Escrita em Lx."
a 12 de Setembro de 659.

Raynha

O Marques Almirante
Pedro Cesar de meneses

Para o Visconde de Villa noua 'de Cerueira

{Continua),
EDUARDO BRAZAO







A INSCRICAO HEBRAICA DE GOUVEIA *

Durante os trabalhos de demolicio de um nucleo
de velhas casas que ladeavam uma rua estreita conhe-
cida desde ha muito por Rua Nova e hd pouco oficiali-
zada em revista toponimica, — classificacdo que recorda
a presenca de uma comunidade judaica formada por
«cristios-novos» — foi descoberta uma lapida com carac-
teres hebraicos no dia 30 de Novembro de 1967.

J4 ha muito se pensava ter existideo em Gouvela uma
numerosa e forte comunidade de judeus. O estilo de
muitos portais daquele bairro e a designagdo de Rua
Nova a uma das artérias do mesmo lfaziam recordar ime-
diatamente a existéncia de judeus convertidos. De facto,
em muitas cidades ¢ vilas do nosso pais ha ruas com o
mesmo nome em atencao aos cristaos-novos que haviam
vivido nas imediacbes das mesmas.

Todavia, faltam-nos informacoes escritas alusivas a
presenca de judeus naquela vila beirda. Ao passo que
acerca de judiarias em Belmonte, Guarda, Covilha, etc.,

* (s elementos de ordem arqueologica relativos a lapida que
fornecemos ao longo deste artigo foram-nos gentilmente cedidos
pelo rev. Padre Antdnio Nogueira Gongalves, que igualmente nos
ofertou a gravura que ilustra o mesmo. Queremos aqui tes
temmunhar-lhe o nosso vivo agradecimento por todas as ajudas
que nos deu na elaboracdo deste modesto trabalho.

A Imprensa de Coimbra que gentilmente cedeu a compo
sicio hebraica necessdria para este artigo enderecamos uma
palavra de muita gratiddo.
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para falar so de localidades nap muito distantes de Gou-
veia, possuimos viérias noticias, sobre Gouveia, até a data,

pouco conhecemos sobre o assunto.

A unica referéncia (e ¢ a cristdos-novos ja) encon-
tramo-la em Alexandre Herculano, na obra Historia da
origem e estabelecimento da Inquisicao ('), que nos for-
nece um relato bastante pormenorizado da profanagao
de uma imagem da Virgem e de outras querelas, fre-
quentes naquele tempo, entre cristaos-novos e Cristaos-
-velhos. No final deste artigo apresentaremos o texto
na integra (?).

A lapida hebraica de Gouveia

E voltemos & inscricap hebraica. Trata-se de um
bloco de pedra granitica, sem arestas, em forma
de paralelepipedo com as seguintes medidas: compri-
mento — 1,10 altura — 0,315; espessura — 0,21. A super-
ficie foi levemente rebaixada para se gravar nesse espaco
a inscricio. O rebaixo ¢ delimitado por um traco
(de 096 por 0,27). Depois, outros tragos separam os
espacos interlineares.

A lapida encontrava-se num armario de uma casa,
encastrado em parede que possivelmente servia de torca
ou padieira do mesmo.

Tendo-se veriticado a existéncia de uma inscrigao na
referida pedra, foi ordenado que se recolhesse para o
«Patio do Museu» anexo ao edificio dos Pagos do Con-
celho, para resguardo e defesa de qualquer perigo de
destruicio e ainda para se proceder a interpretagio dos
caracteres insculpidos. Essa medida ficou-se devendo ao

(*} T.1 1l 11, pags. 206-234.

() Ja depois de concluido este artigo fomos a Torre do
Tombo procurar outras referéncias a presenca de jutdeus em
Gouveia. Na Chancelaria de D, Manuel encontramos virios ele-
mentos que apresentaremos na ultima parte deste trabalho.
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Sr. Dr. Manuel Tavares Ferreira, ilustre presidente da
Camara Municipal de Gouveia, a quem queremos agra-
decer as varias informagdes que nos deu sobre a desco-
berta da lapida.

Passado pouco tempo ja se sabia que se tratava de
uma inscricdo hebraica ¢ formulava-se a hipotese de a
lapida ter sobrepujado o portal da entrada de uma sina-
goga local. Tudo isto viria depois a ser confirmado pela
propria andlise do texto a que procedemos logo que tive-
mos em nossa posse a reproducip fotografica. Nao podia
ser de outra maneira, pois numa pedra de granito fino
nunca se incluiria uma inscricao deste género para embe-
lezar a parte interna da torga ou padieira dum armario
tdo modesto de uma simples casa de habitacio.

Em 21 de Dezembro deslocamo-nos a vila de Gouveia,
para ver de perto a famosa lapida. Ficamos surpreen-
didos com o oOptimo estado de conservagio em que se
encontra e com a maneira tdo nitida e legivel como as
letras ainda estdo. A escrita em caracteres quadrados,
bem delineados, ¢ de uma perfeicio admirdvel. O tempo
e as vicissitudes dos séculos ndo foram capazes de fazer
perder a frescura inicial da pedra, excepto, evidente-
mente, um certo desgaste e a existéncia de trés orificios
por onde passavam os pregos de suporte que prendiam a
lapida a parede. As letras, contudo, pouco sofreram com
1550, e s0 ma ultima linha, apenas.

No dia 9 de Janeiro de 1968 saia a primeira noticia
a publico acerca da inscricdo hebraica de Gouveia (7).

(') A primeira noticia acerca da sensacional descoberta da
lapida com a inscricao hebraica de Gouveia apareceu no jornal
Dario de Coimbra, de 9 de Janeiro, que apresentou também a sua
tradugdo ¢ reproduziu uma gravura da mesma, que fornecemeos
aquele peridgdico. Depois, outros jornais quer didrios quer sema-
narios, aludiram ao caso.

No jornal Novidades, de 15 de Janeiro, publicAmos um breve
artigo preliminar na secgio «Letras e Artes» ilustrado com uma
gravura da lapida.
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Traducdo da inscricao

Trata-se de trés passagens biblicas, uma do Pro-
feta Ageu e duas de Isaias ('). Ha apenas duas palavras
que nao sao biblicas. Mais adiante nos referiremos a elas,
quando falarmos da datag¢do cronologica. Apresentamos,
primeiramente, a tradugdo:

Linha 1 — A GLORIA DESTA ULTIMA CASA SERA
MAIOR DO QUE A DA PRIMEIRA,

Linha 2—DIZ O SENHOR DOS EXERCITOS (Ageu
29). (CONCLUIDA QU E FOI CONCLUIDA)
A CASA DA NOSSA SANTIFICACAO E DA
NOSSA GLORIA (Isaias 64, 10).

Linha 3—(NO ANO) E 0S RESGATADOS DO SE-
NHOR. VOLTARAQ E VIRAO PARA SIAO
EM ALEGRIA (257) (Isaias 35,10 = 51,11).

Na linha 2 ndo é bem claro se se deve ler 95 ¢ neste
Rl

caso teriamos o participio nifal (ou nb'dﬂ, e seria o per-

feito nifal): ou se se deve Im‘n‘;::,ﬁm e neste caso teriamos
[ [, T

('} Jia conheciamos outras inscricoes biblicas descobertas
em Portugal, que possivelmente pertenceram a sinagogas: a de
Belmonte do ano de 1217, descoberta em /1910, com uma passagem
de Habacuc (2,20); duas de Lisboa, de 1260 e de 1307, respectiva-
mente, com passagens do Salmo 5, 8 e dos Salmos 118, 20; 100 4;
3, 1; 1 R. 8 2; Prov. § 4. Preparamos para publicar brevemente
um trabalho sobre as Inscrigoes Hebraicas em Portugal. O unico
feito até agora ¢ da autoria de Samuel Schwartz, Imscrigoes
Hebraicas em Portugal, em Arqueologia e Historia, 1 (1922),
pags. '124-168.
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o participio pual, mais correcto e cldssico. Todavia,
inclinamo-nos para &P e ndo para nbun.

Esta traducido que fizemos ¢ literal. No contexto das
obras dos Profetas Ageu ¢ Isaias, a tradugao alude expli-
citamente ao Templo de Jerusalém. Como veremos mais
adiante, o autor da inscrigdo aplicou a sinagoga local as
palavras daqueles hagiégrafos. A Biblia de Jerusalém,
uma das melhores que hoje possuimos, traduz assim os
textos biblicos no contexto profético: linha I — A gléria
futura deste Templo ultrapassara a primeira; linha 2 —-
Diz o Senhor dos exércitos (Ageu 29). O nosso Templo
santo ¢ magnifico (Isaias 64, 10); linha 3—E o0s resga-
tados do Senhor voltardo e chegario a Sido, exultando
de alegria (Isaias 35,10 = 51,11).

Texto vocalizado

1‘ # " & - s '\ " = 1
Como ¢ natural a inscrigdo hebraica de Gouveia nao ¢

vocalizada, nem apresenta quaisquer sinais masorcticos.
Foi entre o século vi e viII que duas notaveis Escolas
Judaicas, também chamadas Academias, a de Tiberiades
¢ a de Babilonia, inventaram vogais e sinais de leitura,
que ainda hoje se revestem de uma importancia muito
grande, principalmente para quem nio estd muito fami-
liarizado com a Lingua Santa. O Texto Biblico vocalizado
¢ anotado com grande variedade de sinais ¢ conhecido
por Texto Masorético (').

Eis o texto consondntico da lapida agora munide de
vogais e outros sinais masoréticos:

(') Déa-se o nome de masorético porque os sinais de leilura
e as vogais, inventadas nas Academias de Tiberiades ¢ de Babi-
l6nia, se chamam masoras.
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Interpretacao

Como dissemos, trata-se de trés passagens biblicas
tiradas dos Livros de Ageu e de Isaias. Convém, por con-
seguinte, considerar o texto da inscrigao sob o ponto de
vista exegético, para assim compreendermos a razio por
que foi aproveitado para servir de texto desta lapida.

A passagem de Ageu

O profeta Ageu inaugurou o ultimo periodo do pro-
fetismo em Israel, precisamente aquele {IL!L‘ se sifua na
fase pos-exilica. Antes do exilio (386 a. C.), a pregacao
profética incidida prevalentemente sobre o tn:llm da con-
versdo; durante o desterro babilonico a preocupacao dos
profetas que acompanharam ¢ povo hebraico no cativeiro
era entregar-lhes uma mensagem de consolaciao e de
esperanca,; agora, no periodo pos-exilico, a ideia de res-
tauracdo era a nota dominante. Tinha surgido uma nova




A inscrigao hebraica de Gouveia 251

era em lIsrael. Uma nova comunidade renascera na
Terra dos Pais, gracas ao edito de Ciro (em 538) que
tornara possivel o regresso do povo judaico a pétria.

As breves exortacoes de Ageu (apenas dois modes-
tos capitulos ao todo) datam do tempo que vai de Agosto
a Setembro de 520. A ocasiao da pregacdo do profeta
foi a seguinte: os primeiro judeus chegados de Babilo-
nia para reconstruir o Templo depressa perderam a
coragem, desinteressando-se a pouco e pouco de empreen-
derem a ingente realizacdo. E é entdo que Ageu e Zacarias
procuram lancar no espirito de seus contemporaneos
coragem e incutir-lhes animo, especialmente a Zorobabel,
governador do distrito de Jerusalém, ¢ ao sumo-sacer-
dote Josué.

«E este o objecto dos quatro pequenos discursos que
compoem o livro: porque o Templo continua em ruinas,
Deus feriu os produtos da terra, mas a sua reconstrucio
inaugurara uma era de prosperidade ; apesar da sua apa-
réncia modesta, este novo Templo eclipsarda a gléria do
antigo, € o poder ¢ prometido a Zorobabel o eleito de
Deus. Assim se cristaliza em torno do santudrio e do
descendente de David a esperanca messidnica que Zaca-
rias ira apresentar mais claramente ainda» (').

De facto, o Templo tornara-se a partir de Ezequiel
um tema messianico central. E neste segundo Templo,
que Herodes (37-4 a. C.) ha-de restaurar, que Jesus Cristo
entrara mais tarde. O versiculo 9 completo diz assim:
A gloria deste ultimo Templo serd maior do que a do
primeiro, diz o Senhor dos exércitos, e neste lugar darei
a paz, ordculo do Senhor dos exércitos.

Como se vé, estas palavras do profeta Ageu foram
aplicadas a sinagoga local de Gouveia, também ela lugar
onde brilha a gldéria do Senhor, por ocasido da sua inau-
guragao, certamente, pelo que depois sera acrescentado.

(") Biblin de Jerusalém (num s6 volume), Paris, 1961,
pag. 986,
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As passagens de Isaias

Comecemos pela de 64,10. Os capitulos 63-65 do livro
intitulado do profeta Isaias tém um acento marcada-
mente apocaliptico. Mais concretamente, no capitulo 64
o profeta implora a Deus o perddo para os pecados do
seu povo, culpado do estado de desolagio e de miséria
em que se encontra a cidade santa e o seu Templo
sagrado . E entiao que escreve estas palavras: «0 nosso
Templo de santidade e de gléria (isto é, santo e glo-
rioso) onde rezaram os nossos antepassados foi destruido
pelo fogo; tudo o que fazia as nossas delicias transfor-
mou-sg €m ruinas.»

Na inscricido foram apenas aproveitadas as primeiras
palavras do versiculo que servem de aposto: A gldria
desta ultima Casa serd maior do que a da primeira, a
Casa da nossa santificacio e da nossa gloria ( = a nossa
Casa santa e gloriosa).

Os capitules 35 e 51 de Isaias sdo auténticos poemas,
em que se canta a libertacao do cativeiro e o regresso a
patria em jubilo e alegria. Embora pertengcam a duas
fases distintas da obra de Isaias, contudo o seu conteudo
¢ muito semelhante.

Ao longo dos versiculos de ambos estes capitulos, o
profeta celebra o retorno a Sido e a felicidade do povo
que novamente pode contemplar a sua terra com suas
colinas e cidades e, particularmente, Jerusalém, lugar
onde habita Deus dum modo muito especial.

O versiculo completo diz assim: E os resgatados do
Senhor voltardo e virdo para Sido em alegria; e uma feli-
cidade eterna transformard os seus rostos; alegria e con-
tentamento os acompanharao; a dor e¢ o pranto terdo
terminado para sempre.»

0O Salmo 126 evoca a mesma ideia de regozijo e de
triunfo, pelo facto de o Senhor ter resgatado o seu povo,
libertando-o do jugo do exilio, e de o ter conduzido
novamente a Sido, o pais que dera aos Pais.
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Para a solenidade da inauguracao da sinagoga, estas
palavras de conforto ¢ de recordacio de libertagao e
retorno a Israel apropriavam-se admiravelmente. Deve-
mos pensar que nessa altura ja se dera a expulsio dos
judeus de Espanha (1492) ¢ muito brevemente o mesmo
aconteceria entre nos.

As sinagogas, lugares de encontro das comunidades
judaicas na diaspora, em que se prestava a Deus ¢ culto
semanal do sabado, ficavam orientadas para Jerusa-
lém ('). Compreende-se, perfeitamente, pois que ao
abrir-se ao culto mais esta sinagoga se pensasse em Siao
e no seu Templo, de que aquelas eram o substituto em
tudo, excepto no que respeita a sacriticios.

Em conclusio, o autor da inscricio aplicou a sina-
goga trés passagens biblicas de Ageu e de Isaias, nas
quais se pdoem em evidéncia a ideia do Templo, com a
sua gloria e magnificéncia, ¢ a de Sido para onde o
Senhor, depois do éxodo e do exilio, conduziu o seu povo,
lugar de encontro da familia judaica no futuro. No sen-
tido primitivo daquelas passagens estd subjacente um
conteudo messianico muito rico, que agora nao nos pro-
pomos analisar.

Data da inscricao

E costume as inscricoes judaicas apresentarem a data
em que foram feitas. Para isso, sobrepdem-se tragos ver-
ticais ou obliquos a algumas das consoantes do texto.
Esses tracos indicam-nos que, além do seu valor literal
proprio, essas letras marcadas por aqueles sinais, pos-
suem ainda valor numérico.

(') O unico exemplar de sinagoga antiga existente entre nos
¢ a de Tomar. Foi gracas aos cuidados do Eng, Samuel Schwarz
que se reconstituiu aquele recinto sagrado dos judeus, hoje museu
Luso-hebraico Abrado Zacuto. Na fase primitiva estava orientada
para Jerusalém, como ainda hoje se pode ver.
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Em hebraico, como nas outras linguas semiticas, nao
existem os mumerais. Sdo as proprias consoantes do
alfabeto que sdo utilizadas para tal fim. Assim, por exem-
plo, a primeira letra do alfabeto hebraico, o N, vale 1;
a letra 3 vale 2, etc. No fundo, trata-se de algo conven-
cional, pois nio se segue uma ordem determinada até a
ultima letra do alfabeto.

A inscrigdo de Gouveia fornece-nos na ultima pala-
vra, que traduzimos «em alegria» ( {7399 ), a data da sua
COMpOsigao.

As quatro consoantes 1, J, <, 3, tém a sobrepo-las
quatro tracinhos ligeiramente obliquos, o que ¢ indica-
tivo de que além de valor literal possuem também valor
numeérico. O M vale2: 0 = vale200: 0 § vale50: eo0
vale 5. Somando, obtém-se o namerg 257, o que equi-
vale a 5257, pois o algarismo dos milhares omite-se por
regra. Ainda hoje isso se faz no hebraico moderno.

O autor da lapida indicara ja ao longo do texto que
se tratava da conclusio da construcido da Casa de Deus
( = sinagoga). Intercalara no meio do texto biblico as
palavras D‘?mﬂ (ou ™M) e MY, que traduzimos por:
concluida (ou e foi concluida) no ano. Agora ma ultima
palavra dda-nos o ano: 5257, Quer dizer, a sinagoga foi
acabada de construir em 5257.

Nao quer isto significar que deva necessariamente
aproveitar-se a ultima palavra de uma inscri¢ao para a
datacdo cronoldgica. Muitas vezes, sao letras ao longo
do texto que sao encimadas de tracinhos. O que importa
¢ que haja consoantes, cuja soma prefaca o ano que se
pretende determinar.

Ora, este ano 5257 da criacao equivale a 1496 da era
crista. A sinagoga de Gouveia foi, pois, inaugurada nessa
data, pouco tempo antes da emanacio do decreto de
expulsio dos judeus de Portugal por D. Manuel I, em 5 de
Dezembro de 1496. Foi, pois, certamente uma das ulti-
mas, s¢ ndao a ultima, a ser construida no nosso pais
antes dessa data.
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DOCUMENTOS

[. Alexandre Herculano sobre os desacatos
entre cristaos-novos e cristios-velhos de Gouveia (')

Como dissemos no inicip deste trabalho, Alexandre
Herculano refere-se a uma questio grave surgida entre
cristaos-novos e cristios-velhos em Gouveia ¢ a varios
desacatos e querelas entre ambos os grupos. Na origem
coloca o ultraje de enforcamento feito a uma imagem de
Nossa Senhora, muita querida aos habitantes da terra.

A profanacao foi logo atribuida a trés judeus que
foram presos e conduzidos a Lishoa. Foram depois jul-
gados e condenados & morte pela Inquisicio.

Mais tarde, veio a saber-se que o crime fora praticado
por um malfeitor que, por espirito de vinganca, havia
orovocado o desacato para dele acusar os seus ex-patroes.

Tendo-se sabido tal coisa, veio depois a ser conde-

nado esse malfeitor, chamado Barbuda.

Mais nos diz Herculano acerca do clima de 6dio e de
intriga que reinava em Gouveia, dos tumultos e rixas que
constantemente surgiam naquela vila.

E por conseguinte um documento importante que
nos testifica a existéncia de uma comunidade de cristios-
-novos em Gouveia. Estava-se entre 1528 e 1530.

O ultraje a imagem da Virgem

«Ao passo que occorriam estes sitccessos, em que
apparecia a influencia da Inquisicdo castelhana  verifi-
cavani-se outros factos inteiramente domesticos, gue ten-
diam aos mesmos fins. Nas povoagoes onde a gente

(") A. Herculano, Histdria da origem ¢ estabelecimento da
Inquisigdo, 2.* ed., t. 1, 1. 111, pags. 205-234,
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hebrea constituia a parte mais importante e opulenta do
logar era onde mais ameagador se manifestava o espirito
de perseguicdo. Pelas scenas que naquella epocha se
passavam por alguns districtos se pode fazer idéa do que
succederia geralmente. Uma imagem da Virgem, venerada
eim Gouveia e com a qual, segundo parece, o povo tinha
particular devogdo, appareceu indignamente ultrajada ().

A devassa que se tirou dcerca daquelle acto sacrilego
deu o resultado que o leitor facilmente prevé. Esse escan-
dalo fora obra dos christdos-novos. Acharam-se tres cul-
pados, dous dos quaes, sendo presos, foram remetidos
para a corte. Nao tardou a correr a voz de que estavam
para ser absolvidos e postos em liberdade. Dizia-se entao
geralmente que os conversos haviam constituido uma
vasta associacdo para mutuamente Se ajudarem com 0s
imimensos recursos que lhes davam as riquezas de uns, a
illustracio de outros, a astucia de muitos e o temer vigi-
lante de todos. Ao mesnio tempo accusava-se a Mmagis-
tratura de corrup¢do, para que nunca passassem por nno-
centes os réus absolvidos depois de um processo ordinario
por crimes contra a igreja.

Carta dos juizes municipais ao rei

Esta opinido comum agitava os aninos em Gouveia,
e os juizes municipaes dirigiram ao rei uma carta em que
exprimiam as violentas suspeitas que o povo concebera
ou, antes, que lthe tinham feito conceber dcerca dos dous
indicados. Por estas comarcas — diziam elles — affirmam
os christdos-novos que hio-de despender avultadas som-
mas para os livrarem e que provardo que o delicto foi
perpetrado por christaos-velhos. Para isto buscam mal-
feitores e homens infames, pobres ou mal morigerados,
gue vao testemunhar por dinheiro o que elles quizerem

(*) Carta do Dr. Selaya, Margo de 1528, G, 2, M. 1 n.> 46.
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tanto a favor dos indiciados, como contra outrem. Q povo
estd resolvido a ir pedir justica a vossa alteza ou aban-
donar esta terra. Em tempos antigos os judeus antes de
convertidos, enforcaram a imagem de S. Maria na forca
desta villa, como consta jd a vossa alteza. A agitagdo é
grande e, anles que suceda alguma cousa que seja em
desservico de Deus e de vossa alteza, paguem os culpados
seu crime. Avisamos disto vossa alteza em descargo de
nossas consciencias (').

Receio de falsos testemunhos

O temor de que do processo intentado resultasse
passar o crime dos réus para os accusadores é evidente
nesta carta. Temperava-se aquella manifestacao de medo
com as vagas ameacas de tumultos populares. Os factos
gerais mencionados nesta carta, onde transluzem graves
apprehensées, por uma parte, o odio profundo, por outra,
ndao é facil dizer com certeza até que ponto seriam verda-
deiros. Que os conversos tractassem de organizar os meios
de resistencia a perseguicdo que viam pullular de toda
a parte é altameate provdvel, e que, para defenderem os
seus co-religionarios, offendendo ao mesmo temipo os ini-
migos, ndo fossem demasiado escrupulosos na escolha
dos instrumentos que empregavam, também é assds crivel.
Mas, por outra parte, ndo o é menos que os seus adver-
sarios mandassem occultamente perpetrar desacatos para
lhos attribuirem. Era um expediente obvio, de que a into-
lerancia ndo devia esquecer-se. Pelo que, porém, toca as
testemunhas nos processos, se as que depunham a favor
dos christaos-novos podiam ser corruptas e perjuras, por-
que o0 ndo seriam as que testemunhavam contra elles?
Além das peitas, a que tanto estes como aquelles podiam

(') Cartas dos juizes ordindrios de Gouveia de 8§ de Nov.
de 1528: Corpo Chronol. P, 1, M, 41, n.* 108 no Arch, Nac.

1T — Yol. 130.*
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recorrer, os christdos-velhos tinham outros meios de cor-
rupgdo ndo menos poderosos, o odio geral das multidoes
contra a ragca hebreia e a hypocrisia, que facilmente per-
suadiria aos ignorantes a legitimidade do perjurio,
quando se tractasse de perder os inimigos da fé.

Na terrivel questdo que naquella epocha se debatia, os
resultados dos depoimentos judiciaes ndo devem merecer
grande consideracdao a historia, gquando alids, se nao fir-
marem noutra ordem de testemunhos ou ndo tiverem a
seu favor razoes de congruencia. Além do abuso das for-
mulas de processo, a que, em todos tempos e em todos
os paizes, as parcialidades irritadas umas contra as outras
costumam recorrer, a legislagao daquella epocha dd-nos,
tambem, vum documento irrefragavel de que o desprezo
pela santidade do juramento se tinha tornado entdao dema-
siado vulgar (').

As suspeitas, nesta parte, deviam, de efeito, ser
mutuas ; porque, se os christao-velhos accusavam os novos
de empregarem testemunhas falsas para se defenderem,

estes accusavam-nos a eles do mesmo expediente para os
criminarem («plurimis falsis testimoniis morti tradide-
runt, facta, ut dictum est, inter testes conjuratione»:
dizem os dois jurisconsultos Parisio e Veroi na consulta
que lhes mandou fazer Clemente VII sobre a materia da
Inquisi¢ao) (*), e nds vamos ver que a affirmativa dos
conversos vem sempre por uma accusagdo vaga.

A condenacdo dos trés réus

Era entdo (1528) nuncio ¢ legado a latere em Lisboa
D. Martinho de Portugal, que, tendo ido por embaixador
a Roma em 1525, para substituir D. Miguel da Silva, e

e e A e

(*) Orden. Manuel,, 1. 1, tit. 44, § 1.
(*) Symmicta, vol. 31, £, 229, Veja-se também o Memoriale,
ibid. f. 12.
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sendo, tambem, revocado em 1527, Clemente VII encar-
regara de exercer aquelas funccoes na corte do seu pro-
prio soberano (').

A causa dos trés réus, o terceiro dos quaes parece ter
sido pouco depois apprehendido, foi-lhe devolvida. D. Mar-
tinho era homem sem moral e sem crengas, para que a
religido ndo passava de um instrumento politico e que,
até, ndo recuaria diante da idea de um assassinio para
quaisquer fins (*). Ndo lhe tolia isso, segundo parece, o
zelo pela exaltacdo da fé e perseguicao das heresias, zelo
cujo verdadeiro valor poderemos melhor apreciar nos
seus actos como agente de D, Jodo 11T em Roma.

Ndo acharam nelle os christdos-novos favor ou mise-
ricordia. Apresentam-se como accusadores dos réus dous
habitantes, Richarte Henriques ¢ um certo Barbuda, ¢ foi
tal o numero das testemunhas a favor da accusacdio que,
apesar dos receios manifestados pelos juizes daquella villa
sobre os meios de corrupgio de que os christaos-novos
dispunham, os conversos ndao encontraram bastantes mal-

feitores e individuos mal morigerados para lhes contra-
porem. Condemnados a morte, os trés infelizes expira-
ram no meio das chammas abracados com o crucifixo e
invocando o nome de Christo até o ultimo suspiro ().

(') Corpo Chronol, P. 1. M. 32 n. 56 e 60— Mago de
Bullas, n.* 10 ¢ M. 11 de dictas n* 20.—Gav, 7, M, 1!, n* 4 no
Arch. Nac,

(*) Estas graves accusa¢bes que fazemos aqui serdo plena-
mente justificadas pela correspondencia original de D, Martinho,
quando, anos depois, foi, de novo, embaixador em Roma, sobre
0 negocio do estabelecimento da Inquisicdo.

() «Tandem traditi sunt igni et in Christum D, N, usque
ad ultimum anhelitum inspirantes, sanctoque crucifixo adherentes
vitae suae extremum clauserunt diem»: Memoriale, 1. cit., [, 15.
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Novas suspeitas — Barbuda ¢ denunciado

Antes, porém, do desfecho desse terrivel drama,
novas e graves suspeitas se haviam suscitade contra
varios outros habitantes daquella villa. Expediram-se
ordens de captura, e alguns delles foram presos e remet-
tidos para a corte. Eram pessoas abastadas, e um magis-
trado de Coimbra que fora enviado aquella diligencia,
receiando que os libertassem pelo caminho, mandou-os
carregados de algemas. Da devassa que entao se tirou
resultava o mesmo que se achara dos que jd haviam sido
presos, Eram judeus, como antes de baptisados (').

Felizmente para elles, o seu processo devolveu-se ao
tribunal ecclesiastico ordinario, por ter, pouco depois,
cessado a legacia de D. Martinho de Portugal. Provou-se
alli até a evidencia que um grande numero de testemu-
nhas de accusacdo tinham sido corrompidas e jurado
falso. Queimados solemnemente os depoimentos delles,
foram soltos os presos. So ndo consta que fossem puni-
dos os que haviam mentido a sua propria consciencia (*).

Néo tardaram muitos anos que wma rixa suscitada
entre Richarte Henriques ¢ Barbuda viesse explicar por-
gue os os trés christdos-novos condemnados ao supplicio
das chamas haviam morrido abracados com a imagem do
Salvador. Henrigues accusou publicamente o seu consor-
cio de ter sido elle quem commetera o desacato, que-
brando a imagem da Virgem. As numerosas testemunhas
de accusacdo eram falsas. Os parenies e amigos das vic-

(') «Tirei devassa assy sobre estes como sobre os que la na
corte estio: consta... serem judeus como o eram anles que oS
fizessemn chrisidos. La mando todo. E por serem pessoas riquas
e correrem risquo em irem desattados, mandey com elles o mei-
rinho, etc.»: Carta do Licenciado SebastiGdo Duarte a elret
16 de Setembro de 1529: Corpo Chronol, P. 1, M. 4, n.* 84 no
Arch, Nac.

(*) Memoriale, 1. cit., £, 16.
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timas recorreram entdo ao tribunal supremo do rei. Bar-
bud foi preso e conduzido ao carcere da corte, donde dein-
tro em pouco lhe deram fuga, ou elle péde evadir-se.
Sopitou-se o negocio por causa do grande numero de
testemunhas compromettidas ou, se acreditarmos o que
diziam os christdos-novos, por motivos mais ignobeis
ainda ('). Podiam ter acertado com judeus occultos:
accertaram com judeus sinceramente convertidos: o fana-
tistmo € que ndo o comprehendia.

Clima de anarquia enire os habiianties de Gouveia

Estes factos, que parece devem ter, ao menos, modi-
ficado a opinido popular em Gouveia, ndo fizeram sendao
irritar mais os aninos. O systema das denuncias e pro-
cessos judiciaes era expediente moroso e de incerto resul-
tado. Nao bastavam a tantos odios, nem o remoto theatro
dos patibulos e fogueiras de Lisboa, nem a affronta e o

exterminio de uma ou outrd familia, de wmn ou outro
individuo. Os instigadores da persegui¢ido impelliam a
plebe a practicar os maiores excessos. Durante parte do
ano 1530 representaram-se eim Gouveia continuas scenas
de anarchia. Muitas vezes, pelas lhoras mortas da noite,
sentiam-se os dobres do sino e da igreja matriz. A esle
signal ajunctava-se o povo e, marchando em (umaulto, sol-
tava de vez em quando uma voz que dizia: «Justica que
manda fazer el-rei nosso senhor em taes e taes herejes»,
proferindo os nomes de muitos christ@os-novos. Immedia-
tamente uma nuvem de pedras era arrojada contra as por-
tas, janelas e telhados das victimas designadas. Os indi-
viduos assim votados as brutalidades da gentalla ousa-
vam mais sair da sua habitacdo. Debalde o juiz de fora
mandou prohibir estes timultos, ameagando com severas

(') Ibid. f.15v.
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castigos os perturbadores da paz publica. Provavelmente,
sabiam que isso ndo passava de van ameaga, e as assuadas
redobraram de violencia. Nao ficaram, porem, ahi. O zelo
dos defensores do altar, aquecido pelas orgias nocturnas,
tinha crescido, Fingiram cartas regias e breves do nuncio,
imitando com tal arte as assignaturas, que facilmente illu-
diam qualquer. Nestes diplomas forjados auctorizavam-se
os christidos-velhos a prenderem os conversos que lhes
parecesse e a abrirem devassas dcerca delles, a julgd-los e,
até, a condemnd-los ao supplicio das chammas. Munidos
destes diplomas absurdos, procuraram varios mercadores
mais credulos e mais timidos ¢ extorquiam-lhes grossas
sommias, além de muitos pannos e telas primorosas, asse-
verando-thes que, se ndo dessem o que delles exigiam,
seriam presos, julgados e punidos por um crime de
judaismo. Houve alguns mais audazes que pugnaram
judicialmente contra taes vexames; mas o muilo que
poderam obter foi passar-se-lhes um instrumento authen-
tico dos tumultos populares, deixando-se-lhes o triste
recurso de se queixarem a D. Jodo 111 das violencias de
gue eram victimas» (').

Numa tradigcdo local muito antiga encontramos uma
alusio a referéncia de Herculano acrescida de varios ele-
mentos de outra proveniéncia que completam a noticia
daquele historiador: «Da antiga judiaria, hoje Bairro da
Biqueira, restam algumas casas velhissimas, e uma capeli-
tha com a invocagdo de Santa Cruz ou Vera Cruz, ligada a
histéria das persegui¢coes. A ela se refere Alexandre Her-
culano na sua obra Do estabelecimento de Inquisi¢do em
Portugal, contando-nos que certo dia, pela manha, apare-
ceu enfocada em dois paus, uma imagem de N.* Senhora
muito querida aos habitantes de Gouveia e periencente a
igreja de S. Pedro. Causou o facto, como € de calcular,

—

(') Instrumentum de Injuriis et Tumultibus in oppido
Gouvea, etc.: Symmicta, vol. 31, I. 102 e segs.
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grande indignacdo, logo se levantando o bradounissono da
profanagdo ser de atribuir a trés israelitas, imediatamente
presos e conduzidos a Lisboa, onde dois foram justicados
depois julgados pela Inquisicio, conseguindo o terceiro, a
muito custo e movendo poderosas influéncias, ser amnis-
tiado. Mais tarde, porém, veio a saber-se ter sido a pro-
fanagdo cometida por dois malfeitores, empregados dos
judeus que, por espirito de vinganca haviam levado a
efeito o desacato para dele acusarem os setis ex-patroes.
A justica de el-Rei caiu sobre eles e, condenando-os, repa-
rou de certo modo, embora tardiamente, o crime que eles
tinham cometido» (').

Por ultimo, apresentamos uma breve mas curiosa alu-
sao a judeus, que reflecte muito possivelmente a sua pre-
senca em Gouveia.

Existe na Torre do Tombo um maco de manuscritos
acerca do convento do Espirito Santo, em Gouveia, onde
ha uma referéncia & Fonte dos Judeus do seguinte teor:
«Inventario do que ficou por morte de Diogo Alvares,
morador em Gouveia, onde hd os bens de raiz seguintes:
uns na caza, onde vivem seus herdeiros; outros no cas-
tello; uma vinha a S." M.* do Porto; outra no m." sitio:
outra a Lagea das Chans; uma horta a Fonte dos Judeus:
oulra no Oiteiro...» (M. 20, n. 1). Seria interessante
agora identificar todos estes sitios, o que nio fizemos
ainda. Para isto, como para uma apresentacao completa
da presenca judaica em Gouveia, seria necessario prepa-
rar uma monografia da terra, o que realmente se impoe,
dado o interesse e valor histérico que aquela vila possui.

() Anuario Comercial de 1964, vol. 111, pag. 1218. Vid. tam-
bém Diciondrio Corogrdfico de Portugal de Américo Costa, art.
Gouveia, pags. 1297; e Portugal (Diciondrio Histérico de Esteves
Pereira — Guilherme Rodrigues), vol. 111, pag. 820,
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II. Na Chancelaria de D. Manuel I:
privilégios aos cristios-novos

O Indice da Chancelaria de D. Manuel fala da existén-
cia de cristios-novos nas seguintes terras do reino: Arga-
nil Azamor, Barcelos, Borba, Cabe¢o de Vide, Calim,
Campo Maior, Castro Daire, Crato, Elvas, Gouveia,
Guarda, Moura, Olivencga, Pinhel, Sabugal, Souzel, Tavira,
Tomar, Trancoso, Vila do Conde, Vila Flor, Vila de
S. Jodo da Pesqueira, Vila Vigosa e Vinhais (').

Acerca da comunidade de Gouveia lornece-nos a
Chancelaria de D. Manuel dois documentos em que sao
concedidos privilégios aos cristaos-novos da vila de Gou-
veia em razio de queixas feitas por ela (). Emitidos em
Evora em 1520, fazem saber que ¢ necessario usar de
medidas tolerantes para com os cristaos-novos e niao colo-
ca-los numa situacio de desigualdade em relagdo aos
outros moradores da terra: «... E ben asy vos mamdamos
que daqui em diante aquamdo quer quie se nesa vyla ouver
de dar algiia apresemtadoria asy de casas como de roupa
e quaesquer outras cosas se tenha tall maneira que os
cristdos-novos sirvam em ella iguallmente soldo a livra
como os cristanos (sic) velhos e que nom careguem mais
sobre eles que sobre os ditos cristdos velhos».

O primeiro documento trata do privilégio de isengao
de impostos aos cristaos-novos, caso nao esteja presente
um deles ao lancarem-se tais impostos. Também trata da
imposicio que os cristdos-velhos faziam de exigir aqueles

(') Indice da Chancelaria de D. Manuel I, fls, 166-168.

O Indice da Chancelaria de D. Jodo Il (Comuns), fls. 2023,
refere as seguintes comunas de judeus: Avis, Braganca, Chaves,
Elvas, Extremoz, Evora, Faro, Lagos, Lisboa Moura, Santarém,
Serpa, Settibal e Viana. Como se vé, nap aparece mencionada a
de Gouveia.

(*) Chancelaria de D. Manuel I, liv. 44, fl. 6,
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que fossem apenas eles a concorrer para a hospedagem
de estranhos com casas e roupas,

O segundo documento, aludindo igualmente a certas
queixas feitas pelos cristdos-novos, determina que tam-
bém eles sejam julgados idoneos para entrar nas eleicoes
para cargos municipais e exercé-los caso sejam eleitos,
bem como que nédo sejam constrangidos a certos servigos.

Numa palavra, sap dois documentos que nos conlir-
mam a existéncia de judeus (convertidos) em Gouveia,
em 1520, e nos quais transparece claramente a politica de
tolerancia seguida por D, Manuel apesar do decreto de
expulsao de 1496 (').

1. Aos cristdos novos da vila de Gouvea privilégio
pera que se nom levem fyntas sem ser presente huum
cristdo novo ().

Dom Manuel etc. ffazemos saber a vds juizes de
Govea e a quaesquer corregedores juizes e justicas a quem
esta nosa carta ffor mostrada e o conhecimento dela
pertemcer que os cristdos novos moradores nesa vyla e
seu termo se nos emvyarom agravar dizemdo que quamdo
se nesa vvla da alguiia aposentadoria sendo eles poucos
e os christaos velhos muytos toda ou a mayor parte da
dita apresemtadoria se langa a eles pedymdonos que a ela
the desemos algiia provisam pera que na dita aposenta-
doria servisem hygualmente soldo a livra como lhe cou-
bese e gue bem asy recebyam agravo polos lam¢adores das
ffyvntas (°) e taixas desa vyla porque quamto quer gue se
lamcam sempre a eles a mavor parte pydimdonos que

T o e s —

(') Vid. J. Mendes dos Remédios, Os Judeus em Portugal,
Coimbra, 1893, pags. 275-321.

(*) Ao Sr. P, Doutor Avelino de Jesus da Costa deixo aqui
0 meu sincero agradecimento pelas sugestdes que me deu acerca
dos dois documentos.

(*) No texto ffruvtas.
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mamdasemos que quamdo quer que se algia ffinta (') ou
taixa se ouver de lancar nesa vyla fose presemte ao lan-
car delas algum cristio novo com os lamcadores pera
rrequerer por sua parte. E porque nos delo praz vos
mamdamos que daqui em diamte quamdo quer que nesa
vyla se ouver de lamcar algia ffinta ou taixa se nom lamce
sen ser presemte algum cristdao novo com os lamgadores
o qual serd emlegido polos cristaos novos ppera estar por
sua parte ao lamgar das ditas fintas (') e taixas. E bem asy
vos mamdamos que daqui em diamte aquamdo quer quie
se nesa vyla ouver de dar alguiia aposemiadoria asy de
casas como de roupa e quaesquer outras cosas se tenha
tall maneira que os cristaos novos sirvam em ella
iguallmente soldo a livra como os cristianos (sic) velhos
e que nom careguem mais sobre eles que sobre os ditos
cristdos velhos. Notefficamolo asy pera [que]l o cum-
praes. Dada em Evora aos Il de Setembro, Symdo de
Matos o ffez, de mil he bc e vynte anos ( = 1520).

2. As cristios novos da vylla de Gouvea privilégio
pera que non vam con presos nem coen dinheiros etc.

Dom Manuel etc. fazemos saber a vos juizes da vyla
de Govea e a todos os corregedores juizes e justicas a que
esta nosa carta ffor mostrada e o conhecimento dela per-
temcer que os cristdos novos moradores na dita vyla nos
emvyaram dizer que posto que eles sejam autos e sof-
ficiemtes para emitrarem nas ymlicomes (sic) dos officios
do concelho os nom metiam nelas pedimdonos que ouve-
semos por bem que eles pudesem emtrar (*) nas ditas
enlicomes e servir nos ditos officios. E visto per nos seu
dizer e pedir per esta nos praz que quamdo quer gue (*)

(*) No texto ffruvtas.
(*) No texto entrarar.
(*) No texto guer gue é repetido.
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se fizerem as ditas emlicomes pera os officios do conce-
lho desa vyla eles posam emtrar e ser metidos nelas pera
servirem nos ditos officios scil. agueles que fforem autos
e sofficiemtes pera serviremi nos ditos cargos e cada
hum segumdo o officio que neles couber e pera que for
emligido. E outrosy queremos por lhe ffazermos graca e
mercé que daqui em diamte os cristdos novos moradores
nesa vyla e termo eles nem neium deles sevam costram-
giﬁrﬂ_}' (dd YIrem com H'{.’.Fi‘ﬁ”.‘:’ Presos et aos gi“"ﬂl-t’”'{?”f nem
tyrarem nentins rroes de dinheiro que se na dita vyla haya
de tirar nem menos seyam vurados porque avemos por bem
e queremos que das sobreditas cosas seyam escusos e nom
sevam costramgidos a servirem nelas porem pagaram
pera a bolsa se se pera elas ffizer. E vos mamdamos a
todos em verall e a cada utm em especiall que o compraes
e gardees e ffacaes comprir e guardar asy e per a maneira
quie se ent esta nosa carta contem. Dada em Evora a Il de
Setembro, Symao de Matos a ffez, de mil ¢ bc ¢ vynte
anos (= 1520).

MANUEL AvuGUsTO RODRIGUES










